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qui tradunt Archimedes etiam ;.ac-Dofitheus ; multique alij vetaltio- 
NIVS , vtiliffimam hanc ; admirabilemque doctrinam egregie illus 
— ftrauit;ampliaunitque octo libris comprehenfam , vt ipfe ad Eudemum 
 prafatur . Id autem tam felici fupra exteros excellentia perfecit ;1ure 
"vt-ab omnibus füi &ui-Mathematicis MAGNVS GEOMETRA au- 
po 0e MAL e o en 


PREFATIO | 
primà Conice Mathefeos elementa balbutire didici, annis duodeui- 
ginti iam expletis , ftatim ea cura in animo fedit ( mihi equidem vni 
placere certum , ac prurienti genio obfecundare) inueftigandi quid 
APOLLONIO propofituni in libris deperditis, & qua in parte Co- 
nice theoriz verfarentur. Quinti autem libri hypothefis precipue 
me trahebat , vbi ex prima APOLLONII epiftola ad Eudemum de 
MINIMIS , & MAXIMIS. magna fui parte agi non ignorabatur , de- 
que MINIMIS , & MÁXIMIS lineis ad ipfas Coni -fe&ionum peri- 
pherias , referente Eutocio. Qua autem ratione , aut quid fpeciatim 
colligeretur in ipfó quinti argumento , diuinationi , & conie&ura tan- 
tüm relinquebatur . In hac ergo cogitatione defixus , füíceptam Spar- 
tam exornare vehementiori in dies ftudio contendebam ac biennij 
fpatio cementa abundé creuerünt hifce mox libris condendis; noua, 
fcilicet quotidie fuccurrebant huius diuinationis occafione , qux cupi- 
ditàtem ; & laborem intenderent, donec paulatim in hunc , maiorem- 
que numerum aucta , ad vniuerfam de MAXIMIS ; &:MINIMIS per- 
tacauonem fe fe extenderint.. Sed vix diuinze huius Geometrie au- 
guftifimum limen fübieram , cam inuidis cafibus , domefticis prafer- 
tim turbamentis ia&atus , pedem illinc cogor referre , indolique ref- 
ponfares pertrina iam luftra in alias curas proie&us , que inuita;:Ma- - 
thehi fufcipiuntur.. Quare, & priuatis concoquendis negotijs diften- 
tüs , & publicis auocatus , dum alia qualifcunque operz mez obfequia 
SERENISS. MAGNODVCI praftare debeo , morbis ad hzc fxpe 
ihcurrentibuss atque incerta víus valetudine , non hanc tantüm de 
MAXIMIS , & MINIMIS rit? difponere, ac perficere quiui; verra - 
nec aliam vllam € geometricis meis commentationibus ; quarum ta- - 
. men, nec pauca fchedulis commendaueram, vti per tempus fubfe- 
ciuum , & curis fübtra&um multiplicibüs, furari induftriamIicuerat.. 
Id vnum folatio fuit , hec cum Amicis participaffe honeftiffimis , ficu- 
 tifa&um memini tredecim plus minus ab hinc annis : cum Amicis in- 
quam ,'& huiufceftudij amatoribus , quibufque haud retufum erat pa- 
Tatum ad noua hzc veritatum fcitamenta ,. Vnus vtinam, vt credere - 
. piameft, tardior Diuorum Comes (curaütem inuideo? ) mihi teftis 
- - fupereffet Amicorum optimus , ac fuauiffimus , cui nihil iam eft quod 
pro illius meritis in me ingentibus reddam ; prater grati animi inge- 
Rua profeflionem, ac frquid mihi erit vnquam vocis, aut Ífoniprz- 
ftantiffimarum eius virtutum fidam omni tem pore comniemorationé 5 
Braccium loquor Manettum , cuius laudes piaculum eft ignorare , fiue 
generis nobilitatém ; ciim morum elegantia fumma probitate coniun- 
I BRSH : : deam, 


à PO£TtttTOREM. 

- &am , fiue eruditionis ornamenta cum Mathematicz ftudio , fcientia- 
que fpe&emus ; dicam cumulatiffimé , haud vltimum inter Audito- 
res Galilei: Galilei : quantum Heroa nomina ? quantum Florentie 
decus , lumen feculi ingeniorum phoenicem ; fydus ; Solemq; vniner- 
fe Mathefeos.? quale dixerim numen; ac genium corrigende Geogra- 
phi, Aftronomie nouis phienomenis ope telefcopij detecus illuftran- 
dz , vindicandeque Philofophiz jin orbis admirationem ac pofteri- 
tatis reeülam natum ? -Ex huius officina prodiens Manettus , non ali- 
ter coloratus apparuiffe debuit .. Quod vel mihi zternumincutiat ru- - 
borem j'ac moríu poenitentiz affiduó animum lancinet ; fi-tantillumo 
Cogito profe&um meum füb eodem Preceptore Galileo; ad cuius fa- 
pientiffimi-oris di&ata ; laris , & menfz ,.horarumque omnium com- 
munionem per annos fere tres interiüs admitticontigerit. —— od 

Teftis alter accedat , quem vocare ad officium poffit Praetor inco- 
lumem , ac prafentem (ita illum fata diu feruent) Illuftriffumus , & Cla- 
riffimus Senator Andreas Arrighettus, cum quo dudum meos hofce 


labores commünicatos volui , eiufque examini ; atque emundiffimo 


iudiciofübmittére ; vt ille non tantüm eo tempore , fed hodie quoque 


lits quas Tuuenis attente 


Conicas difciplinas memoriz feliciter recolit ; 
excolebar; cum totus'Mathematicis addi&us artibus eundem Gali- 
leum affe&abatur. Atqui ob hanc eximiam laudem ;.ac reliquas vir- 
tutes illultribus hodie ; primeque note páuneribus merito in Patria, 
fungitur. - ! * - E 
- Abeadem claffe alium arceffo ; qui pro me aram tangat; Florenti- 
num Patricium Carolum Datum: illum Mathefeos , illum liberz , 1n- 
deprauatzq; Philofophiz nobilem amatorem ; cuius 1n ore; Greca, 
Latina ; Btrufca fedet facundia ; quem vnum inter paucitfimos huiufce 
Vrbis demiror qui & fuz eruditionis exemplo , & opera; fauore , of- 
ficijs in alios, genus omne bonarum artium earundemque cultores 
mirificé ample&atur ,acfoueat. Nouit Italia ; nouit Europa homi- 
— mem, nofcet breui vniuerfus literatorum Orbis ex amoeniflimis do- 
' &iffimifque lucubrationibus , quas ipfe in dies eruditiffimé molitur... 
Hic , de meis hifce foetibus Parente ipfo magis follicitus , quoties 
verecundiam hanc meam , edendique morofitatem increpuit? quoties - 
deíidiam , metumque exprobrauit ? quoties monuit vt pufillum ali- 
quod , dummodo nouum populi iudicio committerem ? quoties à 
multis annis refra&ario pudori calcar hortationis impegit, vt ab hoc . 
— faltem Commentario de MAXIMIS , & MINIMIS periclitari famam 
—— inciperem ; quem magis affe&um compofitumque fciebat ? A tgo 
| Cg | b. —  — fni 


* 


ATA 


PRGEFATIO 


nihil edere. obiingeus; y moliri: aliquid letus ingenium ; geniumque 
meur ea cunctatione pafcebam ; Amicos veró cariores detinebam. 
noui fubinde aliquide e meis nugis ad eorum examen afferendo, 

Sed circa initium proxime elapfi Menfis luni; currentis anni 1658. 
Ioannes Alphonfus Borellus Pifis reuerfüs ; qua in Vrbe , & Academia 
Clariffimus Mathefeos Profeffor publicé docet ; Hmm cogitabat . 
Caufa illi profe&ionis mihi hec longiüs — RISE 

. Inter caetera Auguftee Domus inftrumenta € SEREN. FER- 
DINANDVS Il- MAGNVS ETRVRLE DVX , vel ad inuidiam 


 potentiffunorum Regum pratiose nobilitatur , locui afferuantur Co- 


dicum MM.SS. quos € Medicea Roma Bibliotheca niagnis pridem . 


fümptibus: colle&os: Florentiam tranftulerünt. Arabicus: inter hos 


comparebat latina fiperne. incupropo- OLEI. ERR GA 
CONICORVM: ILIBRPOCTO | 
» AExclamare libet pulus y qid damat 'ofis 7» 
: TA Jriuento s. 
Bone Borello faepius tractare licuit ;fspius diliecati nisi intueri. 
E mumeso ,-ac di&iné&tionelibrorum , e collatione diagrammatum; 
que proxime congruebant tum in aidbios tum in prioribus quatuor; 


Jin. Sac 8. 


. quos arite3 habebamus , atque € reliquoruin tandem examine , quibus 


confimilis facies , fimiliaque lmeamenta Conica , haud immerito co- 
nijciebat integros effe APOLLONII libros diu deploratos , diu re- 


| quos s 


Orat igitur SERENISS. MAGNVMDVCEM , adhitenteque SE-. 


RE NISS;: LEOPOLDO FRATRE , Parente mufarum inclyto , vni- 
CO, atq; aureo ; fi non aurei feculi Mecoenate ; exorat fibi ; vt Romam 


deferre liceat, tum APOLLONIVM, tum libellos alos quofdam. 


geometricos , interpretem illic facilé na&urus inter Viros Propagan- 


. de Fidet , cuifidem veri dete&tam penitus exploratamque deberet . 


Commodim Florenti: peregrinabantur Maronitz nonnulli , quos 
huic oper aptos ftatim fenfit PRINCEPS idem LEOPOLDVS. 
Acceríiti coram interpretantur, vt mihi narratü eft . Ex proemio Ope- 


Tis , & cuiüfque libri initio ; Propofitionumque aliquot explanatione 


Tem ficuti erat agnofcunt; preter quatuor iam editos APOLLONII 


libros , tres quoque proximos pofteriores adeffe , compendij tamen; 
fa&os; nefcio cuius Arabis diligentia. Nunquam antea huc peretra- 


tüm , aut cogtiitionis tam certa lucrifa&um quamlibet aliàs Viris ; & 


Arabice: lingue peritis ,, & Geometrie confültiffimis fepe conatis. 


euieie ; :áccutrante Bretenim SERENISS. eodem LEOPOXL D O, 
cuius. 


ATIDLEE&TdIOXEXEM. 


lo credidit ; & qua folet augui(ta fapientia bonasArtes tüitari j acfoue« 


MINIS: 


Hac 


- 


- Reipublicz literariz detectum. t Keuerfo , feduli 
— «eiantyac Borellus deinceps rem totam mihi ore confirmat: pauló an» 
— te quàm peteret Romam:;;:Exultabam. animo ; ac plenusgaudij geftie: 
bam , fortünatum yere me fentiens;: quod haczetate fpirarem; cub 
magnus Geo metrig fpiritus redderetur hoc reperto thefauro RAI: 
Nec propterea celfabant Amici, quibus res meg cordi erant; horta- 
tiohes; ac ftidulosfubderey vt hanc faltem: de MAXIMIS,- & :MINI- 
- MIS lucubrationem publici: iuris facerem 5. dequa adum effe omnino 
videbam , tunc iam repertis APOLLONI£ libris atqianimum ab ea 
prorfus auerteram tineis: iam pertundenda, aut Veneris Marito do- 
nanda. Raróiüterim, aut nunquam.auditum fatebantur , mihi fane 
( vt illis videbatur ) improfperum : non modo librum per duodecim. 
iam fecula confepultum reuiuifci me viuo ; qui eidem aliquatenus fup- 
plendo non.indiligenter vacaneram ; fed & illud. damnabant. qualef- 
cunque- hos labores meos delituiffe: qui diu pridem vulgari , ante 
APOLLONIVM repertum , ac ftudioforum manibus teri potuiffent . 
Acriüs inquam inftare Amici , neque incitamenta remittere ; vno OTG 
adhortari, vt properato colligerem , difponerem , meorumque edi« 
- &onemanteuerterem.. - Non deerant autem illis fpeciofa. acumina. ad 
-. ámpellendum., Quod enimad Roe hzcexcogitata; quàm 
ml | er cocci 


MPAGTATIGA. 


illa .:APOELONIL:zeperta; Facilé etiam perfuadere ignarum-me; 


velipfius Arabici alphabeti ; nec vnquam miihi tra&atas , aut cogni« 
tas noui libri figuras. :Efto aiebant me tantüm collineáffe:ad eundem 


.. cum APOLLONIO fcopum ( quaniüis late: fe fiindat:mea de MAG 


 incipiebant: vehementius tamenacriores ftimuliaali 


XIMIS ; & MINIMIS ratiocinatio ) nonne plures vie eandem ducune 
Corinthum? Quod fr. ab:eo penitus abeam ,. dum: plira confe&tor 
geometrica , emolumenti inde tamen: aliquid: accedet literis ,-ac eo 


faltem nomine, quiainotunm commendabitur; |-55 50991 oo0o58. 


Pateor autem ,-mihi alioquin pertinaci deditionem laf exprimere 

| uhdé:átcedentess 

fed digito compefce labellum;.-:: JfWÉ cro oC0 f nigtteaemo entere 
- ^ Inter Hzc Borellüs füb o&aua Iunij ni fallor ; Romam contendit; 
cum fuo illo diues noui APOLLONIL viatico. At:ego delinita obi 


DÉUEIFSPBAIPESR 
& ^cÀ uer 


- finatione meis velüt ád'luceti difpónetidis fenfim. incumbo , qtiod 


Viris CCLE: Senat; Arrighettojac Dato bona fide patefácios nec pre- 
ftantiffimio Adolefcetiti Laurentio Magalotto: celatum: volui ; infimul 
ratus , amicitiz candori labem inferre, fi hiec mea qualiacunque  in- 
uenta feliciffimum , atquevadníirabilé prorfus ingenium latuiffent , 
Mathematicis non minus; quàm Philofophicis; atque Anatomicid . 
Rudijs.impeasé addi&um. ; Iurifprudentiz facris initiatum 5-Mufis'; 

quà latinis, quà Btrufcisapprimé:carum; ad omnia egregia que nàs 
tum ; nulliíque demum equeftrium exercitátionum décoribus deftitu: 
tum , quiingenuum , & ornatiffimum Patricium decent € cuius tam 


hzc meritó auguratur.: 


clara Adolefcentig Aurora fulgentiffimum Virilitatis:meridiem Patria 


Sic pluteos , & fcrinia. compilans mea confufas pagellas in melio: 
rem ordinem digero , aptiora huic tra&atui feligo , atque in -cláffes 
partita tribus.diftinguofafticülisi 03045 566 mcosnm rt sny 
S dinterim agrum petens Solem cogor pati noxium , & 1mmodi: 


cum qui febri ftatim iniea acutiffima pene ad necem me afflixit ; 


fuitque dies Iunij decimus o&auus- cum quindenis alijs inter meos 


egritudinumfaftos , magnis februalibus nimiüm quantüm nefaftos , 
Diu inops virium omnem ftudiorum curam abieceram nec ca put; 
nec mens conftabat paginis recenfendis , qua multo punice ; muitaq; 
litura indigebant , multa etiam perfcriptione ; quippe adumbraueram 
meditationes. & confufanea opera , nequid interim: deperiret , tan- 


Ql 1 ucc 
. Neícioauté quo pa&o labores hi mei SERENISS. LEOPOLDO 


fuboluere; qui partite mox de tota illorümratione 5.ac proceflu à me, 


A DOE ECTORE M. 
condocefa&us , non animos. tantüm mihi fecit , fed iuffit , vt omnibus 
modis publicarem. Verüm neceffe effe proríus. adi nu. ànemine; 
ignorari dip mihi fuiffe i inpugillaribus meis bunc tra&atum affectum, 
ante APOLLONIIL libros nuper dete&tos ;ac prudenter fuggcflit pus 
blica teftatione fidem confeftim facere fcri ptis meis ; quatenus faltem 
conftates à me priüs detegta, atq; habita, quàm vllus Arabici. APOL- 
LONILapex inlatinum verteretur ....Adiecit;fe veritatis predem ab 
futurum xbi-opus effet me prater Arabice lingua i ignorationem nun- 
quam .APOLLONIVM hunc cótr edafíe: » aut particulare, quidquam : 
ex eo. nouiffe.,. Neque haé fteterunt memoranda. SERENISS. CEL- 
SIT.. beneficia, vt equiffima. caufe patrocinaretur . Nequa fufpicio- 
nis:labeeula. ( fi qui forte fuht ) parüm equos-mihi. homines. nutriat, 
SEREÉNISS. idem PRINCEPS videre 1pfe.; ac perpendere. voluit 
enunciata omnia , aclineas veluti numerare, quzcunqué huic trada- 
tioni pow ac fingulis fafciculis, Mediceo ante figillo obfigna- . 
. tis teftationern inuictam his verbis Brepue manu exaratis ielculpere ; 

In primo. dei ua 
da 8; Luglio 1é 58. duro epeduti deme gi apris ero qudrantort : 
mici fügli didi lmoftraste d. eun trattato de A4ASSTAMI , e 
AEN LAAL antorno alls Seo CoMIchE $ d mano: 0di Pn hcenzio Viuam , fe- 
| sati us 2010 Spb. IG 
Po s e Principe Leopoldom mano prop. 
E icisdu tee aed 
Foe 8. Luglo 1658. dfuron. Kb das me gh apprefo m puero o cinquan- 
totto omezi | fogli di dimofiraziomi geometriche 4ptorno. a. ?materie Conicie atte- 
nenti' al trattato de 24 ASSAI, €. AMENS di mauo di. Vincenzio V 


tiani ferina ei Hia Seite EUM 
EC ze Principe Leopoldo mano prop. | 


da tertia denique ,. à 
- Ads 8. Luglio. 3658. furon cutduti. » m ; gli amajos numero :. lntupo- 
ue mezi fogli di dimoflrazioni geometriche d' cum trattato de JAASSLMI : 
e MENLMI intorno a. Problemi , e Teorema cvarij y il tutto , come ne gli al 
fri : fafei faritto im o" di Meets di mano di. F': Iuencio 2 "Unt : femati 


: x n ü e. 
«al quin digi ' HiPrincipe Leopoldo: mano prop. 


PU pr de tam. eee 5. tam ch Principis verendo tefti- - 
monio probatus, fauftoque iuffu excitatus ; , quanta animi alacritate 


: i db gorii forma. , atque ordine. einen. 2 
-- oma 


PRGJBFATIO 


""Romá tünc liter à Borello'vigefima" hona: Tunij nübcianté intet 


iti: feliciter inceptam APOLLONIT verfionem ; cuitis proximas 
Hosdomade fpecimen miffurus foret ad SERENISS: LEOPOL: 
DVM, vt illinc de vniuerfo opere fpem egregiam conciperet ; Nona 
Iulij à me refponfum ; atque vnà fignificatuar quid ftatuiffeim:de meis 
laboribus publico'dandis; paucifque: nàrfaeum , quid. quantümque 
SERENISS. 'EOPOELEDVS egerit ; '& qua eius fumma betiipnitate 
ac praffidio ad h&c animarér: ano ordbam ne quid: xe iinienuy 
pofthac fuper libris APOLLONIH: repertis: di me fcribereti Tjfdeny 
precibus SÉRÉNISS. LEEOPOLDVM adij., vt facrum. rie y atque: 
inteftabilerm, & omi indignum colloquio cenferet deeademre. Ttez 
rüm Borellus 4d'me vigefima eiufdem Menfis ; filentiuni pacifcens y 
atque inftitutüii meum laudans ( euicerant quippe Amicorum: confi2 


lia; ac PRINCIPIS Luew Cubs se e ies z : 


diferta fübdens S&iba; 015 eHucsistedonauoc inoo9lnt 
Ed io tra. gli altri te[iifico y de ellà non: dá danh minima Rot T 

HH eultini libri d APOLLONIO . : Eon 
 Maenis quotidie i incrementis Romano femone ; vt Rome pár erat, 

Grecus Auctor ,Düper Arabs loquebatur. At Borellus mihi. Harpo-z: 


^cCrates de conidido. Florentiam deinde reuertitur exeunte O&obri " 


Eapfe reditus die, SERENISS..MAGNVSDVX (quain omnes in: 
credibili hints ad miraculum vfque: $46 difciplina Regnantium 
vtifolet) Borellum , me prafente , de filentio admonuit j donec meus 
prodiret liber ; atqui ille; mecum: inuiolage Rm - quod cum EU 
quoque ab eo OE non dübito- jwassen MabQSR 


His itaquein anteceffum fide vti optima maxima ia érpofitis bi ianbuna 


dé oftenfum puto, ante APOLLONIVM- repertum per trina iam 
luftra meas hafce ; qualefcunque cogitationes fuiffe lucubratas. Inde 
incorruptiflimi teftes Arrighettus , & Datus adftruunt . Magalottus ab 
ipfa flatim inuentione mihi aécerfitus confirmat . Arabica. lingua fa- 
teor fum: ignariffimus, quod mihi iniurato, velincredulus credat Apel. 
Ja. Neque APOELONII polteriores verfaffe vnquam libros ; » aut 


ex ijs me nouiffe quidquam y etiam Borellüs fponfor áccedito sto 


Poteram folennem ab hisformam teftandi, ex iure Quiritum exige-. 


re huic prafationi füb(cribendam ; fed omnium inftar, ac veluti po - 


muro zneo veritatis , extitit mihi SERENISS. LEOPOLDI lucidif- 
fima affeuerdtió , cui radios fiios Apollo: p Pug illa: E : 
qui apud Sagram de veritate coricedant.- : 

Eu i non definam Le&or quinte rogem; "vw ftquat hic legeris $3 js. 


ps | E qui 


l 


|o - 


qui non legerint j vbi resferat indicare ne fugias. Expedit enim exi- 
. ftimationis mez caufa , totam hanc fact feriem , quàm latiffime ins 
vulgus manare ;alioquinfülentium hic perdet Amyclas......- | 


exequi conabar j*& prioribus quatuor eiufdem libris, hoc eft pratio- 


»& 


es 


atque óciuai  fortunz lautiori. debebant ; vel munijs-opportuniori- 
bus artes illasexcolebant, Nec mirere interim fi tot Menfes excurre- 
rint, ex quo imperata heceditio inftituicepit. Paucioribus aLfolue- 


rabilia opera , ac veritates ; ficuti admirabilis illa , ac vera femper eft ; 
egodetexitantüm, acgeomctricoordine concinnaui. — — — 
At enim multis alijs erudita haec inceffit libido APOLLONII Co- 

- nica , quá deficiunt , reftituendi füpplendique. Et quidem non viles 
animas , fed mentes nobiliores , atq; eminentiffimi nominis , comper- 
tzeq; auctoritatis in geometrico puluere exacuit. Ex his Abbas Mau- 


rolicus Meffanenfis, duobus libris, quintum ; &íextum APOLLONII 


." tunc irrepertos füpplere ; ipforumq; argumenta diuinare conatus eft, 


ME reni - (quo 


e d e s.d y ii og 


G^ cPAR VE BA TRO 

( quo autem felici euentu equidem nefcio ) atq; hilibri commentarijs 
fubijciuntur in quatuor APOLLONIT priores. Alter furt Claudius 
Mydorgius Patricius Parifinus ; eiufdem APOLLONII fextum ; ple- 
no illo exactiffimz do&rinz acumine inueftigans ; quod bini duo libri 
poftremi é quatuor ha&enus à Mydoregio editis fatis declarant : Vter- 
que fané tam dodtis laboribus magnam fibi induftriz famam circum- 
dedit. Non vitio tamen vllus mihi vertat , fii jídem molitionibus A do- 
leícentiz annos ego quoq; impenderim .. Etenim ipfa de MAXIMIS 
& MINIMIS fpeculatio , quo ad me intacta penitus ad hunc diem vo- 
cari poteft nifi quid minimum apud quintum eiufdem Maurolici pro- 
ximis hifce Menfil us à me notatum excipiam , vti- & pauca nonnulla; 
Íparíim pofteaà me reperta in Atlantico vere opere fummi Geometrae 
Gregorij à San&o Vincentio do&iffiína; fpectatiffinia ; nec vnquam 
fatislaudata SOCIETATE TESV;. 06 77 m o c9 

sed velim Le&or antequam ifta aggrediar; illa, quznuper retuli; 
apud laudatos AuGores adire ne recufes; erit enim mox fortaffe , vt 
nontota temeritate meoneres, ^ 73 Boro 

Qus autem fata meos maneant libellos nefcio ante vefperum. 

De MAXIMIS , & MINIMIS ag0; MAXIMA. non anhelo, de 


ec S eii qim ye tg 


. MINIMIS cum Prztore fion: curo fi vtraque componuntur ; aurea 
mediocritas nafcitur ; hac CFO'CONónHISQc o eo o 5 01003 
Neque indidum tandem huius libri titulum volo. DIVINATIO 
'NEM voco; veré enim folius diuinantis eft, quid fpeciatim APOL- 
"LONIO propofitura fuerit affequi , quaue methodo, folo audito no- 
minede MAXIMD , & MINIMIS. Non füm ego Difcipulus Tagis, 
aut Verna Sibille ; diuinaculum tamen , ac Prophetam dum ago vehe- 
menter cupio , vt hi labores non tantüm inliac florentiffima Patria, 
mea fint accepti , fed exterís quoque hon iniucundi , omnino autem; 
Reipublice literariz vtiles.- Hzc fumma: votorum,. Vale. 
Scribebam Florentie Octauo Idus Decembris 16 $8. 


is , 


N 


—— demantfsimus 


- Vincentius Viuiani . 
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VINCENTII VIVIANI 
DE MAXIMIS, ET MINIMIS ff & 


Geometrica diuinatio in. V. conic. 


Apoll. Pergzi.. | 


Li13 fq PRIADP S 
MONITVYM. 
by NTT-EV AM inflitutum opus apgreduamur y fiquidem. in 
1a pfo frequenter accidet coti , proferreque ajfectiones propof-- 
Monum. 11.12.4c 13. primi comic. non erit forta[[e ommno 
Incongruum, meas earundem demon ftrationes. bic exhibere y. 
4: UV quales olim , cum primum ad.elementa conica sme conuerte- 
 TEPh, aliter ac breuius cumco tantum T heoremate concludi poffe animaduer- 
oponi enunciationibus, coti vebar genuimis y ac proximis ad trium 
tionem .. Verum antea mihi detur y eot quibu(dam morem. gerens , qui tres 
quedictas Apolloni propofitiones áifficiles admodum exi[limant , ob nimium 
ineaco[um 2,3 . [exti Elementorum s earundem demon[lrationes fingilatum 
afferre po[ssm eodem penitus modo , quo aliquibus , voce , Qf fcriptis expli- 
care folitus fui y hoc eft fine compofita proportione , quam y ne[cio qua ratione 
fafidiant . ME Tm ieluc 2 
.. Stantibus igitur j[dem. hypotefibus , expofitiombus , ac con[truthonibus 
| geedictarum Apoll, propofitionums adhibiti[que figuris , qua ibi im Comman- 


dim coerfione . 


Jj 
NN 


Voad r 1. primi conic. poft ea verba Rectaugulum toitur MLN aquale eff 
: quadrato KL uU C. s p ze 
| . Itaque, quoniam quadratum BC ad re&angulum BAC eft vcHE 
ad FA ex conftructione, & rectangulum BAC ad rectangulum ACB vt AB 
ad BC, velvtablata BF ad ablatam BG; hoc eft vtreliqua EA adr eliquam 
GC, fiue ad LN, ergo ex :quo quadratum BC ad re&angulum ACB, vel ' 
recta BC ad CA, vel BGad GE, vel ML ad LE, erit v HE ad LN, ideoque 
rectangulum fub extremis ML, LN, fiue quadratum KL zquatur rectangu- 
lo HEL - Focetur autem burufasod: fettuo chc. vt ibi víqueadfinem. | : 
. Quoad 12. primi poft ea verba y ergo recfanoulum ANS equale ef MN qua- 
drato ,lic dicatur. v RANTS "oo : EDGE 
te : PA ur c OO IMOBCS 


QEllpfis lateruminuen- 7 


2 Vincentij, Viuiani. 


: Iraque ; quoniam re&angulum BKC ad quadratum AK eft vt LE ad FH 
erconftrutionem, yel vt XN ad NH, & quadratum AK ad rectangulum. 


AKC eft vt AK ad KC, vel HGad GC, vel HN ad NS, ergo ex xquali re- 


€tangulum BKC ad re&angulum AKC, fiuc re&a BK ad KA, fiue BG ad. 


PO ye d NIS EEVCEN ad NS, ac propterea re&angulum fub extre- 
mis RN, NS, hoc eft quadratum MN zequale rectangulo fub medijs XN, NE: 
Vinea titur MN poteft fpatium XF , dc. vtibivfquead finem. 
. Quotandem ad r3. primi poft ea verba ergo re/fangulum PMR quale eft 
LM quadrato legatur fic. — — : 5 | 
Cumque fit re&tangulum BKC ad quadratum AK ita HE ad ED ex con- 
ftrutione, vel XM ad MD, & vt quadratum AK ad rectangulum AKC ita... 
AKadKC,vel DGad GC, velyt DMad MR, erit ex equo rectangulum. 
BKCad rectangulum AKC, vel BK ad KA , fiue BG ad GE, vel PMad ME 


. vEXMad MR, quare redangulum fub extremis PM, MR , vel quadratum, 


— Prop, t1, | 


I23- I3, 
primico- 
nic. 


ML zquatur rectangulo XME fub medijs. Liwez ;gitur LM poteff fpatinm - 
Mods vique ad fnen. le 0o oe : 
. Sed jam ad propofftas Apollong propofitiones accedaguus, , qas femul fequenti 

T beoremate ampleéreuur , stemque fene compofrta proportione dopas trei p : 


THEOR. 1 PROPI 


Si conus plano per axem fecetur  fecetur autem & altero plano 
bafi coni non equidiftante , quorum communis fe&io conueniat , 
vel cum vno tantum , vel cum vtroque latere trianguli per axem vl- 
tra , vel infra fui ipfius verticem , planum veró , in quo eft bafis co- 
ni; & fecans planum , conueniant fecundum re&am lineam , quz fit 
perpendicularis , vel ad bafim trianguli per axem , vel ad eam, quae 
indiredum ipfi conftituitur , & fiat, vt re&angulum fegmentorum 
diametri fe&ionis inter latera , & bafim trianguli per axem interce- 


— ptorum , ad re&angulum fegmentorum bafis,ita fe&ionis diameter 
.. adaliam:re&a linea; que à fe&ione coni ducitur equidiftans com- 


muni fe&ioni plani fecantis, & bafis coni víque ad fectionis diame- 


ttum, poterit rectangulum adiacens linez quarto loco inuentz ,1a- 


titudinem habens lineam, quz ex diametro abfcinditurinter ipfam, 


& verticem fectionis interie&tam (fi tamen fec&ionis diameter equi- 


diftet alterutri laterum tri3guli per axem) fed i píum excedet (fi cum 


 xtroque latere vltra verticé conueniat) vel ab eo deficiet, (fi ijfdem 


lateribus infra verticem occurrat)rectangulo fimili fimiliterque po-.. 

fito ei, quod continetur pradi&o diametri fegmento , & quarta in- 

uenta, luxta quam poflunt , quz ad diametrum applicantur. 

S conus, cuius vertex A , bafis circulus BC, & fecetur plano peraxem, 
XJ quod fe&tionem faciat triangulum B A C , fecetur autem & altero. 
oe oce e Ec | . plano - 


De Max. & Min. Lib. I. 3 
plano , quorum communis fe&io F G vel alterutri laterum trianguli per 
axem , nempe AC zquidiftet, vt in prima figura , vel cum vtroque latere in 
F, H, extra verticem coni, vt in fecunda ; fiue infra verticem, vtin tertia , & 

quarta conueniat, & fecans planum bafi non zquidiftet, faciatque fectio- 
nem in fuperficie coni lineam MET , & communis fectio plani fecantis , atqs 
cius in quo eft bafis coni fit DGE perpendicularis ad bafim trianguli per axé 
BC, velad eam, quz indireétum ipfi conftituitur, vt in quarta figura; & fiat 
in prima figura , v quadratum FG , in reliquis vero , vt rectangulum HGE , 


ad re&angulum BGC, ita linea HE, fegmentum diametri fectionis, ad aliam 
EL, qus (facilitàtis, & commoditatis gratia tantüm ad ea, qua à nobis in po- 
terum funt pertra&anda, non quod hanc, vel aliam pofttionem requirat. 
propofiti demonftratio,poteft enim ipfa FL cum diametro EH, ad quemcun- 
que angulum conftitui) concipiatur d ex P, fectionis vertice, ordi- 
T E 2- :  — Rnhatun- 


xe : D . Vincentij M1uriani 
natim duce DE equidiftans, Patet hic ipfam FL fe&ionem contingere in E, 
per x7. primi conic, ( que; huic apté prxponi poterat, cum ipfa , opetan- 
tumprecedentium feptinig, & decim eiufdem Libzi demonftretur ).: Su- 
matur preterea in fectione quodlibet pun&um M; per quod agatur. MN 
squidiftans ipfi DE vel FI;, & producta conueniat in prima fieura cum LV 
parallela ad FG , in reliquis vero cum iuncta HL in X ; & perL, X ipfi EN 
equidiftantes ducanturLO, XP. Dicolineam MN poffe re&angulum fub 
EN, & NO, quod quidem adiacet linez quarto loco inuentz FL, latitudiné 
habens EN in prima figura, 1n fecunda veró predictum reétangulum exce- 
dens, & in tertia, & quarta ab eo deficiensrectangulo fub LO; & OX fimili 
€i, quod fub HF , & FL continetur. : cue 


- E 


ccn coo ue Ro 0-0 0 0. — Ducatu — —— 


De Mas: & Min. Libl : E 


etur: enim per N linea RNS parallela ad BC, eft autem & MN ipfi DE 
equidiftansquare angulus RNM equalis erit angulo BGD, nempe rectus, en E 
& planum tranfiens per MN, RS ? xquidiftabit plano per BCDE, hoc eft 5, vs. 
bafi conis fi igitur planum per MNRS producatur fectio circulüs Crit, culus dec.Elem. 
diameter RNS atque eftad ipfam perpendicularis MN, ergo rectangulum [nod 
RNS zquale eft quadrato MN, vti reéangulum BGC ? quale eft quadra- ue 
to DG. 

Iam:cum fit NX parallela ad GV, & NS ad GC, eritin prima figura GV 
ad NX, vt GC ad NS, ob xqualitatem; in reliquis veró erit GV ad NX, vt 
GH ad HN, vel GC ad NS; ob triangulorum fimilitudinem; pape pom 
tando in omnibus , GV ad GC, erit vt NX ad NS, -- 

Ampliüs cam in. prima figura fa&um fit vt quadratum FG ad re&áeulum 
BGC, fiue ad quadratum CD, ita reda HF ad EL, vel ad GV ei zquali&ob 
parallelogrammum FV,erit FG ad GV, vt GV ad GD; ;quare rectangulum 
FGV sequatur quadrato DG, fiue re&angulo BGC.. Item in reliquis fizuris, 
cum factum fit vt rectangulum HGE , ad re&angulum BGC, ita recta HF ad 

FL;,velHGad GV, & idem re&angulum HGE 3ad rectangulum FGV- fit vt 
eadem HG ad GV, erit rectangulum BGC xquale re&tangulo FGV: cum. 
ergo in fingulis figuris rectangulum bGC «quale fit re&tangulo FGV , erit 
BG ad GF , fiue RN ad NFE,vt VGad GC, fiue vt XN ad NS; xen 


. ergo RNS, dia quadratum MN aequatur re&tangulo. XNE. Lin adi AN 
porcis angulum f ib ON cNE, c I aos icet line ti em. 
habens FE prim aa figura. à excedit, X 


in tertia sess ab codem dirum rectanet o fubLO, & OX, fimili: €i 
qued HD He &LL continetur. Quod. erat demonftrandum., : 


 Definitioncs Prima, - 


: : X : | 
Sectio DFE, cuius diameter EG in prima gura etuidifta AC yni heerum. 
: trianguli per axem, vocatur pun - c 


— E cuius diameter i in x anda figi gura oci Ws mit icverque lates tianguli per n 
TENE HYPERBOLE.- DOMUS : 


Et cuius po in tertia, Les quarta; conuenit cum vtroque: Jatré infi, 
verticem THREE per: axem, ELLIPSIS RuBepaturs - i3 


m Veto HI didretri ups inter latera trianguli | DcE- axe dn 
terceptum; in fecunda; ter iti, & quarta, dicitur LATVS-TI ANSVER- — 
-SVM Hyperboke; vel Ellipfis, quod in fequentibus intellisatur femper 
extra Hyperbolen. ex ipfius vertice in directum pea: cum P CDS »- 
Jicerin conftructionibus expres non 1 dicatur. eem c 


Id omiibus: autem fieuris inea FL, quaro loco i inuenta, Tur LATVS 
RECTVM* fectionis; quod deinceps concipiatur femper contingenter 
applicariex. feétionis vertice; fiue ordinatim dudis equidiftans. oe 

ze eenee : - Ambo 


3 : z 


e 


6 m Vincenti] Viuiani 

Ciliwepume VI. EE 

Ambo fimullatera FL, FH, FIGVRZB LATERA nuncupantur. | 

| | VII. i 

Recta vero LV zquidiftans diametro fe&ionis FG, vt & recta HL, figure 
latera fub tendens dicitur FIGVRAM DETERMINANS, feu REGV- 
LATRIX, vel REGVLA , mols | 

veg suem cS VIEL US 

Segmenta infuper diametrorum NE , GP, licet ab ipfo Apollonio dicantur 
latitudines, vocentur potius AL'TIT VDINES , ita vt NF dicatur altitu- 
do propria femi-applicat: MN &c. | | 

2 IX : 

Rectz autem NX, GV , qu recto lateri FL , fiue ordinatim du&is zequidi- 
ftant, & inter fe&ionis diametrum, & regulam intercipiuntur, vocentur 
LATITVDINES, rectaangulorum nempe ENX , FGV , quibus femi-ap- 
plicatarum quadrata NM; GD xqualia funt oftenía , ita vt XM fit latitu-.. 

do propria femi - applicate MN &c. quz femi - applicate indifferenter, 


ac fepius dicentur applicatz , vcl ordinatim ductz , 


CCCO ROO RPM 


HI patet, in quacunque coni -fectione , quamlibet femi-applicatam 
| effe mediam proportionalem inter propriam altitudinem, propriam- 
que latitudinem: hoc eft quadratum cuiufcunque femi- applicate zquari 
 rectangulo fub propria altitudine ac propria latitudine contento: oftenfum . - 
eft enim tàm in Parabola , quàm in Hyperbola; vel Ellipfi, vel circulo , qua- 
dratum femi-applicate MN zquari re&tangulo FX , quod fub altitudine, 
propria EN; ac fub propria latitudine NX continetur; : 


ie 


| | Y 
De Max. & Min. Lib. I. | 
omnts Ellipfis affectiones cirenlo communes e[fe , [ed fere omnes: etiam - 
: perbole "Hagnaque pars Parabolie , premittendo tamen nonas quac dam Ahit- 
maduerfiones , cautione[que perutiles , nemini , quod fciam 4dhuc cognitas, 
precipueque cutendo methodo ab pfo Apollomo [atis diuerfa , certáque indu- 
füria propofitionum figuris charatberes dif ponendo , ad. hot cut eadem demon. 


dicularem bafi cuinfcunas 
indireclum producitur , dummodo t, 


Ium auferat [rbi fimile i fed fi bbcontrarié pofitum T 


em - : ; strtang 1i 


: gU igitur duabus vltimis precedentibus figuris, intelligatur conf 
v ABOIdegumeicoiceaiaqe plowo perdio quodcunque trian- 


Ec vM dummodo non fit iequicrure » (quod per doctrinam 
lib. fecundiSereni, vnicum eft) habens idcircó vnum latus altero maius, . 
ce : cx c E E 


1 


9 - Mincenüj Viuiani 

fitqueipfum AB, quod fecetur quacunque recta linea EN intra angulum2 
BAC, efficieneangulum AEN xquale angulo ACB..Iam dico rectam EN 
productam cum reliquo latere AC conuenire, cumque bafi BC ad partem 
minoris lateris AC. : | | 

- Quoniam cumin triangulo BAC fint anguli A , C; minores duobus rectis, 
permutato Cin F; erunt anguli FAC, AEN duobus rectis minores , ex quo 
rectz AC, EN conuenient fimul in H, & reliquus angulus ABC in triangu- 
lo BAC xquabitur reliquo angulo AHF in triangulo HAF , hoc eft triangu- 
l3 BAC, HAF erunt fub contrarie pofita... Amplius cumfit BA maior AC, 
erit HA maior AF , propter fimilitudinem triangulorum BAC ; HAF, vnde 
angulus AFH erit maior angulo AHF, fiue angulo ABC, fed anguli BEH , 
AFH funt duobus rcétis equales, quare anguli BEH, ABC minores erunt 
duobus redis, ideoqne FH , BC fimul conuenient, vt in G . Nunc veró con- 


cipiatur per re&am FHG duci planum fecans triangulum per axem ABC, 
communifque fectio huius fecantis plani cum plano bafis coni fit re&a DGE 
perpendicularis bafi BC trianguli per axem , & cum conica fuperficie fectio- 
nem efficiens METH, cuius diameterfit FH .. Itaque iam fuperius oftenfum 
eft, fi fiat vt rectangulum FGH ad rectangulum BGC, ita diameter FH ad 
aliam lineam FL , qux ex F ordinatim'in fectione ductis equidiftet, iurigá- 
turque HL ; quadratum cuiufcunque applicate MN parallele communi fe- 
&ioni DE, equarirecrangulo NP applicato recte FL deficientique rectan- 
gulo LX fimili re&tangulo fub HE, FL. Quod vero talialatera HF ; FL inter 
le fint xequalia ita oftenditur. E o m o 
 Cumfitenim angulus AEH zqualis angulo ACB, erit confequens BFG 
confequenti HCG zqualis, eftque angulus BGFP zqualis angulo HGC,cum 
antertia figura idem (int, in quarta veró fint ad verticem, quare in triangu- 
lts BGP;HGC circa equales angulos ad G eruntlatera proportionalia , fiue 
vt FGad GBita CG ad GH , ideoque re&angulum FGH zquale erjt re&an- : 
gulo BGC , fed vt re&tangulum FGH ad BGC, ita tranfuerfum HF ad re- 
mco i ccs ou 1 oc &um FL, 


" 
X 


DeMax&MimLibl ^ 


. &um FL, iftaque re&angula qualia oftenfa funt, vndelatera quoq; HF, 


FL zqualia eruit. Quod demonftrandum erat. 


Sed quoniam « eft vc tranfüerfum H E ad rectum E L ita re&angulum, - 


HNF ad quadratum ANM, atque hzc ipía latera equalia funt oftenfa; ergo 
rectangulum HNF sequabitur quadrato NM; quare in qualibet fubcontra- 
ria fectione MFTH, deduéta , vr in precedenti, ex triangulo per axem coni 
Ícaleni; quod tamen non fit equicrure , rectangula fub fegmentis diametri 


2 21, pti- 
mi conic. 


ntíémper cequalia quádratis eorum ordinate applicatarura, quae quando 


, 


«um diametro.BH rectos ahgulos conftituent ; (quod euenict cum commniu- 
nisfectio DGE perpendicularis füerit , non folüm bafi BGC trianguli per 
axems fed eziamreéta: FHG. cotiiuti f ectioni plani fecaritis cun praedicto 
triangulo, hoc eft quando triangulum per axem BAC rectum füerit bafi co- 
ni BC, namtunc DGE communis fectio planidecantis FH cum plano ba- 
4is coni BC , cum pofita fit perpendicularis re& BGC, quie eft communis 
Ícctio trianguli peraxem cum plano bafis coni , perpendicularis etiam 5 erit 
plano trianguli BAC, vnde cumrecta GHF re&os angulos faciet, ideoq; 
omnesin fectione MET ordinatim ductz , fiue ipfi DGE zquidiftantes ei- 
. dem GFH erunt perpendiculares ) Ellipfim efficient equaliüm laterum cir- 
caaxim FH , qus cadem crit, ac circulus 
applicatz ad obliquos angulos diametrum 
DGE oblique fecat re&am EHG ).tunc 
lium laterüm, fed eius trar ; 


?N'or 11 E 


b 4. deflib, 
II. Elem. i 


13. prim , atque ab alijs doiHrinao onion pathavibur ed hee dier 


delibaffe fri fficiat ; quo ettam nomme liceat mi 


proferre y montam cut 
alteri cuidam , quocum iam ab bine multis annis illas , 


€ommunicaui , 


-€erte af frmatieque demonfira 
Quehlibus, 77 0000 


( 1 in[equentes demonflrationes — 
iefiderio obfequar bominis mihi amicilsimi ,quam cot. 
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Date Pardbole per pindumi in ea datum lieu contingentem 


ducere. p 4 e 61591 kt 
a Ptr s DU NODIS DR dK p ete OPERAE ET S dete * «i 
€ i pictae: cuius iier ÁB, '&. et in, ca din fi Cs Opos 
Prop, 33. [S 2 tetex C Parabolee contihgcntem: rectam lineam:ducere..- nud 
primico- ^" Ápplicetur ordinatim reda CD, & diametri Íegmento ] DE zc jualis. pos 
Di. natur En: , JURSUUE ACF, Bien sdpinells Hyccmquam WIRoxs 
x : Yet DirrOItD UD ODITIH e Ingnhi 
3 i ; $i us : i e : : y - M 
38. HIOO CI Oft; qu ie M E 2 ro 
$4 ipagin EE IDAIDEDEUT £i d d il 1i zx e ng 
M Hdo (1122 
eod SonaMACGNUM dioi o NSBHOIIOS SE LHDEEIES LICHT nix Lh » 
5 : i DGlien: : 
uiae quamus c Eee HE S We e uL esI PIS udo dU 
jiel rint 
-" aM 


"Sumnto e enint j in, nd rctiong ualet ponto m pen m eniaerblitebr: BR: 2 
.geétam AC fecansi jà F, diametrumveró in B, & iuncta DE ex E vertices s 
ducatür EHM parallela: ad AF fecans DE in H ;&CDinM, fitque HE ipfi... 
FB equidiftans. Iam cum fit AE xqualis ÉD, etit FH gequalisHD, ob paz : 
' rallelas AF; EHs itemque BL equalis LB ob zquidiftantes BE,LH: quare. 
fumpta E.1 media geometrica inter DE, & EB ipfa EI minor erit media" 
4 28. pti- ar ithmetica EL. Ampliüs quadratum( GB ad CD ^ eft vt linea EBadED,- 
miconic ' velvt quadratum. medie geometrica EI ad quadratum, ED, ergo & lineas | 
GBad CD erit vtET àd ED; cumque fitEI minor EE: habebitl ELadED:. 
fiue GBad CD , minorem rationem quàm EL ad ED , vel quàm EHadEM, 
feu quàm AF ad AC, vel quàm EB ad eandem CD , ergo GB minoreft FBt ^ 
are punctum F cadit extra Parabolen, & fic de quolibet alio punéto recte 
p: Vnde i ipfa. ACE pl contin Bi inC.. SERE facicndumei erate: 


[s ORE YES eX xia xus 
ma D. ^ LO 
R- -] J 1 8 1 . : Vt EL «tap Casa tu 
; t e x eb i E i 3s TEE LN : E VASE PSEUD up 973 e 
is sed $a t 


ldem pod s P dien iterunipanttum iud extra Pitoboten: Nam ge : 
E ea ABI bificiami inH, cum eadem quoque in equaliter fecta fi fitinE (nà  - 
mfirDE. equalis. EA , erit in prima m BE major EA, & in fecunda BE... 
minor EA )erit rectangulum AHB maius re&angulo AEB, ac propterea... 
quadratum ss ad setangulun AHB ] fine ad quadam AH. "iba hae Ue 
e: i —- DE it vr 


| 


CREME: 
Vd Creed 


De 


bebit rationem. 
quàm idem qua- 
dratum E A ad 
rectangulum A E 
B, & quatuor qua- 
drata E A , fiue 
vnicum  quadra- 
tum A D, ad qua- 
tuor quadrata À 
H fiue ad vnicum 
quadratum A B 
minorem habebit 
rationem quàm. 
quadratum E A 
ad rectangulum. : 
AEB; fed quadratum À D ad A B eft vt quadratum C D ad F B, & qua- 
dratum E A ad rectangulum A E B eft vt quadratum E D ad re&angu- 
lum BED; cum fit AE «qualis E D, vel vt re&a E D ad redam E B, 
- vel vt 4; quadratum € D ad quadratum G B, quare quadratum C D ad 
F B minorem habebit rationem quàm idem quadratum C D ad quadra- 
tum G B, ergo quadratum F B maius eft quadrato GB, vnde pun&umFE - 
cadit extra Parabolen, & fic de quolibet alio puncto rccte A C FP, prz- 


LI 


Max. & Min. EL . 


4 20. pti- 
imi conic. 


ter C. Quare ducta eft per datum punctum 


Ag TER. 


Ps ijfdem .. Dico iterum, vt fupra. e. : 
Sumatur enim poft D A, A B tertia proportionalis A H , crit ag- 
gregatum extremarum : E | 
 AD,AHmaiuusqnàm 
duplum medie À B , 
fiue maius quàm du- 
plum À E cum E B, 
- fed eft A D dupla ad 
A E; ergo A H erit 
malor quam dupla E - 
B , fed eft A D dupla 
DE,crgoA Dad D 
E minorem habet rac —— 
tionem quàm AH ad. 4 
EB, &permutandoD - 


A. 
H 
E 
B 


A ad A H minorem. 


: e b 
s X 4 


habet rationem quàm D E ad EB , fed DA ad AH, efi vt quadratum. 


.D A ad quadratum A B 
D E ad E B,? eft vt quadratum D C ad quadratum B G, ergo quadra- 
tum D C ad quadratum B F minorem habet rationem quàm idem qua- 


» vel vt quadratum D C ad quadratum B F, & | 
b ibidem. 


2 dratum 


12 - - Mincentij Viuiani 
dratum D C ad quadratum B G, quare quadratum BF maius eft quadra- 
to B G; ideoque punctum F cadit extra [e&ionem , vt.& quodcunque, 


aliud punctum recte A CF, preter C.. Erit ergo reca ACE Parabolen 
contingensinin C. Quod erat faciendum. 


MIO NT VO 


Rd S Ropofi tio 34. primi conic, licet ab Apollonio negatiue fit demon- 
32 ME férata y facile tamen ad affmnatiuam reducitiir ff ex ip- 
& EX - 17) quen demantur ea coerba . Si enim fieri po- 
Aree teft, fecet vEB. GC P, 24 Jmem coero. Quod fieri non 
poteit; nam li linea HG diens minor GF. , conde punctum 72M 
cadet extra fectionem y Q7. [ic quodcunque aliud purum rete E C H 
preter. C 4. quare T E C H fectinem. continget im C x. fed «ct clarius 
dem pateat , en afferemus noftram direcle conclu[ann demenfirationem x 
de qua t pracedenti Zlonito  prema[[Jo tantum (ccuce propofitionis 169. 
fe eptimi Pappi , qua indiget Jipoltnaha propoftro) fequenti Lemmate y in 


quo interim dás fis imul circuli proprietates detegentur baud. iniucunde . 


IZENDMPA L PAOP HE 


Si circuli diameter A B inzqualiter fecetur in C, & ad mino- 
rem partem CB producatur, itavtfit A D ad DB, vt A C ad 
CB, & ex C engatur perpendicularis. CE, iungaturque D E. 
Dico quadratum ipiius DE xquari recdangulo ADB. — 

$i veró in redo angulo D C E; qualibet alia fubtenfa EF G 
applicetur. iph D E im uidiftans , duum diametri partem. 
fecans in E, aut infra D, aut fupra, Eel irem € Ban 
G. Dico amplius quadratum applicate FG femper excedere, 
e UE A F B. 


SE 
e 
$ 
P. 


3 VÓ ad primum, fit Circuli centrum H, & iungatur t HE. 
! jam cum fit AD ad DB, vt A C ad C B, erit componendo. AD 
"«-w- cum D B ad DD, vt A B ad B C, & fumptis antecedentium., 
fübdüplis. etit H Dad DB, vt HB ad BC, & per[conuerfionem rationis 
DH ad HB, vt BH ad HC, vel vt DH ad H E (ipfi H B xqualis) ita 
H E ad H C: quare triangula D H E, E H C, cum habeant circa com- 
munem aneulnm H latera. proportionalia , fimilia erunt , vnde angulus 
-DEH gquabitur angulo E. CH, fiue re&us erit ; ideoque D E circulum 
continget, hoc eft quadracum. DE vquabitur re&angulo ADP. Quad 
primo, &c. mes 
. Amplits. iungantur EB, EA, ; quas, reda FG produ&ta. dices. d inl & 
L,& 
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L, & cadat primum applicata F G infra contingentem D-E, fitque GM 
ipfi EA, & GN ipfi EB parallela. : 

Iam cum fit GF parallela ad E 
. D; GMadEA, SX GN.ad EB, 
erit triangulum. À D E fimile triá- 
gulo MEG, & triangulum ED B. 
fimile triangulo GFN, quare vt 
ADad D E,;iaMFEadFEG,& 
vt E Dad D B, ità GF ad EN; 
funtque AD, D E, D B continue 
proportionales, vnde M EF, E G, . 
FN, erunt quoque proportiona- 
les, fiuere&tangulum ME N equa- 
bitur quadrato FG. 

Preterea cum B E. circulum.; 
contingat, & E B fecet ; erit an- 
gulus D E B «qualis angulo B A 
E, fed (cumtriangula BEC, BA 
E in femicirculo fint fimilia ) eft 
quoque angulus B E C , qualis 
lis angulo B A E, ergo angulus 
DEB , fiue alternus EIG zqua- 
lis erit angulo B E C, ergo linea - 
GIipfi GE xqualis. Item angu z 
lus OEA zquatur angulo ABE inalterna portione, fiueangulo AEC, 
cftque angulus OE A alterno GL E zqualis, vndeanguli AEC, GL E 
equales erunt, quare linea GL aequalis eidem GE; erunt ergo LG, GT 
inter fe zquales, fed cft G E maior IE, habebit ergo L G ad GE mino- 
rem rationem quàm G I ad. 1E, & componendo L F, ad-F.G, fiue AE 


ad FM minorem rationem quàm GE ad EI, vel quàm NF adF B,qua- 


re re&angnlum fub extremis À F ,.F. B, minus ^ erit re&angulo fub .me- 


dijs MP, F N, fiue minus quadrato EF G.. Quod demonftrandum erat. .- 


. Idem penitis oftendetur , quando applicata FG ;producte diametro 


-. eccurrat vltra D.5 nam adhibitis angulis ad verticem E , alternifque. pa- 
 rallelarum, item demonftrabirur 7G ip(i G.Z equalem effe, & ex € fada. 


fimili conftru&ione, demonftratio , & conclufio omnino erit eadem, ac 


fupra. 


c HORT DRCODTVT 
— Dis Hyperbolz , vel 
contingentem lineam ducere. : 


«It Ellipfis, vel Hyperbole ABK, cuius tranfuerfum latus fit B C, & 

datum in fecione punctum fit À , extra verticem B: oportet ex A 

date fe&tioni contingentem lineam ducere, ux | 
: a : Ex 


- 


4 16 fept. 
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nic. 


I4. Vincenüj Viuiani | 
Ex dato puncto Á ordinatim applicetur A D , occurrens diametro in 
D, & fiat vt CD ad DB, ita CE ad E B, iungaturque E A: dico ipfam 
E A fectionem contingere, | : 
Etenim fumpto in ea quocunque pundo F, vel fupra , vel infra A, 
ordinatim agatur FH G, fe&ionem fecans in H, diametrum in G, & fu- 
per tranfuerfo B C defcribatur femicirculus B L C, cuius diametto B C 
in Ellipi ex pun&o D erigatur perpendicularis D L, iungaturque EL, 
quz , per Lemma antecedens , erit ipfi circulo contingens ip. Atin. 
Hyperbola ex E pun&o ducta fit diametro C B perpendicularis EL, iun- 
gaturque D L , quz item, ob premiffum Lemma , femi-circulum BLC 
continget in L, & ex G ipfi DL equidiftans ducatur G1 femi- circulum 


prime figure fecans in M, in qua cum fit ELI contingens in L; erit ap- 
plicata G I maior G M , fiue quadratum G I maius quadrato G M , vel 
maius re&angulo € GB, fed eft quoque, per idem Lemma, quadratum 
GI (in fecunda figura) maius rectangulo C G B, quare in vtraque figu- 
ra quadratam GI ad quadratum DL, vel quadratum G E ád quadratum 
ED, vel quadratum GF ad quadratum D A, maiorem habebit rationem 
quàm re&angulum C G B. ad idem quadratum D L, vel ad rectangulum 

ait ut CDB, fed vt rectangulum C G B ad re&angulum C D D, ita 7 quadra- 

mi conic. tum G H ad quadratum D A, ergo quadratum G F ad quadratum D A 
maiorem habet rationem quàm quadratum G H ad idem quadratum D 
A; quare quadratum G F maius eft quadrato GH: vnde pun&um FP ca- 
dit extra fe&ionem, & fic de quibuslibet alijs pun&tis reétz E A P, prx- 
ter A . Du&a eft ergo E A fc&tionem contingens in A... Quod erat fa- 

- ciendum.o., | em c I ETE 


3 
t 
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qualibat.an dui asca/usdifiribuatur jcudriaque. dbi Lemmata équirantur. d 
Pappo;! E itucio; Comandino fuppleta s «on[entancum eifum efl noflra 
Jit quonné born ) Voblepoatip Jaliitanes afferre y que expeditiores'; Adnaa- 
dirigi dali palas. ord CUIAeDERT vonierf. aliter fingulas oflendendo , abfque 


nis & p sixlns 3 ils r wee ottiBIdtum ot mox E pur Ec * 
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cuius Pme fit dud tinea: ; Venere efiis VECPRSIRUS, rectum vero la- 
us fit altéra quedam] linca magnitudine data, Edu 


tim dude in dato angulo apPlicentur., E m 
S in fubie&o plano: redalinéaAB ^^ Hass 
datapofitionead pandtum A ter- ^ ^7 


nds nv autem un gucuce e TAS. 


Lade: 


AC, & ON d du&e ad dismerr ecc 
in angulo D applicentur. c. t 
Sumatur in AB quodcunque pun- peg 

&um B, per quod in fubie&to planojím .. 
quo AB, ducaturrecta EBF ad angu- 
Jum ABF, qui dato D fit equalis, d 
manturque hinc inde BE, &BEinter "A 
fe equales, vtraque veró. Welppgn. [| 0 
: proportionalis inter BA, &; datus - Wo 
AC,&perrectàEPintelligaturquod- — 
cunque planum GEHF, quod HODup o — x 

ieu cum m plano per rectas EF; AB e -- ciem 


X ó IdM Incenti]. Viuiani V 
à : tranfeupte , & horum communis fe- 
.é&io fittcéta EF, cui in plano GEH 
perpendicularis ducatur reda GBH - 
«ad vtramque partem plani A ET pros 
&o G, fiat, vt GB ad B Es ita. Ead 
BH; (& erit Fe&tangulum BGH 2qua-. 


AL 


[o 


€ 


manente eitis extremo pun&oT, defcribetu 
fis circulus GH ; & communis fe&io conicz fu 


im coni fecundum rectam lineam EF , qi 


x To 


li per axem eft perpendicularis, atque eft AB di 
pe 


qua ipfi diametroad angulum ABF, datoangulo D qualem, ap- ——— 
plicata eft, ex ipfa conftru&ione. Etcumfa&umfit vt AB, 


batur: Quod erar 
- faciendum, . 
ptas 
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DEROBL. IV. PROP. VI 
3 Datain quodam plano reda linea terminata , quz ad alteram. 
partem in infinitum producatur : inuenire in dato plano coni - fe- 


hanceffequefitamHyperbolen. s diee CN 
.. Conusenim LIH; cuius vertex L , & diameter bafis, TH , plano per axem 
fecatur triangulum facien] IH, & fecatur altero plano (quod eft datum pla- 
num fubiectum) fecante bafim coni fecundumrectam lincam E.G, quz ad. 
IH bafim trianguli peraxem, eft perpendicularis , & communis fectio fubie- 
€i plani, & trianguli per axem,h DB 
tero latere HL extra verticem producto in puncto A , crit, p 
jus, fectio FBG Hyperbole, cuius vertex B diameter BD;,&ordá inatim du- 
ét: FG cum diametro BD, ad angulum FDB,;angulo CBA, féudato P. x- 


per primam hu- 


c 


qualem applicantur, ex conftructione , Cumque factum fit vt BD, ad DE - 


ità DF ad DE, erit rectangulum EDB «quale quadrato DE , fiue rectangulo 
: Ecc x oed "S C HSEIS 


Ptop.523. 
primi co- 


 &ionem, que dicitur Hyperbole, cuius diameter fit producta linea, nic- 
vertex eiusterminus ,tranfuerfum latus fit data lineg terminata, re- 
&um vero fit alia quecunque data linea finita, 8&Zipfius diametro: 
ordinatim ductz efficiant angulos dato angulozquales..— — — 
Int data rectz line terrtinatz AB , BC , que in fubie&o plano ad angu- 
lum ABC, dato angulo P zqualem conftituantur, & harum altera AB 
fit vtcunque producta ad BD : oportet in fubie&to plano Hyperbolen defcri- 
bere , cuius diameter fit BD , vertex B , tranfuerfum latus ÀB rectum BC, & 
ordinatim du&afdiametrY' BD conftituant angulos, dato, angulo P equales, 
. Iungatur AC , & producatur, fu- p ua s e e 
zmaturq; in BD quodlibet punctum KA. 
D, per quod agatur in fubie&to pla- 
no recta linea DE ipfi BC parallela, n 
àqua,hincinde producta, deman- —— 44 ( 
proportionales inter BD s& 
perrecam FG intelligatur planum 
IFHG, diuerfum à plano, quod per 
AD, EG tranfit;quorum cómunis d | 
fectio fit re&a FG , cui per D in pla- ARN ON 
no IFHG pu ducatur c 
 ADH,in qua, ad partesI,;fumptum- US 0 
fit Me pDutim L& s vt. t Do eX : e 
ID ad DE, ita DF ad DH; & erit re- Ha Rr E. 
éangulum IDH zquale quadrato DF, & quadrato DG, fel re&z IH, FG fe 
. imutuó fecant ad rectos angulos in D, quare fi circa IH circulus defcribatur, 
&ranfibitipfe per pun&a FG . "Tandem iungatur HA , &IB. producatur fe- 
cans AH inL, & intelligatur conus cuius vertex L , bafis circulusL H , & có- 
munis fectio füperficiei conicze cum fubiecto plano fit linea EMBNG . Dico: 


DB, producta ad B conuenit cum al- 


i8  - - Mincentij. Viuiani - 


.. IDH: quare re&angulum ADB ad re&tangulum EDD , erit vt idem ADB ad 


IDH,fed ADB ad EDB, cft vc ADad DE, velvt ABad BC, ergo rectan- 
gulum quoque ADB ad rectangulum IDH, erit vt ABad BC. Sequitur er- 
go vt AD fit tranfuerfum latus, & BC reétum defcripte Hyperbole; vt in, 


- — prima huius oftenfum eft, Quod erat faciendum. 


.. PROBL V. PROP. VII 


— Duabus datis in fübie&o plano reis lineis terminatis , inuenire 
in eodem plano circa ipfarum alteram, tanquam circà diametrum, 
coni -fe&ionem , qua Ellipfis appellatur, cuius tranfuerfum latus 


fit prxdi&ta diameter, re&um veró latus (it altera data linea, &dia- 


AB quodcunque punctum D, à 
xeda GDEE ipfi BC parallela , & 


intelligatur fecans planum IP HG Q 
 advtramque partem fubiectipla- —- 


metra ordinatim ducta in dato angulo applicentur. 


* Int date in fubie&o plano terminate r&y lineze AB, BC,quzad datum 
angulum P componantur. Oportet in fubie&o plano Ellipfim defcribe- 
rc, cuius diameter fit AB, vertex B , tranfuerfumlatus AB, re&um BC, &^ 
diametre AB ordinatim duct conftituant angulos dato, angulo P aequales. 

Iungatur AC, fumaturque in, - : Edu 


quo ducatur, 1n fübiecto plano, 


quaex vtraque parte abícindan- —— | B. . far 
turDFP.DG6pidieprggoriónay. — hy 7 
lesinerBD,&DE;entveidg — 00 
ipfarum quadratum equalere&ta- —— 

gulo EDB: perrcctam autem EG 


ni productum, quorum commu- |. 
nisfec&io fittecta EG, cui per D 
inplanodecante IFHG; perpen- 
diculanis.ducaturIDH hic inde, — - 
plgduddicruogo sed. e 


. dm, vel'eft CB non maior BA, vel maior. Si non maior, erit quoque ED 


€rgore&angulum IDH erit non maiu 


nonmaioripfaDA. Itaque ex educta IDH infra fubie&tum planum dema- 


tur DI, quz maior fitipfa DB, iungaturIB, & ex A ducatur AO parallela. 
adIB,fecansIDH in O; & fiat vt ID ad DE, itaDE adaliam DI 5 erit re- 
éangulum IDH zequale quadrato D F, fitie re&angulo EDB,, fed rectangu- 


Ium EDBeft non maius rcétangulo ADB (nam eft ED non maior reda DA) 
actu m rect 


nIDHei srectangulo BDA , fed rectangulum. - 
IDO maius eft rectangulo BDA ( nam cum fit vt ID ad DB, ita OD adDA, 
fitqueI D maior D B ex conftructione, erit quoque DO maior DA ) quàre» . 
1DH rectangulum minus erit rectangulo IDO, hoc eftlinea DH minor DO; 


:- vnde punctum H eft inter D , & O, fiue inter parallelasTB, AO; quare iun- 


- & AH, & producta fecabit produ&tam IDad paries Bj LveputàinL. 


Si 


4 
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nis Ícctio bafis 
H bafim trianguli: 
fectio AMFBGN; 


V ad M AXLM ARUM j MINIMAS 

liom inferiptibilum y ae circum eriptibleum snsentionem s 
Plg nobis fit opus admirandam illam affeélionem propagate. circa 
"oun o, UHHEdS femper mágis , ac magis inter [e accedentes y nuquam, 
Cero fanul coeuntes y abtpfo Apollonio precipue animaduer[am viter urnam. 

Eibyperbola » reclamque lmeam quam ipfe Afymptoten appellaut ,. necefse 
quidem cotderetur yad boccot integram bun argumenti do&bsam bic fi 
pel habeatur y addere nunc y primam y fecundam , decimam tertiarn y ac de 
enam quartam [ecundi comcorum ad prediclam Afymptoton (ae&lantess [ed 

hs | * — duamiam 


] 


deo ———— boni Xiuiahf CI 


Prop.1.2 
fecundi 
con ic. 
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: quadcatutti AB ad etum A BP; pr 9 ras c - - s : : ue - - ues IS 
 veltumptis: hio fobsiaüdevüplis: egy SIS SDgn Im "5 
quadr atum CB ad quadratum BD, vel eem atum CH dd quadam f? 


Ícd quadratum. CH trahis eftreciangulo amm Pay eius: exceffus. : 


quionramnbaraim. dGre: abelius dhonovflvanóos dy eire, Boa Ju Ai- 
Sas COH ABAWO GER pates ab E 9g exbiboiu à Jn. pina »[ecimda 1, dc 
D à td dn 2o» Ur Vébldlls ; stole. dede «rancopn. de wnonfinatupmibns 
- celle GEHABT, viue js proprias ins vsproeedendo pisetigiot 
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epi ce Tier ri unu s 35 RAD His 


xui Ó CUI ^ Gur 3 Os 3j xir $5 E. eX, 


iic " connehiehts S € iu 
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SOIer 3 H1£ : 


SU Hyperbale cuius di aeta Ciranfh etus àtus A centrühi ors E 
cdam fidus anus Pr sed votos Def. t bn üy. p & 


ABJBE: iced etu qiiod it qusdigen c onsie: zude cms roD NERA 
cutmivtriufque ipfarum BDjBR JTBCMROLORIBOR A Ju x — 
étaC D; CE prodicántür ..- Dico: € : rubis je peo 
muti eas cumfectione nümquam GLIAMMUREESAU INE HO» 


GIH fe&tiónei, "Hi ianierrum fecáns ^ is - deer s ie | 
ihT IHs QueipEDoR dequidiftabit, ys ri SUUS A6 


quóo&iameft vETatüs AP? Ad BE, degobs d Ebay 


Dd 

ee p 
e 

*-y 


Le 
n3 E^ Opa 
4 bi gere 


Wes 


& vt idemlatus AB ad BE dtà p iectanenlum,AHB ad quadratum HI, erit 
quadr atum CH ad HGot rc angulum AHB ad. quádratum HI, & permu- 
tando quadratum CH ad re&angulum AHB,, vt quadratum GH dd HI, 


dratum CB, nam cft Ah fecta bifuriam iu C. & ei adiéctaieftiqua; lam B | 
quare & quadr ratum GEH uae ratodH. maius. ctit , hoc eit punctum e 6: 
extra Hyperbolén. | & hock tiperde omnibüs punctis rectarum $ — EI 
quamuisin infititumi proditbxec dii Sunt i igitur. lineg CD CE fe&tioni nua- 
quam occurrentes... -Quoderat primó, der Streams ;leique lines? Vo- 
centur ASYMPTOTI, Wisi b siqi SMNRHD. NOGS sspe OST, socis et 
À ubise JE em duancuup ] 
fec 


iS . dic co quamlibet, Ses CM. que diuidat, 
n 9e erbofe en lecare, Duda. enim BM, »CXWGrtice 
"OM; nam '& ipla CM cum altera &qui- 


1 soccutàtergo dn M; UE s or dinatim 4 dp. 
Ebo. zo ce uu -——- : 3 PRO | 
: a 


plieetueNMO: Tee 2 isis se coa 258p 3i mp 
-5Quoniam igitar codem parnitus argumentos quodu petlus demohfiratui 
cibrectangulum AHB ad quadratum HI;jeffe y tuadkatum C Bra BD, er 
4uoque rectangulum, &OB. e. squad: SiS DO NS videbis diede Bad 
BlI2s vel yt quadratum BOrad QM, exit pesmutihdo, zeGangulnm AOBad 
quadsatum, LBO c vtiquadrasum;NOtad Mo: fed JTectaneultim!t AXQBofuperat 

- quadratum BO, C exceffusenim ieftreétanguluin Mo). cf£ba &aplalsatmii: 
Os maius eft quadrato MO ; fed punctuniNeftanipíafeotian adc) quarc pun - 
ét M.caditintra "ideoque. juncta CM clem sipon ilis Bear : 
alter;xafy mptotos que. dinidat, afe Sulnprab afyifiptotis;facfeha erar 
lecundo, semopfieaudgms p: yug iq 
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94r aqui meon MA Sslaum o ope ac tertie fecundi conico- 
Yum aemonf[iremus ber denm quartam emfdem , alfa; 
auxilio pr ecedentiug. j- 10. 12.4€ 13. quibus 1píA 14. in- 
9 duget y pr enu[jo tanti nefes equenti Lenmate , , xe 


De ue ABD eqt fe: * o addita quá- 
"cun que BE step AED mains eile quadrato EC. 


iVm enim re&angulum ABD &quile- fit quadrato: edi» BC, erit AB 
NA ad BC,vtBC ad BD , € diuidendo, & geugens ac ad CD» VÉ 
' CBad BD. Ec cum-fit DB minor | (s | 
DE, habebit CD. ad DB maiorem, K ce Ee Coa. EDU ee 
rationem quam adDE, &ompo- — e 
nendo CB: ad BD, hoceft &C'ád CD miiorem. 2 habebit ritioücm. quam ad quin- 
— CEad ED, & permutando AC ad CE maiorem D cb ad ti clem. : 
tX & componendo AEBad EC, : maiorem | POUR 

dd EC;jità EC'ad EE habebit t qaoque iin c 3t. quin» 
: EP erit ino p 
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Nam fit quecunduereóa DBE fectionem contingens in B: patet per 5; 
fec. conic: ipfam DE cumvtraque afymptoto conüenire, & ad tactum B fe- 
cari bifariam, & quadratum vtriüfque portionis DB; BE equale effe quarte 
parti figure; qux ad diametruti CBpertactum ducta conftituiturs quare fi 
fiat CÀ «qualis:CB, appliceturque quelibet GIH ipfi DB squidiftans, 
 afymptoton; fe&ionem, ac diametrum fecaáns in G., 1; H'& per I ducatu 
IP parallela ad CD; fécáns diametrum in P infra C(nam pun&um I eft intra 
angulum GCH ) erit vt in precedenti oftenfum fuit re&angulum-AHB' ad 
quadratum HI vt quadratum CB ad quadratum BD;-vel vt-quadrarum PH: 
 adquadratum HI; vnde re&tangulum AHB quale etit quadrato HP, fiue 
recta HP erit media proportionalis inter AH & HB;-hoc eft pun&um'P' ca- 
Us inter C & B; quare IP ; quz ipfi GC &quidiftat contingentem BD feca- 

iin m 


;eritque BD maior DQ. fiue maior intercepra 61. 


AG xag ONSAEAUS Ng t 


VE 
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ert 


- Tam applicata infra G qualibet alia RN diametro occurresein O,ex Nue 
. €&afit NS parallela ad RC , qu:e contingentem BD , ac diametrum fecabit vt 
fapra in T & S . Cumque re&tangulüm HB (it quale quadrato HP, vt mo» 
dó oftendimus, fitque in directum ipfi AH addita quedam HO » Crit, per 


—  przcedens Lemma, rectangulum AÓB maius quadrato OP , fed rectangu- 


Ium AOB eademratione, vt fupra, oftenditur equale quadrato OS; quare 
quadratum OS maius eft quadrato OP, hóc eft pun&um$S cadit inter C, & 

- P,fiue CP eft maior CS, vel DO maior DT, hoceft GlmaiorRN. Quare - 
. afymptoto& CD, & fectio BIN quz in infinitum producta ; nunquam fimul 

. conueniurt, ad fe propiüs accedunt; idemque de afymptoto CE. Quod erat 

primó &c. - e z i mc 


. Preterea dico ipfas ad interuallum peruenire minus dato interuallo M. - 

. . Sumatur DT ex cótingente BD , que fit minor interuallo M, & per'Daga- - 
Suc STN parallela ad CD diametro occurrens in S, feceturq; Sy iude SB 

E ducc o cu c T -. d fiat 


& fiat vt AV ad V5; ita ASad SO, & per O ordinatim applicetur ONR fe- 
ctionem fecans in N; rectam vero ST in X. Et cum fitvt AS ad SO,ita AVad 
VS, erit componendo AO ad OS, vt AS ad SV ,velvt AS ad SB, & permu- 
tando, & per conuerfionem rationis, vt AO ad OS , ita SO ad OB; ergo I6. — 
&angulum AOB zquatur quadrato OS: fed rectangulum AOB ad quadra-* 
tum fux ordinatim ductee ON in Hyperbola femper eft vt quadratum CB ad. 
BD (vt iam fuperius oftendimus) vel vt quadratum SO ad OX: quare permu- 

-iando rectangulum AOB ad quadratum SO, erit vt quadratum ON ad qua- 
dratum OX ,fed eft rectangulum AOB. quale quadrato SO, ergo. & qua- 
dratum ON quadrato OX zquale erit , quare puncta N , & X idem funt, fed: 
eft Nin fectione, quare recta TX conuenit cum fetione in X; vel N; hoc eft 
RN & RX equales erunt , fed eft RX equalis ipfi DT; & DT minor M, vnde 
RN, vel RX erit quoque minor M. Peruenit ergo afymptoto$ CD cum fe-- 
cone ad interuallum RN minus dato interuallo M. Quodtandem eratde- 


monftrandum. c : 
COROILE:. 


| Inc eft;quodlibet diametri feementum inter quamcunque applicatam, x 
& rectam ex ipfius occurfu cum fectione alteri afymptotog zquidi- 
ftanter ducam, medium effe proportionale inter aggregatum ex tranfuer- 
4 C RE IQONGDOIUAU MEE gm o LEUR gs VERUM cgi o 


dolatere cum prxdicto d 
ftratum eft enim HP. effer 
mediam inter AO , & OB. 


Cor OLldei 


pz etiam quamcunque rectam, ex puncto tranfuerfi lateris inter cen- 
trum; & vetticem fumpto alteri afymptotog cquidiftanter du&am ne- 
ceffarió fe&ionioccurrere; Iam enim i pra oftendimus ream STX, qua — — 
uncto S in tranfuerfo CB ducta cft dae CD parallela, cum fe-- 
: MUNITA VEU d te de x ed € rar zx 


€x purict 
. €Hone conuenire in N. 


E OMONIT VM —— 
t offendere: 1 3. fecundi eonicorum aliter , £y affir- uc 


cupdere licet.in [equemt 


erminato quidam re&a linea prop, 1; 
cin vno tantim puncto cum ecconi 


., Jiinloco afymptotis 
ducatur alteri afymptoton squidif 
fc&ione conueniet , eamque nec 


Salt STX afymptotog CD equidi- 
poe o qs 


| is, & fe&tione terminato. 


quodcunque pundtum , 4 quo du 


s qc iupreccdnen Íchemate in lo 


- 
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ftans. Dico ipfam cum fe&ione conuenire, eamque omnino fecare. 

- Iungatur CS, qux producta fectioni occurret, per fecundam partem 8. 
huius, eritque fectionis diameter: quare per Coroll.2. precedentisipfa STX 
fecionioccurret, vtin X. - Hp ou m : : 

*. Praeterea, cum quecunque contingenti zquidiftans GI fupra RX, inter 
afymptoton, & feétionem intercepta , maior fit ipfa RX , fiue ipfa GZ ; pun- 
étum Z cadet extra fectionem, & fic de quolibet alio pun&o re&te XTS .. E. 
contra cum quzlibet intercepta LY infra RX , parallela ad DB , minor fit ip- 
da RX,fiue LE , punctumF cadet intra fe&tionem idemque de quolibet alio 
, puncto recte XP: vnde recta STX ab ipfo occurfu X cum fectione, ad partes. 
verticis tota cadit extra, ad oppofíitas veró partes tota cadit intra fe&tionem; 


ideoque in vno tantum puncto X Hyperbolen fecat . Quod erat propofitum. 


. , Qua propter, quilibet linea alteri afymptoton equidiftans, dummodo fit 
ducta ex puncto , quod fit in angulo ab afymptotis facto, in vno tantiim pune 


MQ- 


De Max. & Min. Lib.T. 2 
SLMEO- NE VM 
P X hucugue demonftratis liceat animaduertere quaricumque o 2. 
af ymptoton quodammodo e[fe primam, ex centro ducibiluum , 


2 fed Fiyperbole non eccurrentuuin ; itemque effe primam. fibi qf 
* equidiflantium y fed Flyperbolen non f ecantium . ! 


perconuerfionem rationis AD ad DB, vt AC ad CB; 
Cap. o 


.. fit per hypotefim quadratum, 
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I. II. vel vt ABad BC; vt fuperius oftendimus: & permutan 
p do, & per conuerfionemrationis, AD ad DB vt DBad 
x : DC. Quod in prima figura oftendendum erat. 
| - In fecunda veró : cum fit AB ad BC, vt BC ad BE, erit - 


C; ip diuidendo, & permutando, ACad CE vt BC ad BE, vel 

! DHr^ vt ABad BC,ex conftru&tione; quod ferua. 
» Etcumfit ADad DC vt quadr atti AB ad BC, & qua- 
Ci. dratumABad BC vtlinea AB ad BE, ex conftructione, 
E erit AD ad DC vt ABad BE, & per conuerfionem ratio- 
SN - nis, permutando, conuertendo, diuidendo, & iterum. 


conuertendo AD ad DB, vt AC ad CE, vel vt AB ad 

BC, vtmodó oftenfum fuit, & permutando  conuerten- 

—— 40, per coe m rationis.& diuidendo AD ad DB vt BD ad DC.Quad 
 emtin Een demonftrandum. 


A L IT E R idem breuids. e 


 pjídem pofitis : : dico iterüm vtin precedenti, b 


D fuper AD nbeireus AED, & per € erigatur CE x 
tro AD perpendicularis, iunganturque DE; AE, & BE, que produs : 
&ta in fecuuda figura , occurrat cum (AF ipfi CE parallela in mo c 

Iam in vtràque figura, cum. x 


 ABadRGwiedgaADadDe, — / —— 
velvtquadratum ADad DE, — /  J/. 
wel vt quadratum AE ad EC, 
- ob triangulorum fimilitudin£ , 
eritre&ta L ABad BC, vt recta, 
AEad EC: quare in prima fi- 
cura erit angulus AEB,zqua- 
lis angulo BEC, fed. angulus nm 
BAE sequatur angulo D- j5 Cc 
quare duo fimul ÁEB,BAE, . ES 
fiue vnicus DBE, xqualis erit 
duobus fimul BEC, DEC, fiue vnico DEB, ergo oBD ett equalis jp DE.In 
fecunda veró , cum fit ABad BC , vel EA ad ÉC, vt AEadEC erunt AF, | 
 AEinterfe squales; vnde angulus ABE, xqualisangulo AFE fiue paralles 
- larum externo CEB, fed eft ÀEF equalis duobus fimul ABE, EAB, quare 
& CEB ijfdem angulis 4 ABE, EAB equalis erit, eftque pars CED equalis. 
vnico angulo EAD, ergoreliquus angulus DEB reliquo DBE equalis erit, 
. hoc eftre eta DB qualis DE- Iaquei in vtraque figura cum DD fit qualis 
DE, mind e DEmedia proportionalis irter AD, DC, crit ue DB media : 
inter ea eus A De: E erat demoufirandgm. | 


ATE- 


De Max. & Min. Lib. I. dm 
.. ITER VM aliter breuiüs, fed negatiu. — 
- Sifueritvtre&a AD ad DC , ita quadratum AB ad BC, erunt 


AD, DB,DC in continua ratione geometrica . | 
S enim DB non eft media proportionalis inter AD , DC , efto fifieri po- 
L9 teft media quecunque DE ; erit igitur, in prima figura, tota AD ad to- 
tam DE, vt pars DE ad partem DC, ergoreliqua AE ad reliquam EC, erit 
vtparsEDad DC,velvttota ADadtotamDE:(excó- — 1 
fttu&ione )infecunda verócumfitADad DEvtDEad. &. —— 
DG, erit componendo AE ad ED, vt EC ad CD, & per- TO He 
mutando AE ad EC, vt ED ad DC, velvt AD;ad DE 
(ex conftru&tione ) cum ergo in vtraque figura fit AE ad 
EC, vt AD ad DE; erit quadratum AE ad EC, vt qua- 
dratum AD ad DE, vel vtrecta AD ad DC, velvtqua- 
dratum AB ad BC ( ex press ) vel reda AE ad 
EC, vtre&a AB ad BC, & in prima figura componen- 
do,at jn fecunda diuidendo, AC ad CE, vt AC ad CB, 
&pars, — 


Vni- 
uerfalius 
M 


quàm à 


 Caual. in 


3. prop. 
exetc.6. 


deirAD,€ d] 


GEOP QeBE * 


| HE patet, quod, cum fuerint tres magnitudines continué proportio- 
T | nales, tüm exceffus quibus differunt, tüm earum aggregata , erunt in 
eadem ratione, in qua funt data magnitudines ; quando enim pofitum fuit 
effe ADad DE, vt DEad DC oftenfum eire AE ad EC effe vt AD 
ad DE, fed in prima figura AE; EC funt exceffus datarum magnitudinum, 
- án fecunda vero funt aggregata prime cum fecunda, & fecundx cum tertia ; 


KI) 


us 
U 


quare patet; &c, 


THEOR. V. PROP. XIIL - 


Si due Parabole ad eafdem partes defcripti ad idem pun&um - 


' fimul occurrant, fintque earum diametri inter fe zquidiftantes , & 


"applicata fint eedem, ac ipfarum vertices fint in eadem reda, que 


ducitur ex occuríu; ipfz in nullo alió pun&o fimul conuenient , & 
omnes , qua ex cógtactu inipfis ducuntur in eadem ratione à fe- 
Gionibusdnudentur. — ——— —— ec - 


"E 2Sto Parabole ABC, cuius diameter BF, S& ducta BA, fit quelibet DE | 
À , ip BFzquidiftans; & ACordinatim applicata BF, & per verticem D 
d À s : D 2 : 


cum diame- 
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diametro DE defcribatur Parabole AD G, cuius AE fit'eiusfemi - applicata: 


dico primumParabolen ADG y etigmifi inanfinitum prodüéatlr ; tqtam ca- 
dere intra ABC, & fiex A ducatur quzcunque ANMH, ipfam à Parabola 
-ADG fecariinO, in eademratione ac A(fécatur in G» & ABin D. 

.. Du&taenimex A recta AP contingente Parabolen ABC, erit FB qnalis 
BP;ideoque ED equalisDR; vnde AR contin getParabolen ADG, & AH 
 fecabit ipfamin O;- IA esi disse nogoi sib sa Ds non Hin I 5: 


Miu Ao, ipe cep di co Ry qe 


ag ix E 
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cio m e hr EIC DEUS : : Prxqe xe Errem s x: qoo 
"Ex Wy A4 Au «xw EoxaxR VIXERIT add p de dia o CX & ue d 
s. € y P ^ M A 
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— lamdudisexH ;O; fen 1-applicatisHI; OL etit, ob Parabolen,EBad - 
BI,vtquadratum AF ad HI, vel vt quadratum FM ad quadratum MI; qua- 
re per Lemma przcedens , erit FBad BM ;vt BM'ad BI; (& per Corolf. eiuf- 
. dem, in vtraque figura , erit EM ad MI; vEEFB ad BM ; cadem penitustatio- 
-ne oftendetur effe EN-ad NL, vtED ad DN ;fed eft FB ad BM, vtED'ad 
DN; quare & FM ad MIcrit vEN ad NL, fed FMad MI;cft vé AM ad MH, 
S&ENad NL,vt ANad NO; quaré AM ad MH erit vt AN ad NO , & in pti- 
ma figura conuertendo; componendo; & permutando;H.A& ad AO, vt MA 
ad ÁN; infecunda veró per conuerfionem rationis, conuertendo; &-per- 
mutando HÀ ad AO eritvt MA ad AN. Eftigiturin vtraque figura HÀ ad 


AO, vt MA ad AN, vel vtBA ad'AD, fcd efCBA maior AD cx conftru- 


&ione,quare HA eritmaior AO, fed HA tota eft intra Parabolen ABC, . 
. vnde punctum O, quod eft in Parabola ADG erit intra Parabolen ABC , & 
fic de quocunque alio puncto Parabole ADG , etiamfi ducta AH. cadat in-. 
fra AC; quare ipfa cadit tota intra ABC: & cumfit HA ad AO; vt BÁ ad 
- AD;velvtPA àd AE, vel fümptis duplis, vt CA ad AG; erit diuidendo 
- HOad OA; vt CGad GA : pigaosecs unoab 


E 


Surat 
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dheg patet. 3 5 suoi fi rc&a dido inm "Pictioft "Vtcunque pitt et — Yni- 


zs - vttáque parte. feétioni occurretis cum diátietro , vel 1 intta , vel extra. uerfalius 
1é&tionenm conueniat, atque ex ipfius terminis eum fectione i ad didiietrum quàm in. 
ducantur ordinate , erunt ab his abfciffa diametri fc&imenta, c ex ver uce is 4- prop. 
pta;extremz , & abíciffum ab applicata; enit media Priuni coritinue On 23 Dom 6, 
m tionalium; Demonftr: atum eft enim in figuris Thcor&matis quahid: AH dia: : 
Tw metrum fecat inM,; Er ce UN ordir LUE icatis AF 

| HI, ef zt ad BM, vt BM; pe BI. n5g ST 016 


ro 
peek utm us 
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á ro finm 

x. quo etiam elicitür , quod fiin Parabola ABC ccs AH. diam 

cans in M producatur víque ad occurfum cum, contingente. cx ert Ec 
ce B in S, femper rectangulum fub fegmentis AS , & SH, inter de&ionemy& - 
| &ontingentem interce ptis, zquagi quadra Lato JegpentiSM intere contingéten, 
ac diame trum intercepti. .. Nam cum fü lt Yt FB ad BM [ita BM ad BI « Crit quó- 
Ts ob PAS UE ad; SM, vtSMa id SH, qu rerectangulum A: 


ET di 13 es M - 
i ^en etiam eft, Tesk "or aera Escsenbomu 


A AR interior Dacibole ADG liaBieiter--- vocis 
dicé in D-pun&to medio. recte AB, ipfa ques 4doftine cub 
querránfibit per F. medium punctum v tegit 5 op we 
e c & quecunque educta eXcontactu As iod ee n 
qualis eft AH, bifariam lecabitur in: [0) abansesed 
| OLM. - 
diametro BE sequidiftans; ipfa erit dian | 
 pertonis'ALH , & AH. vna applicatarump,, - ib 
AQ. vero femi «applicata - Cumque fiL AP... J- 
contingens ABC. in As. erit OI 


terna fectióne ; quare. fiex Q- ducatt 


c rx Sich 
E DP IE 


ualisLM i in Dueinta er : / 
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 Parabüle: — ifii i inter ie funt vt 


E gem ca | ! 
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Int eem Pat dius ABC, DEF equali E fx i n; hoc efti 'worititan? 
| tur difpofitz intet. eafdem parallela BE, AE -dico-effe vt «rte z : 
vnius. : ad bafim DP alterius, itd Parabole ABC is dips pert. cdi 


x 3 x z ETE Ee 


ex Sn 


ita vt bafis AC ad DF fit vc aggregatum Parabole ABC cum magnitudine O 


teg t NEAN 


: Jen fit minor O ; quod. 

. fiet, nempé fi ex circü- 
fcripto Pàrabole paral- 
lelogrammo A Y ; per 
bife&ionem diametri B 
G inl, auferatur dimi- 
dium parallelogrammü | — . 
AL,Sexreliquodimi- -— Ro 
diumjdonecfüperütpa- ^ — ^ nes. 
ralllogrammum CM, — ' EI icu 0 0 e : 

quod minus fit fpacio O: fic enim exceffus circumfcripte figure ex. patalle« - 
logrammis, fupra infcriptam ex eque altis parallelogrammis erit raaximum 
parallelogrammum CM, (vt fatis patet) quod eft minus fpacio O, ac ideoex- 
ceffus circumfcripte fupra ipfam Parabolen erit adhuc minor O quapropter 
addita communi Parabola ABC, erit yniuería figura circumfcripta minor 
aggregato Parabole ABC cum fpacio O: itaque circumícripta ABC ex pa- 
rallelogrammis ad Parabolen DEF minorem habebit rationem, quam hu- 


"o u—— 


jufmodi aggregatum ad eandem:Parabolen DEF ; fed predi&ü aggregatum 
ad DEF Parabolen ponitur effe- vt bafis AC ad DF, vel vt circumícripta. 
ABC ad circumfcriptam DEF , qu per equidiftantium bafibus interfectio- 
nem defcripta, ex eque altis, Gcnumero zqualibus, ac proportionalibus pa- 
rallelográmis canftabit (cum fit quadratum ACad QX, vt re&a GBad BN, 
- velvt HE ad EP,vel vt quadrati DF ad quadratum TZ;vnde & recta AC ad 
QX , vel parallelogrammum CM ad OS; vt recta DF ad TZ, vel vt paralle- 
logrammum DR ad-TV, & fic de reliquis fingula fingulis, vndc vniuerfa cir- 
cumícripta ABC, ad yniuerfamDEF, eft vt vnum CM ad vnum DR, vel vt 
bafis AC ad bafim DF) quare circumícripta ABC ad Parabolen DEF mino- 
rem habebit rationem, quam eadem circumfcripta ad circ umferiptam DEF, 
hoc eft circumfcripta ex parallelogrammis erit minor ei infcripta Parabola 
DEF, totum parte ; quod eft abfurdum : inter has ergo Parabolas non datur 
minor quàm fit opus ad hoc vt ipf fint bafibus proportionales: crit ergo Pa- 
tabole ABC ad DEF, vt bafis AC ad DF bafim.Qued erat demonftrandum. 


S Vod oftenfum eft de integris Parabolis zqué altis, idem penitus cone - 
1 7 (fimili conftru&ione , eademque ratiocinatione demonftrabitur de. 
^"^ duobustrilineis ABG, CBG ab eadem diametro BG abfciffis ; 
item de duobus trilineis Parabolicis ABG; DEH aequalium altitudinum. à 

TOP d - : E eus CUIUS 


M 


d 


De Max. & Min. Iib.IT. - m 
curuis AB, DE; diametris BG, EH ; & femi-applicatis AG, DH compre- 
henfis, nempe trilineum ABG ad CBG, effe vt bafis AG ad GC, fibé zqua- 
lem; ac propterea diametrum BG Parabolen ABC bifariam fecare ; & vnü-. 
quodque trilineorum effe femi - Parabolen ; & lemi- Parabolen ABG ad fe- 
mi- Parabolen DEH «qualis altitudinis; effe vt bafis AG ad bafim DH, & 
integram ABC ad dimidiam DEH effe vt bafis ACadfemi-batm DH. — ' 


GETHBEOR-VL PROBOXV.. 5 


sz 


Parabolz zqualium bafium funtinterfe vtaltitudines.. .—— 


Int primó dux Parabole ABC, ABC fuper eandem bafim AC ; & circa; 
candem diametrum BE.. Dico has effe inter fe vt earum altitudines EA, 
GA ; & quod defemi -Parabolis EBC, EDC demonftrabitur , idem infe- 
quetur de duplis. uu | 2e E | xd dd 

Sienim non eft vc FA ee 
- adAG,itaífemi-Parabo- - Treseemennenenas S b 

l]eEBCadEDC,;erital- .- c MCI S 
teraipfarum minorquàm .. 
- fitopusad hoc vt fint pro. - 
portionales altitudinibus.—' 
bileeft; minor.EBC d 


SER, &biGnamieda 7]. 
—- ECinH, & iterum EH- EE 
- bifiriaminlL &c.circum- E 3 


"feribatur,vtinpreceden* ^. - 
ti, trilineofemi-Parabo- c 
leEECBfisua BLCEex — Z e (—1 1 a ee : 
| paralleloerammis Cqüeo Q. uc Ma o T 
altis conftans , cuius ex- ue o KU 
ceffus fupra femi -Parabolenfitminor R, ita. vt ipfa circumfcripta figura, 
- BLCE ad femi- Parabolen EDC adhuc minorem habeat rationem quàm. - 
 alutudo FA ad AG ; quo facto, femi -Parabolz quoque EDC per zquidi- 


ftantium diametro interfe&ionem altera circumlcribatur figurà DMNCE 
ex totidem Parallelogrammis zque altis, &c.. Et cum fir ob Parabolas, re- 
&a BEad OL; vtrectangulum AEC ad AIC, vel vt DE ad PI, erit permu- 
tando BE ad ED; velparallelogrammum BIad DI, vt OI adIP, vel vt pa» 
rallelosrammum OH , ad PH , & fic de reliquis circumícripta BLCE , ad re- 
liqua circumferiptz DMGE , fingula fingulis, quare vniuerfa circumícripta 
ALCE ad vniuerfam DMCE, eritvt vnum parallelogrammum Bl advnum —— 
DI, velvtbafis BEad ED, vel vt FA ad AG, fed EÀ ad AG habet maiorem 

rationem quam circumícripta ALCE ad femi- Parabolen EDC; quare cir- 
cumícripta ALCE ad circumfcriptam DMCE, habebit maiorem rationem , 
ce ad femi - Parabolen EDC, vnde circum£ 


- 


tipta DMCE minor erit in- 
- fcripta femi- Parabola EDC s totum parte , quod eft abfurdum. Non datur 
ergo inter has fci - Parabolas minor quàm fit opus , ad hoc vt pte Se 


M 


S 


: i | d 13. h. 


"ficoncipiaturalteraPara- — . 


bole QST, cuius bafis QT 


lica comprehenfo. 


X7 to femi- Parabole ABC , Cuius bafis AC ;« contingens AE diametro 
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fibus proportionalesqua- - 


re femi-Parabole EBC ad queoessninsannunnss TPISM in: B. 
 JEDC,fiuetota ABC ad. E e 

totam ADC, fuperea- — 3 7 A ssecs : 
dembafi AC, &circaed- — e | 
demdiametrum BE,eftvt : 

altitudo FA ad AG.. At : 


equalis fit bafi AC, alti- 


tem propofitionem,cqua- - Wm vz | T 


Sireda linea femi- Parabolen ad extremum bafis contingens 
cum diametro conueniat, & intra ipfam fuper eadem bafi defcri- 
pta fit Parabole , cuins diameter fit dimidium diametri femi - Para- 
bol , ac ei squidiftet ;'érittrilineum à contingente , producta dia- 


metro; & conuexa femi - Parabolica linea contentum , a quale tri- 


X 


lineo à diametro ; conuexa Parabolica , & concaua femi - Parabo- 


CB occurrens in E , & iuricta AB, ac bifariam fecta A C in E, agaturF 
GH xquidiftans CB,& fuper bafi'AC cum diametro GF, quod eft dimidium 
CB, defcripta fit Parabole AGC, (qua cadet 4tota intra ABC: ) Dico tri- 
lineum AEBHA equaleeffetrilineo AHBCGA. — VORNE 
-. Sed ad hoc demonftrandua, videndum eft primo, quomodo cuilibet tri-. 


lineo ex predictis, circumícribi poffint figure exaqué altis, & numero z- 


- qualibus parallelbgrammis, &c. -. 


- Percontinuam igitur bifectionem;diuidatur contingens AE, vel bafis AC 
in quotcung; partes equales CD, DL; LM, ME &c.:& per diuifionum pun- 


&a D; E; M[ E,&c. ducatur ipfi CBE vquidiftantes D 1, L2, M3, F4;&c. que. 
.. femi-Parabolen fecent in Q, R, K; H &c. Parabolen vero in N, O; P, G, &c.; 
Sex B, Q; R; K &c.: ducantur BY; QZ, R3, KI&c.:ipfi AE parallele, quae 


.. intrafemi-Parabolen ABC cadent (cum fint contingenti equidiftantes) vel 


. extratrilineum AEBHA. Hac ergo methodo circumfcribetur trilineo figu« 


ra EBY ZXL&c. ex equé altis parallelosrammis&c. —— pec 


o DeMax&MLbL o3 


: Iam fi iungantur AN, AO, AP, &c. que fecent LO, MP , EG, &c. in 5, 6, ' 


75 &c. incercepte N5 O6, P7, cadent tote intra Parábolen AGC, hoc eft 


extra trilineum AGCB; & fi ex punctis B; O, R, K, &c. ducantur contin- - 


gentes B5, QT, RV,KX, &c. ipfe equidiftabunt re&is CD, N5,O6,P7, 
&c. (cumductz AC, AN, AO, AP, &c. fint ^ ordinatim duct diametris 
BC,QN,RO, KP, &c) ficque circumícribetur trilineo AHBCGA , figura 
ex aequealtis parallelogrammis BD,S5, T6, V4, &c. - X 

- Ampliüs; fi ipfe ZO, &R, IK , &c. producantur extra femi- Pàrabolen, 


A 3^ Co- 
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cadent totz intra trilineum AEBH, atque ita infcribetur ei figura ex paralle- — 


Jogrammis &c. Et fiex pun&tis O, R, K , &c. ducantur contingentibus SB 


TO, VR, &c. equidiftantes, cadenttotz intra trilineum AHBCG, cum fint 
ordinatim du&te, & fi ex pun&tis N ,O, P, &c. ducantur ad partes diametri 


 EBCre&z xquidiftantes ipfis AC, AN, AO, &c. (qux eruntetiam paral-. 


lel contingentibus ex B, Q;R, &c. vel praedictis applicatis ex Q,R,K &c.) 


cadent he quoq; intra trilineum AHBCG, nam quz ex N ducitur ipfi AC - 


equidiftans ad partes diametri CB. cadit extra Parabolen AGNC, cum fit 

AD maior DC, & qux ex O equidiftat ipfi AN cadit extra AGC,cum fit AS 

maior 5N, & fic dereliquis.- Itaq; hac operatione infcribetur trilineo AH- 

PCG figura ex parallelográmis equealtis, &c. Quare ex his; & ex 14. huius 
ri po Lecture patet 


—À 


CERIS 


patet quomodo:cuilibet-horum trilineoram circumfcribi poffit figura: éx 


eeque-altis parallelogrammis, &c,. quee füperet proprium trilineum magni-- 
tudine , qux minor fit quacunque magnitudine propofita . 


. Iamdico huiufmodi trilinea inter fe effe equalia, Nam fifint inzqualia, 


. alterum ipforum, vt puta AHBCGA altero AHBE minus etit; & defectus fit - 


Ápacium y; quo pofito circumfcribatür »vtinuper docuimus, trilinco AHB - 


CGA figura ex parallelogrammis SC, TN; VO,HP, &c. cuius exceffus fupra ; 
trilineum fit minor magnitudine yr: quapropter talis figura adhuc minor crit 


trilinco AEBHA , cui circumfcribatur, item per eafdem lineasipíi CB equi- ; 


Rc 


: diftantes,figur à extotidem paralleloerammis EY, 17, 285,31; &c. Patetnüc 


talem circumfcriptam,alteri circumícripte ABD 567, &c. equalem effecum - 
vtraq; ipfarum ex qualibus numero , & magnitudine parallelogrammis có- . - 


 ftetvtrung; vtrique : (parallelogramma enim EY, BD, funt inter caídem pa- 


£ 3- Co- 
toll. 13. h. 


rallelas, & uper zqualibus bafibus EB, BE;& parallelogrammum 17, gqua-- 
tur parallelográmo Q5 , cum inter eafdem fint parallelas; & fuper aequalibus. - 


bafibus?IQ, QN, & fic de fingulis )fed circumfcripta ABD 567, &c.eftmi- 


nortrilineo AEBHA , vt modo oftendimus, ergo & circumícripta AEBYZ - 
&I, &c. minor erit eodem trilineo AEBHA; totum parte , quod eftabfurdü. 


| Quarc huiufmodi trilinea inter Íe funtaequalia. Quod oftendere propofi- .. 


tumfuit,- THEO- 


pU Max. & Min. Lib. L.- 35 
 THEOR.TX PROP XVIL 


* Parabole fefquitertia:efttrianguli eandem ipfi bafim , &.ean- 


dem altitudinem habentis; - 


RI precedenti diagrammate , dico Parabolen AB8 fefquitertiam 
V. effeinfcriptitrianguli ABS. (RHET E cr n 
Nam ducta G9 parallela ad AC defcribatur femi Parabole. 9, 8, cuius dia- 
meter fit 9C, & femi- applicata fit C8 , equalis bafi. A C Parabole Cordi 
. AGC. Ercumfit femi- Parabole ABC qualis « femi- Parabole CB8 , & pios beh. 
Parabole AGC zqualis*femi-Parabolz C9 8 ; fitque C98 dimidium« CB8. &. Corol.- 
(nam eft Co dimidium CB &c.) erit Parabole AGC dimidium femi-Parabo-. Prop.ra.h. 
le ABC, fiue equalistrilineo AHBCGA, ac etiamtrilineo 4 AEBH jquare 412 
totumtriangulum AEC fefqui alterum erit femi- Parabole ABC; fiuc erit. - 
vt 6 ad 4, fed ad triangulum ABC eft vt 6ad 3, cum fitEC dupla CB, vnde 
Íemi-Parabole ABC adtriangulum ABC; hoc eft dupla ad duplum, nempe - 
T'arabole ABS ad infcriptum triangulum AB8, erit vt 4ad 3. Quod demon- 
cRrrcóponebac, ^ 7$ |a (0 o mo es 


It Parabole ABC, cuius didteter BD, bafis AC : dico ipfam fcfquiter- 
tuam effe infcripti trianguli ANC De : 


AED; & portione Parabole HCD,, cuius diameter fit HD, & femi-applica- 

. Wir DCdáucaturin tota ABC qualiberapplicata NL diametrum fecans in. 
M, eritque NM qualis ML, & fic de quibuslibet alijs applicatis ipfi AC a- 
quidifantibus,, quare omnes fimul in portione. ABD, omnibus fimul in por- . 
tione DBC equales erünt, fiue portio ABD wqualis DBC, nempe vtraque. 

erit femi-Parabole , & eadem ratione oftendetur peto page 


36 ^. 05 1ncenüj Viüiano*s 
Iamapplicata quacunque OPQR , tüm in Parabola AED, tüm in femi- 


Parabola DHC; cum fit quadratum AD ad OP vt linea GF ad FS, vel ve DH 
ad HQ, vel vt quadratum DC ad QR , fintque antecedentia AD, DC equa- 


- lia, e?unt & confequentia OP; QR zqualia; nempé applicata OP cqualisap- 


. BD dupla DH,& TX erit dupla XV, 
 & ic deomnibus interceptis, & x- 

- quidiftantibus in femi- Parabola DB 
 Q,&infemi- Parabola DHC, vnde 


plicatz QR, & ita de omnibus &c. quare integra Parabole. AED 2quatur 

femi- Parabole DHC. e S s | | 
Amplius duca quacunque TVX. 

parallelaad BD, eritBDad TX, vt. — 

rectangulum ADCad AXC, velvt ^ 

HD ad VX, & permutando , cum fit 


tota femi-Parabole DBC dupla eft 


 totiusfemi-Parabole DHC, & fum- «Nc 


4 3. Co- 
roll. 13. h-. 


— tionibus. 


ptisequalibus femi-Parabole ABD: 
dupla Parabole AFD,ftuetrilineumd ^ Zn. 
ANBDFA , squale erit Parabolze 
AFD. : | 
Tandé, fi fit AE contingens ABC 
in À , erit EB equalis BD , & ducta, 
intrilineo AEBDFA quacunque IKZ parallela ad ED, erit IK aequalis ^ KZ, 


& fic de omnibus alijsinterceptisin trilineis AEBNA , & ANBDEA quare 


totum trilineum AEBNA eequabiturtoto trilineo ANBDFA,fed hoc, modó 
oftenfum fuit equale Parabole AED, quapropter totunitriangulum AED 
critfefquialterum femi-Parabole ABD, vel erit vt 6ad 4, fed ad triangulum 
ABD eft vt óad 35 quare femi- Parabole ABD ad infcriptum triangulum. 
ABD crit vt 4ad 3, & duplumad duplum, hoc eft Parabole ABC ad trian- 
gulum ABC, fuper eadembafi AC, & eiufdem altitudinis cum Parabola, . 
erit vt 4, ad 3, nempe fefquitertium, Quod erat demoníftrandum . : 
— Sediamtempus eft cot [ufceptum opus aggrediamur , initio facto a defimi-. 


— JDefhnitiones Secunda. — 


8 . .CONISECTIONES /BOVALITER INCLINAT/E 


vocentur ille; quarum ordinatim duct equales inuicem- 


anguiop cum carum diametris efficiunt, | D 

A — Videlicetconi-fectio ABC vocabitur equaliter incli- 

— » Mata, vel eiufdem inclinationis,ac fectio conica DEF,cum 

 vtriufque ordinatim ducte AGC, DHT, earum diametros 

[| X. BG,EH,adequales diuiduntangulos; hoc eft cuman- 

CE gulus AGB, angulo DHE, & qui eideinceps CGB reli- 

— quoPHEgquustiepp — —— : 

-  - Coni-fe&io velcirculus, coni-fe&ioni - o fi- 
x oe s - - mul 


TEC. 


De Max. & Min. Lib. l. |^ 37 
. muladícribi intelligatur, vel SECTIONES SIMVL ADSCRIPTJB dican- 
tur, quando cum fuerint equaliter inclinate earum diametri, &s ordinatim 


"ET. 


duce inter fe mutuó congruant, 
Nempe cum due coni- 

fectiones ABC, DEF z- 

qualiter inclinatz, 1ta di- 

fpofite fuerint vtipfarum. € 
diametri BG , EI fibi mu- 
tuó congruant , & omnes 
. vnius applicate (quarum 
vna ÁG) congruant om- 
nibus alteriusapplicatis, / 
(quarum vna fit DI Jipfe/C F UE 
vocenturfectionesfimul ..— ^7 

adícripte. Doe 


: III. m HEET 
Coni-fe&tio, vel circulus , coni-fe&ioni, velcirculo infcribi dicatur, vel 
SECTIO SECTIONI INSCRIPTA. vocetur, quando cum fuerit altera al- 
teri adícripta, fit quoque tota intra eandem, nec alicubi fe mutuó fecent, 
licet in infinitum producantur, quz in infinitum extendi ponunt 


iprarum vtr tota cadat intra 
-ptafedioniABC, ^7 


—.. Coni-dectio, vel circulus , coni-fe&ioni, vel circulo circumfcribi intelli- -- 
- gatur,vel SECTIO SECTIONI CIRCVMSCRIPTA dicatur, fi cum füe- 


rit alteraalteri adfcri 
mutuo fecent quamuis in infinitum abeant. d eet 

Qualis eft in predictis figuris fedtio ABC, qux cum fit adfcripta fe&ioni 
DEFtotacaditextraeandemDEE, |... 20050410 9 s 


— 


pta, tota quoque cadat extra eandem , nec aücubiíe» 4 ls 
| - E Cie 


— oni-ícétio, vel circulus coni-fectioni, vel circulo perverticem, velper :- 


pussum intr; aut extra fe&ionem datum adífcribi, velinícribi, aut circum- 


icribiintellieatur, iueSECTIO SECTIONI PER V ERTICEM,;vel PER - 


 DATVM PVNCTVM INTRA , aut EXTRA SECTIONEM ADSCRI- 


PTÀA, vel INSCRIPTA, aut CIRCVMSCRIPTA dicatur, quandocum - 


fuerit altera alteri adferipta , vel infcripta, aut circumfcripta, vnius diameter 
per datum pun&um educta fit quoque diameter alterius; vt videre eft in. 
precedentibusfisunss 10 s e. e 
HYPEREOLE, & ELLIPSES, SIMII ES inter fe dicantur, quando cum 
fuerint equaliter inclinate ipfarumlatera fint proportionalia, hoc eft vt tran- 
duerfum vnius ad rectum, ita fit tranfuerfum ad rectum alterius eiufdem no- 
miis. : n ue - 


—.  CONGRVENTES CONI-SECTIONES dicantur ille, que cum füe- 
ie d e. Xint. 


 türduz portiones ABC,DBE,quarumbafes: AC , DE 


-. Schematif- 


- Aus I4 2. 


432. primi 
conic. 


b Cotoll. 
prop. 1. h. 
—€. Coroll. 
brop. 1. h. 
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rint equaliter kiclinate , fi fint per vertices fimul c xe , inter fe mutuà 


pex ee ze : m 
CONI- SECTIONIS VEL CIRCVLI PORTIO, SIVE SEGMENTVM 


- vocetur fuperficies à quadam fectioriis ordinatim du&ta, & curua Ieétionis , 


aut circuli peripheriaterminata. Et ipfa ordinatadicatur. |... 
BASIS PORTIONIS, SIVE SEGMENTE. 5 DEUS 
X EX A * 
/ MENSALIS CONLSECTIONIS, VEL CIRCVIH 
dicatur differentia duorum fegmétorum eiufdem coni- 
fectionis, quor um bafes fint parallel. 2e | 
Vtfiexconi- fectione, vel circulo ABC ub 


fint parallele, ipfarum portionum differentia ADEC di- 
catur menfalis, & ipe AC, DE Duc & EAD CE late- 
ra p CIPUE | 


THEOR. Xo ns PROP. XIX- 


"$i terim dux: qüzcunqué coni - fediones equaliter adm : 


ber vertices fimul adferiptz , ipfz vel erunt intotum congruentes 
tices fin ]adfcripta , f vel erunt in tot tes, 
& eiufdem nominis ; vel in totum difiun& » preter in vertice - hoc 


eft altera alteri infcripta, vel in duobus tantüm puncus fe mutuo fe. - 


cabnt i in ipfis tàmen ver ticibu: fe contingentes . | 


3g i H 
A 


Inti in prefenti ichemasifmo dus quecunque coni-fe&iones ABC, JDBE 
equaliter inclinatz pereundem verticem B fimul adfcripte, quarum có- 
munis diameter ficBF dico has fectiones;vel effe in totum congruentes, vcl 
in totum difiunctz , vel in duobus tantüm punctis, fe mutuó fecantes. 
Ducatur ex vertice B cuilibet in altera fe&ionum ordinatim applicata a- 
quidiftans BGH, qu: vtranq; fectionem continget 7 fuper qua fumatur BH, 
rectum latus fe&ionis ABC, € BG rectum fe&ionis DBE, ipfarumque regu- 
lz,fe&ionis videlicet ABC , t HPL , & fe&ionis DBE fit GOI. 


Iam, vel regule GOI, HPL fibi mutuó congruunt, vel infra contingen- : 


tem BGH nunquam conueniunt , vclinfra candem fe mutuo fecant . Sij pri- 
müm, vt in primis 4. figuris; dico Ícéionesi intotum fimul congruere, & eiuf- 
demnominiseffe. 

Sumpto enim in icone ABC T puncto M, per ipfum ducatur fe- 
&ionum communis ordinatim applicata MNFOP, fcétionem fecans DBEin 
N; diametrum in E, regulam Gl inO, NLinP.. Etquoniam in 4. primis fi- 
güris, in quibus regulaifünt. congruentes latitudines FO, FP funt: equales, 
& altitudo eadem BE erit rectangulum. BFO! fiue quadratum NF ir fectione 
DBE, «quale redéngulo BFP-* fiue quadrato MF infe&tione ABC, quare 


UA 


& femi-applicar ÉNP, ME equales: erunt, hoc eft fe&iones DBE, ABC con- 


PES es : viia zx : : : Fam 


x -— 


ueniunt timul in ipunós N, SE M, que funt extrema communiumapplicata. — 


teat i) 


d 


———— P aa 
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"| 
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ram.ex eodem diametri puncto F : idemque oftendetur de omnibus alijs ex- 
tremis punctis communium applicatarum ad vtrafque diametri partes : qua- ' 


re huiufmodi feciones erunt in totum congruentes ; eruntque eiufdem no- 
miniss quoniam cum regula Parabols equidiftet diametro ; Hy perbole au- 


tem conueniat cum diametro extra fectionem; Ellipfis veró eidem diametro . 


intra fectionem occutrat, hoc eft ad extremum tranfuerfi lateris, cumque, 


harum fectionum diametri fimul congruant(nam fe&iones funt fimul adfcri- 


pte) fidiuerfi nominis effent ipfarumregulz nunquam congruerent , quod 
eítcontra hypotefim. Sunt er 


oconüngunt. Quodfecundó,&c. — ^ 


applicate MF zquale e fit re&angulo BEP, & quadratum applicatz NF 1n, 
lectione DBE xquale fit eidem rectangulo:BEP., erunt quadrata ME, NF in- 
teríc qualia, hoc eft ipfz applicate a&qualess quare huiufmodi fectiones 


2o tales fectiones congruentes fimul, & eiuf- : 


-,4 Coroll. 


B die 
Coroll. 
prop. 1. h- 


t. Coroll. 
prop.3. h. . 


conueniunt fimul in puncto M. Eadem omnino ratione oftendetur has fe- — 
&ienésad alteram quoque diametri partem fimul conuenire in extremo pü- 


€&oR relique ad vnam fe&tionumapplicatz-ex eodem diametri puncto F: 
ergo in duobus punctis M & R , preter in commüni vertice B, fimul conue- 
niunt, 1n quibus patet has fe&tiones fe mutuó fecare; nam regule HL, GI 
conueniunt ftmul in vnico puncto P, in quo fe mutuó fecantes, hinc inde di- 
fiunctim procedunt, cadens PH Ícementum regule LPH temotius à diame- 


tro.BF, quàm PG fegmentum regule GOL; ideoque & fegmentum fe&tionis - 


ABC fupra applicatam MR totum cadet extra fegmentum fc&ionis DBE 
fupra candem applicatam; à contra veró reliquam portionis ABC intra ap- 
plicatam MR cadettotum intra reliquum. portionis DBE infra eandem ap- 
plicatam, cum fegmentü PL propri regulz HPL difiun&um fit, & propius 
diametro BF quàm fegmentum PI proprie regule GOI: omneque id often- 
: ditur cadem penitus ratione, ac in fecunda parte huius Theorematis demó- 
ftrauimus ::quare huiufmodi coni-fectiones per vertices fimuladfcripte, & 


quarü regula fe mutuó fecant infra contingentem ex vertice, in ipfis vertici- 


. bus 


RII 


ni f - 
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demerat demonftràndum. 


COROIL E 


IDAtethinc, quod fi regula coni- fe&ionum per vertices fimul adfcripta- 
|. runifibi ipfis congruant fe&iones quoque erunt inter fe congruentes, 
vtin primis quatuor figuris praecedentis fchematis oftenfum eft ; & fi fuerint 
inter fe congruentes, etiam ipfarum regule fimul congruent: fed cum regu- 
le fimul congruunt, congruunt quoque , & latera , & é conuerío, cum ad «- 
quales angulos inter fe difpofita intelligantur, quare cum latera fuerint intcr 
fe congruentia fiue zequalia, fectiones quoque inter fe congruentes erunt; & 
hifectiones fuerint congruentes etiam ipfarum latera aequalia erunt, 

Sivero regule infra recta fe&tionum latera ex vertice contingenter appli- 
cata difiunctim procedentes nunquam fimul conueniant, nec ipf fectiones 
vnquam conuenient , fed in vertice fe mutuó contingent, & ca inferipta erit, ; 
fiue minor, cuius regula infra praedictam contingentem diametro fectionum 
fit propior, feu cadattota inter diametrum , & regulam alterius fectionis; - 
qux é contra circumícripta erit ; fiue maior , vt apparet in 26. figuris fubíe- 
quentibus. | - ce E Low eT 

. Sitandem ipfarum regule infra contingentes ex vertice fe mutuo fecent; 
lectiones quoque, fed in duobustantüm pundis hinc inde à vettice (in quo 
fc tangunt) fe mutuó fecabunt, in illis nempe, quz funt extrema eiufdem. 
ordinatim applicate , ex regularum interfectione eductz, fuper qua duz co- 
ni-fe&tionum portiones inerunt ; quarum ea erit infcripta, cuius regulx fe- 
gmentum inter predictam applicatam, & contingentem interceptum, pro- 
pinquius fit diametro fectionum, altera veró circumícripta, fiue maior cuius 
regulz fegmentum à predicta diametro magis diftet ; quod omne fatis patet 
ex reliquis eiufdem fchematis figuris, o Ee 


COR OIII 


bus fe contingunt ; & in duobus tantàm punáis fe mutuo fecant, Quod tan- 


P quoque in Parabolis , &in alijsconi-fe&tionibus eiufdem nominis 


. pervertices fimul adícriptis, cum eodem tranfuerfo latere, illam, que 
minus habet rectum latus infcriptam, fiue minorem effe ea cuiusrectum la- 
tus maius eft, & écontra. Nam in 5. 1 3. aC 14. figura, in quibus fectiones 
funt eiufdem nominis, vti etiam in : 5. & 16. ( diximusenim circulum non, 
incongrue haberi poffe pro Ellipfi) demonftratum cft fe&tionem DBE;cuius. 
re&ttim DG minus eft re&o BH fc&ionis ABC, totam cadereintra ABC,vn-.— 
de erit infcripta, fiue minor, & & contra, fectioncm ABC cuius re&tum maius 
cft totam cadere extra DBE , cuius rectum eft minus : quapropter erit eicir. 


 cumícripta, fiue maior, 


c du ROid t 
| ossuoque caius Hyperbolarum per vertices fimul adfcriptarum., 
4 4A cumequalibus rectis lateribus, illam, cuiustranfuerfum latusmaius 


! 


De:Max. & Min. Kb. I. 41 


eft, infcriptam, vel minorem effe ea cuius tranfuerfum minus eft ; & é con- 
tra eam effe circumfcriptàm, finé maiorem, cuius tranfüerfum minus eft. 
Namin 9. figura, in qua fe&iones funt Hyperbolz fimul adfcriptee cum eo- 
detn reto latere;oftenfüm1fuit Hyperbolen DBE, cuius tranfuerfum BI ma- 
3useft rotam cadere intra. Hyperbolen ABC, cuius tranfuerfum BL. minus, 
eít, & idco DBE crit infcripta, fiue minor; & é contra ipfa ABC, cuius tranf- 
uerfum'eftminus,erit circumfcripta,fiue malor. ——^ ^ ^ - 


yAtet etiamin Ellipfibus tantüm; velinEllipfibus,& circulis per cundem: 
verticé fimul adícriptis ci codem recto làtere;eam effe infcriptam,fiue: 
minorem,cuius tranfuerfum latus minus eft,& & contra eam circumícriptam, 
velmaiorem effe;cuius tranfuerfum maius eft: quoniam in i o.1 1. & r2. figu- 
ra oftenfum fuit Ellipfim; vel circulum DBE, cuius tranfuerfum BI minus 
eft, totam cadere intra Ellipfim, vel circulum ABC, cuius latus tranfuerfum 
BL maius eft; quare ipfa DBE eritinfcripta, fiue minor: & é contra Ellipfis, 
velcirculus ABC erit circumfcriptus, fiue maior,&c, — 
XQ QURSOIHL E Y. 

[ Anifeftum cft etíam fimiles coni -fe&iones per vertices fimul adícri- 
[VÀ  prashaberc regulas parallelas, & eam fectionem effe infcriptam,vel 
. milorem, cuius latera minora funt ; & 6 contra cam effe circumferiptam, vel 
maiorem , cuius latera funt maiora. Sienim in 6. 7. & 8. figura coni-fectio- 
nes ABC, DBE eiufdem nominis, ac per verticem B fimuládfcripta, fucrint 
fimiles; etit tranfuerfum LB ad rectum BH vt tranfuerfum IB ad retum BG, 
& permutando, & diuidendo, LIad IB, vt HG ad GB, vnde regulz LH, 
IG erunt parallelz , fedin hoc Theoremate demonftratumeft fectioné ABE 
minorum laterum, totam cadere intra fectionem ABC maiorumlaterum, 
ergo ipfa DBE erit infcripra; & & contra demonftrauimus ABC, maiorum. - 
laterurh toram cadere extra DBE minorum laterum, ac propterea erit ei cir- 


-cumícripta, ues 
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X ipfa demum huius Theorematis demonftratione elicitur, quod in co- 
Au ni-fe&tionibus per vertices fimul adfcriptis, quadrata femi- applicata- 
rum ex eodem diametri puncto inter fe funt vt earundem latitudines. Often- 
dimus enim in qualibet precedentis fchematis figura; quadratum femi-ap- 
plicat MF; in feétione ABC, ad quadratum femi - applicate NP,infeco- .- 
ne DBE; eife vt latitudo propria PP;ad propriamlatiudinem FO, ^ 


pde foi i . . cn 


^ 
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^ Date coni fe&tioni, vel circulo per eius verticem , cum. dato 
tranfuerfo latere , quod in Ellipfi ; vel circulo non' excedat eius 
tranfuerfum , MAXIMAM Ellipfuninfcribere;& écontra, ^ 
Atte Ellipfi, vel circulo, per eius verticem MINIMAM coni-fectionem 
circumícribere cum dato, pro circumfícribenda Hyperbola, quocung; - 


cranfuerfo latere;pro Ellipfi veró; cum tranfuerío dato, quod maius fit tranfe 
uerfo date Ellipfis; vel circuli, | E NE d 


fi 
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Sit quelibet coni - fe&io, vel circulus ABC, cuius diameter BD, latus 
rectum BE , regula EF; oportet circa diametrifegmentum BG per verticem 


o DM AYXUMM Ellipfin infcribere. | : | 
47huus.  «Adfcrbatur ; fectioni ABC per eiusverticem; & circa diametrum BGe 


cumreito BE Ellipfis GHB. Dicohanceffe MAXIMAM quefitam.:. 

(o Paco. QV Dundlaipfius regula GE. cum hac difiunctim procedatàregula EF, 

" rol. prop. fitque propior diametro, Ellipfis quoq: GHB^infcripta crit fe&tioni ABC, .. 
19. huius, gerit M AXZM.A infcriptibilium «quoniam quzcunque Ellipfis cum cadem . 

- cs.Co- tranfuería diametro BG adfcripta , & cum redo BL, quod minus fit re&to BE 

fol. prop. minor eft c Ellinfi GBH , quxlibet veró Ellipfis cidem diametro BG adícri- | 

E! : "Co. pta cum recto BL , quod maius fit dato re&o BE 2 maior cft quidem Ellipfi 

toll prop. GHB; fed omnino cfecat feétionem ABC, cum eius regula GL fecet fedtio- | 

19. huius. nis regulam EL, infra contingentem BE. Vnde Ellipfis GHB cft MAXIMA, 

| QUEE 0 o IO 
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rer e 
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. De Max. & Min. Lib. T. 43. 
Praterea fit data Ellipfis, vel circulus GHB, cuius diameter BG , rectum 
BE, regula EG, & oporteat per verticem B, MINIM AM Parabolen in pri- 


ma figura, vel cum dato quocunquetranfuerfo BF, MINIMAM Hyperbo- - 


lenin fecunda figura, fiue cum dato tranfuerío BF, quodin tertia, Gc quarta 


figura. excedat tranfuerfum BG date Ellipfis; vclcirculi; MINIMAM Elli- 


püncircumfctibere. 


:- Adícribatur 4 Ellipfi GHB per verticem B in prima i gura parabole ABC, : 


&in fecunda Hyperbole ABC , cum dato tranfuerfo BP, & iu tertia; &cquar-: 
za Ellipfis ABC cum datotranfuerfo BF; & harurii omnium fectionum re- 


ctum latus idem fit cum recto BE data Ellipfis. Iam patet ipfam fectionem: 


ABC datz GHB ? circumfcriptam effe .Infuper dico talemfectionem ABC - 
elfe MINIMAM quxfitam. HO IO WEISE 
- Nam, in prima figura, quxlibet parabola,vel in reliquis; quecunque eiuf: 


1 * 
É4f 


4 5. 6.7. h. 


b 2. Co- 
roll. prop. 
19. huius. 


dem;nominis fe&tio adfcripta fectioni ABC per verticem B, cum eodem. 
trànfuerfo BF , fed cumftecto BL, quod excedat rectum BE. fectionis ABC r3.Co- 
eadem fectione c eft maior, quzlibet veró àdfcriptafeétio cum recto Blquod:: roll. prop. 


19. huius. 


minus fit re&o BE minor 4 cft fectione ABC, fed Ellipfim GHB omninó efe- : ^7 zo. 


cat cum ipfarum regule IN, GE infra contingentem ex vertice fe mutuó fe- 
cent. Quare fectio Parabolz , vel Hyperbole , aut Ellipfis ABC eft arAI- 
444A circumfcriptibilium datz Ellipft, vel circulo GHb. Quod crat; &c. 


* 12 
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H 


: o 


T Yincfolutio problem 
rem axem, per eius verticem M A 
Item dat: Ellipfi circa minorem axem, per eius verticem MIMIMP M cir- 


culum circumfcribere . | 


Sienimin tribus primis fuperioribus figuris concipiatur diametrüm BD . 


roll. prop. 
19. huius. 
£I. Co- 
roll. prop. 


.. 19. huius, 


date Parabolz ; vel Hyperbolz , aut Ellipfis ABC effe propri fectionis.« 


maiorem axem, eiufque fegmentum BG xquari recto lateri BE ; circa quod 
adícripta ffit Ellipfis GHB cü recto BE:ipfa vt fuperius oftensü fuit, erit M.A- 
XIMA inícriptibilium, eritque Ellipfis equalium laterum circa axim , quam. 
in Monito poft primam huius, animaduerfum fuit circulum effe. Vnde da-- 
vertügeiiedhohis. Quodprinó,&C «3 (050050 See oo 
Sivctó, vt in quarta figura, date Ellipfi GHB circa minorem axim BG, & 
cuius re&um latus BE MZNIMF 5 circulorum fit circumfcribendus ; fumpta 
BF «quali re&to BE, ipfa excedettranfuerfum latus BG datz Ellipfis GHB- 


f 7. prop. 


biis. 


4 


 t& coni-fe&ioni circa maiorem axim infcriptus erit ALZXLMES circulus per. 


(nam emper in Ellipfi minor axis ad maiorem , eft vt maior axis addatus re- 


-&üm )itaque fi circa BF. Ellipfis adícribetur ABC ; cumrecto BE datae Elli- 


fis, ipfa, perfecundam partem propofitionis huius, erit MINIMA date 


Ellipfi circumícriptibilium, fed talis Ellipfis ABC per Monitü poft z.huius, — /- 
cum fit equalium laterum; & circa axim, idem eft; ac circulus. Quare da- 
tz Ellipfi circa minorem axem per eius verticem MZNZMF'S circulus circü- 
fcriptus erit. Quod fecundo, &c, Ino co o 0 

& : d - 


roll. prop. 
19. huius. 


a : | AMacentij Viuianr 


ro TU In 


: ) Atetctiam quomodo datz coni -fe&ioni, vel circulo ABC per ipfius : 
Lh. verticem infcribi pofüt Ellipfis, quefit MAXIMA circa idemtranfuer- 
fum, & ipfius re&um atus ad verfum in Parabola, vel Hyperbola: datam; 


'quamcumqueteneat ràtionem; & in Ellipfi; yel Fifenlo data ratio non fit. 


minorrátione recti BE , ad IUE BD. 


- Nam fi exempli 2ratia Parabolz ,.vel | Hyperbolee prime, ac jsaudw fite ; 
re infcribenda hit MAXIMA Ellipfi s circa idem tranfuerfum latus, & cuius : 


, rectumad verfum datamhabeat rationem; R nempead $:fiarvt Rad S,ita.— 


- erectum EB date fectionis ad BG, nam fi cum eodem redo EB ; ac tranfierfo ; 


"5o BGadfcribarur per:B: Elupfis GHB, ipfa erit MAXIMA circa idem tránf- 


uerfum BG; 'per eas qua fuperius demonftrata fuerunt. Si veró data ratio R.'. 
; intertia, quarta, & . 


; ad S1 non fit minorratione recti EB ad tranfucrfum BD ; 


" quinza figura, fiatvtR ad S; itaEBad BG, 
| E Ellipfis, que erit. MAXIMA; dun 


cOOGPROBE VH- PROPR. XXL 


Data Hyperbola; per: cius verticem MAXIMAM Parabolen.. 


infcribere , & é contra. 


E crit t tranfoerum Bets | 


AA T iiis E 


xi 


-Per verticem date Parabolz , eum dato ranfuerfo latere MINI-. | 


MAM Hyperbolen circumfribe e. 


MS 


IE "e Hyperbafe A ABC, cuius vertex B, deter BD, S efceuie: làs 
-tus BE, rectum BP, & regula EFO oportet primum por eius v etigeni B 


MAXI MAM Parabolen inb cic. 


43. por Adícribatur 4 Hyperbola ABC. 


per verticem B, & cumre&to BE. Pa- 
rabole.GBH. Dico hanc efie Mappe 
MAM quefitam., c 
-Duciaenim ex E Soo regula 
EL, cum hec infra contingentem BB e 
regule EFO nunquam Occurat,(cum .- 
fimul conueniat in P) fitque regula FI 
propinquior diametro. BD quàm pro- 


1o-haius. date Hyperbole ABC imfcripta;eritqs 
| MAXIMA : quoniam quelibet alia, 

 Parabole ipfi ABC per verticem B- 
Ez adícripta cumrecto BL, quod mmus 4 

c 3. Co- fit recto BE date Hyperbolz, : minor. — 
eft Parabola GBH ; quzlibet vero ad- 
Ícripta cam recto BM, quod excedat 
rectum BE s peces ips MDH : 


. Co- ducta regula FO, erit Parabole?^ GBH-— ce 
roll prop. 


- 
Ur 


iere E 
i3 
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De Max; & Min. Lib. I. — 45 
.eft ; quidem maior; fed omnino fecat ? Hyperbolen ABC, quoniam eius $29 c 
regula MN infra contingentem BM fecat regulam BFO, "Vnde Parabole, roll. prop. 
GHB erit MAXIM Ainfcripta ; &c. Quod primo; &c. | | 19. buius. 
- «Sit vero data Parabole GBH cuius vertex B, diameter BD , re&um BE, 
& regula FI, & circumfcribenda fit e1 cum dato tranfuerfo BE M/NTMA 
Hyperbole. - oed Dot : | : 
Adícribatut 7 Parabole GBH, per verticem B, cum dato tranfuerío BE, 
Hyperbole ABC ;cuiusreétum latus idem fit, ac re&tum DF datz Parabolz, c 6. prop. 
Dico huiufmodi Hyperbolen effe MINIM 4M quixfitam . oe IR DIHs 


- INNamquzlibet alia Hyperbole per verticem B date Hy»erbolx ABC ad- 


fcripta, cum eodem tranfuerfo BE, fed cümre&o BM, quod maius fit recto 


BF ipla ABC 4 maior efts quliber vero adfcripta cum recto BL, quod defi-.—j, c, 


ciatà re&to BE, eadem ABC * cft quidem minor, fed omnino fecat | Pata- roll-prop. 
Nd. EI. 19. huius. 


bolen GBH,cum eius regula ELP infra contingentem DF producta fecet re- : 
Cr Arc e Me PR Tp le i 7^ . € ibidem. 
gulam FI date Parabolze GBH. Quare huiufmodi Hy perbole ABC erit Mz d coo 


ANIMA circumfcriptibilium date Parabole ABC per verticem D, & cum» prop. 15. 
dato tranfuerfo BE. Quod erat fecundo , xc. A huius. 


SNLONJIIA MC 


Liquis for[an hoc loco cvereri pojJet enumctationes, «vel faltem ar- 
gumentum 7M AX LM ARV. M , JMENLAM ARV 249) E. [e- 
REPSU EDS Coloberrimo [ui «wi Mathematico AMaurolico , 87 boc quidem , 
Fut fateor , haud temere 5 mam quod in duabus precedentibus propof itionibus 
exponitur , profertur quoque in eins quinto conicorum libro , ab ipfo , cuna 
cum fexto m upra uonaginta anmas proprio Marte [uppleto , quasmns typts- 
Melfane uris 5 amm 1 : $ - fedula he eu. 
ci , ac Philofophi pre[lanti[ sima Lo. Alphonfi :Borelli , qui , vt ipfomet afferit, — 
ex multis Adaurolici poflbumis lucubrationibus , apud Au&lorts heredes tunc. 
extantibus, prediclum opus publici iuris fieri curauit, idemque milia duobus — 
circiter ants primo micat, quod e Me[Jana anxie petiens, tandem ab hinc 
e paucis menfibus con[ecutus fut .. At quicunque «equo , eratoque ammo Man - 
rolici demon[lratines, cum meis conferat , dum dieta, expedetaque metho- 
do generatism oflenduur , ex pramilJo T beoremate Lemmnatico , duobus tan- 
| tum Problematibus ,cvnicoque Corollarto ; totum id y quod imtegro libro pecu- 
liariter à Adaurolico 2 4. Propofitionibus decéque y aut Corollarijs aut Scho- 
. Jis demonf[iratur s curabitque cultertus procedendo , reliquum met operis per- 
^ €Urreres Im quo., tot ali , ex his ezmanantes conclufiones reperiuntur , ànemi- — 
ne y quod fciam, , hactenus apimaduerfe , bic quidem , ct fpero , à tali [ufpi- 
 &ione omnino vemoucbitur , Q7 de pradiétis promeritum ius  qualecunque fit, 
snibi facile tribuet .. Sed ne tempus fruftra eramus , inceptum opus pro[e- E 
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- MAXIMA coni-fecionum coni-fe&ioni per: verticem infcripti- 
bilium cum re&o datz fectionis, eft quoq; MAXIMA fibi sd, 
eidem fectioni per verticem infcriptarum. Eté contra . 

MINIMA coni -fectionum coni- fe&ioni per verticem circum- 
 fcriptibilinm cum re&o datz fe&ionis ; eft quoque MINIMA fibi 
fimilium , eidem fe&ioni Se xe 
$: quzlibet. coni-fe&tio ABC ; cuius diameter BR; re&um BE, & ECSEE ! 


GEL, ipfique inferipta fit per verticem B, cum recto BF coni- fe&io DB: 
E, que erit MAXIMA E (per ea que in praeced entibus oftenfum. 


fuit) ) fitq; titus regula HF. Patet hasregulas infra contingentem BFin totum. | 
effe inter fe difiunctas,, cum fit altera fc&io alteri. infcripta . Iam dico hanc. 

MAXIM AM Íc&ionem etfe quoq; MAXIMAM fibi fumilium , eidem. data e 
Fani ui B verticem infcnpspis i [o0 Quos ^ 


| Quoniam, quxcunque fectio fimilis fe&ioni DBE adícriptaperBfe&ioni. ....... 
A 3üod minus fit recto BE, minor 2 eftfecrione DBE, | ^» Cc- 
ABC, cum recto BM, quod minus fit recto BE; minor « eftfectione DBE, 7 
ibet veró adfcripta &o BO; quod maius fit recto BF Left quidem, 7: PSP 
quilibet vero adierit cum recto BOs qUoo maus ALT evsp DE IEEH- QAUGETD,, 15. Delius 
maior ipfa DBE ; fed. datam ABC omnino fecat ;.c quoniam ipfius regula. , b abidem-. 
ON, qux 2 xquidiftat regule FH, fecat infra conungentem BF regulam. 6T Co- 
EE i LdgraH EM uod et Lr phis E EOIT. DFOD: 
FIG, nam altera parallelatum FH ab eadem FIG fecatur in F: vnde ipfi. 15. fans. 
DBE eft MINIMAfiBifimihum, &c. Quod erat primó, Gc... d 5. prop.. 


Nunc veró fit cóüi-fectio DBE cuiusrectum BP, & regula FH,, ipfique » a5 huius. : 
circumfcripta fit cum eodem recto BF, per verticem B.conrfectio ABC; qua. 
erit MINIM A circumfcripta, per iam demonltrata , eiuíque regula fit GEI, 
Dico hanc MINIMAAM Íc&tionem ABC effe quoque MINIMAM fibi fimi- 
lium, eidem feGiogi DBE perverticemcirenmíerptartum. 500 0 - 
Nam quelibet coni-fcétio fimilis ABC, adícripta per B date fectioni DB. 


E ,cumredtó BO, quod maius fit reto BF 7 maior eft fed | 


ICQ DEAF veces 2 EE TRSIOL C1ElE jone ABC, qua- s. Co- 
libet veró adícriptà cum recto BM, quod minus fit recto BF eft quidem. rol'. prop. 


minoEipfa ABC, fed datam Iecat DBE , quoniam ipfius regula QM, que re- 1g, buius * 


dnd XFIquidiftat, fecat regulàmtH , nàm altera parallelarum. GEI fecat ; 


indfa BF ipfam EH in F, Quare ipfa ABC eft MZNLALA libi fimilium, &c;— 
. Quod erat fecundó ; &c. pouce e voe c 


EIS ^X (n . ym wy ro 
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rectum BE, & regula DE: oportet pri-..- 
uerjo latere 2 per verticem B, MAXI- . :: dus: , 2 ] En 1 ene 
AM Xiyperboleninícriberes.—— —— 3 KJ 
., Jam, vel datum tranfuerfum latus |... 
exceditranfüerfum BD , date Hyper- 
bolz, vel eodem minus eft. Sipri- |... 7 f... 
mumqualeeft BG;4adferibaturHy- 7 / 
perbole ABC per verticem B, cum. 
dato tranfuerfo BG, & cum eodem. - 
recto BE Hyperbole HBI. Patetip- . 
famHBldate ABC ^effeinfcriptam; ——., 
quimdico effe MAXIMAM:quoniam A /. 
quxlibetaliaipfi HBIadícriptacum, ^ /,/ 4. 
codemtranfuerfoBG,fedcumreBo, 4/4. —— : 
quodütmimusPE,fempermmoreft d S. 2€9 
ipfa HBLquelibet veró adícripta cum : D e 25 ii vs S s TM nbus ... , oll. prop. 
o c c uM — vu. pedo 9. huius. 


— 4 6.huius. 
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«idem redo Bl, quodexcedatBL,eft^que 0 5000 000 EK 
p oc, demmaioripfaHBLfedvelfecarHys ^ ^ —— 3g 7 
roll. prop; Perbolen ABC, quodaccidit^fiün- — p P 
19-huus. Caregula GL, acinfiacontingentem D SU 
«o.c BE producta, fecet productamregu- —— S CT 
Budd e[hamED E vébcaditextreedüde ADOS ^ ; 
« fidei quando c iuncta regula GL, cum rec — deu 
^. v gulà DE iufraeandem contingehtem BM 


nunquam conueniat. Quarehuiufmo- ^. 
di Hyperbole H BT ert A Zx 1M A 
QUEE o0 o el qo e 
.Sideniq; datü trifuerfum latus-BM 
-itminustranfuerfó BD, ducatur MF. 7. | CREER. 
: SpIBEpsallelosSeeutanfuerfobBM;  — 7 B 
d acfetto BF, pervertitem B; Hyper- LÀ | : pee 


4l: boe ABC adferibatür 4 Hypeibole. PH. 
HBI, quip AnClimilser eim o 
fittranfüerfum DB ad re&um BÉ, vt does vers ic^ 
tranfuerfum MB ad re&um BF, eritq; pc cc cm c MM, — 
e s. prop, IBÍcripta *.Hyperbole ABC, cumfit minorum laterum... Dico hanc effe; 
jo.huus. MAXIMAM queltam. 3 V. 41.0 CEP X0 X qu 
v cu Quonii quelibet alia qui cum recto minore ipfo BF adícribitur, femper 
zoll. prop. eftf minor H5I, que veró cumirecto , quod excedat BE , eft quidenr; maior 
19. huius. ipfa HBI, fed velfecat Hyperbólen ABC; quod fit cuni re&um cadit inter: 
jme. EXE, vt inN; ^nam inntaregula MN, & producta, fecat regulam DE 
PEDRO: infra contingentem BE ; velcadittota extra ABC, quod euenit ; cü re&um,. 
19 huius. velidem fuerit cam recto BE ; vel maius ipfo BE , quale eft BL; tunc enim 
£3. 1-Có jun&ta regula ML infra contingentem BE, difiunctim procederet à regula, 
roll.prop. S : tes z 2rütun 0 LET, dcenutf m Dt. 
/i9.huus. DE; cumcamfecaret priüis fupra BE... "Eft igitur talis Hyperbole HBI A£4- 
e i XIMA quzfita : Qugd!primo ; Ce: e p4 V LO I KT. re deed E s 
Amplius, fit data Hyperbole HBI , caiüstranfuerfum latus fit BD; re&um' 
BE,&regula DE , &ipftoporteat per verticem B MINIMAM Hyperbolen 
circumfcribere , cum datoquolibettraüfuerfolatere. — ^^ - ud c 
Si datum tranfuerfüm circumfcribenda Hyperbole fuerit minus ipfo BD;- 
L6, prop. quale cft BM : adícribatur /datz HBI; per verticem B Hyperbole ABC, 
hus. — cuiustranfuerfum fit BM, reétum vero fit idem BE : Nam tpfa z erit circum-* 
i E "Us Ícripta, eritque MINIMA quafita; quoniam quzlibet alià adferipta cuins 
19; huius. tranfuerfo BM, fed cum recto quod excedat BE , quale effet BL, eft ? maior" 
33; orol.. ipfa ABC ; quelibet veró adfcripta, cum eodem tranfuerfo BM; & cum re-: 
bus ^. eo quod minusfit BE , eft quidem minor 7 1pfa ABC , fed velfecat p Hyper- 
e ibidem. Polen HBI,tüt cum earumrreguli infra contingentem BE fe mutuó fecant; 
3.2, Co-: vel cadit ititra ? HBI, quando earundem regulz infra predictam contingen- - 
ii um tem nunquam fimül conueniant .. Quare ipfa ABC erit MINTM A quafita. 
dot . Siautem datunà tranfuerfuüm latus fuerit maius ipfo BD quale eft BG; du-* 
. eapür.GL parallela ad DE, & date Hyperbole HBI cunrtranfuerfo BG , ré-^ 
"6505, coque BL adfcribatur 7 per B Hyperbole ABC; qua date HBI erit fimilis; 
ES eumipfarum latera fint proportionalia, eritque circumferipta cum fitmalas 


i. sl 


—CDe Maso Nan DAL — - a9 
xumlaterum. Dico hanc effe MINIM AM quzfitam : Nam quzelibet alia, que 
adícribitur cum re&o maiore ipfo BL , maior ^ eft ipfa ABC , quelibet veró, om 

- qua adícribitur cum recto minore i plo BL, eft quidem ? minor ABC, fed. "rien : 
velíecat Hyperbolen ABC, quod accidet , cum rectum latus termincet inter | 
E,&L,vtinO,cnamiun&ta regula GO , fi producatur, infra contingentem |. ^ d 
BO cum regula DE conveniret, ideoque, & fe&iones; veltotacaditintra, "^ 77^ 
BI quod fit quando re&um latus, vcl fit idem cum re&to BE, vel minus 45.1.Co- 
iplo BE , quale eft BE , quoniam fi iungatur regula GE, ipfa, atque regula, r9. :9-h. 
DE fe mutuó fecarent fupra contingentem BE , ideoque infra difiun&tim fi- 
mul procederent. Quare huiufmodi Hyperbole ABC, quiefimiliseftdatz — 

HBI erit MINIMA circumícripta quefita, Quod fecundo faciendumerat, —— 


PROBLIX PROP XXIV. 


* Date Hyperbole ; cum dato recto latere , quod re&o datz fit 
Tuinus, per eius verticem MAXIMAM Hyperbolen infcribere 
& € contra. : o : 
:Datz Hyperbolez , cum dato re&o latere , quod maius fitre&o 
datt ; per euis verticem MANIMAM Hyperbolen circumícribere. 


regula, - 


fuerfam BD, re&um BE, & regula - 
um dato recto DF, quod minus fit re-- 


aHyperbole ABC, cuiustran 


€&io BE oleninfcribere : 


Ducatur FG parallelaad ED , & cü.— 


SE 
E oras 
) 


& 6.huius. 


rumlaterafintproportionalia)eritque — 
infcripta ? ( cum fit minorum laterum) - 
quam dico effe MAXIM AM quxfitam: 
quoniam quzlibet alia adícripta cum., 
recto BF, fed cum tranfuerfo, quod ex- 
cedat BG minoreftcipfaHBl,quecü- ^ - 
que veró adícripta cum eodem recto 
BE, fed cum tranfuerfo, quod fit minus. 
 tranfuerfo BG, quale eft BL , eft quidé - 
maiorZipfaHBLfedomninoíecatHy- 
perbolen ABC e cum iüctaregulaLE, —— 
&produc&a,regulamDE infracontin- 
gentem BE omninofecet: quare ipfa, — ^77. — 
Hblerit MAXIMA inícripta cumdato | /7/.- 
£fe&oBP. Quodprimó,&c. 
 setimdaeHypeboleFHIBL omg: 4 1.7 oS s 
regula GF, & datum rectum latus fit BE ipfo BF maius, cum quo oporteat 
JMINIMAM BygerbolenciecubNeDEIe - o 0-0 4 S 
— AgaturED ipfi FG equidiftans,& cum regula ED, datze pe HB 
? E D 5 2 5 do 


Ri b g.Co- 
-rol.19g.h. 


- io 
. tol 19.h.- 


dibidem. - 


Cer Co- 
"rok 19. b. 


NEN 


* ' M 


4l 


e 
uu. 


bzhuus. — Ádfcribatur? cumveodemtráfuerfo BD, cum- 


dibidm. BM, quodexcedat BD eft quidem 4maioripfa, - | 
e (Co- GBL, fed omnino fecat Ellipfim datam ABC « cum & iuncta regula EM: 


- 19. huius. 


— ————HMÁÀB$ 
ibd ie 


ES 


- BEI 


9 -—  LWüMced] Vox 
4 5 Co- adfcribatur per B Hyperbole ABC , qua.ipfi HBI erit fimilis (cum earum 
pa latera fint proportionalia ) eritque er circumfcripta? (cum fit maiorum late- 
er rum) & erit MINIM 4quxfita. Nàm qualibet alia adícripta cumredo BE, . 
1oll. prop. fed cum tranfuerío , quod ipfo BD fit minus * eft maior ipfa ABC; quzlibet 


: RE veró adícripta cum eodem recto BE , fed cum tranfuerfo BM , quod'excedat 


BD eft quidem minor ipfa ABC, fed omnino fecat Hyperbolen HBI , cum 
iuncta regula ME, & producta omnino fecet regulam GP infra contingen- - | 
- temBE. Vndeipía ABC erit MINIMA circumícripta cum dato recto BE, . 

vtiquxrebatur. Quod vltimó faciendum erat, . Pon purs 


. t) 


PROBL X. PROB XXV. 


-—. Dats Ellipfi, cum dato latere, quod minus fit eius re&o perip- - 
fus verticem MAXIMAM Ellipfim infcribere: &é contra. 
Date Eilipfi, cumdato re&o latere ; quod maius fit eius re&to , 


 peripfius verticem MANIMAM Elli pim infcribere; 


e data Ellipfis ABC, cuius tranfuerfum BD, rectum BE, regula. DE: 
1X2 oportet per verticem B, cum dato recto BP MAXIMAM Elliptim infcris. 
bere, neceffe eftautem, quod re&tum datum BF — o 

minus fit recto BE (fi enim ei «quale effet, vel 

rolbero maius, etiam defcribenda Ellipfis, veleffet « ea- 

19.huius. dem cum data ABC, vel hancipfam fecaret, vt 

-. fatis patet, cum vel 1ipfarum regule fimul con- 
grüerent, vel fe mutuó fecarent. ) 


- que dàto recto BF, per verticem B , Ellipfis GBI: 
& hec ert MAXIMA quzífita, Nam quelibetalia-.— - 
eidem ABC adícripta cum recto Bb, fed cum; 
« 4. Co- tranfuerfo, quod minus fit BD, cft minor? ipfa; 


e GBL , quxlibet veró adícripta cum tranfuerfo — 


roll. prop. * 


— ^ 3g.buius. Omnino fecetregulam ED .. Quare Ellipfis GBL erit MAXIMA quafita 1n- - 


Ícripta cumrecto dato BE, Quod primó, &c, 


—- & circumfcribenda fit cl MINIMA Ellipfiscum datore&to BE, quod debet - 
— -. quidemelfe maius recto BF ( nam fi quale; vel minus effet, defcribenda., — 
fib aeg, Quoque Ellipfis, veleadem effet cum data GBL , yel huic: effet f inferipta, 
...cumvelharum regule fimul congruerent, vel regula defcribenda caderet 
: totaintraregulamdefcripte GBL.) — — ic 10 mc t 


Sitiam data Ellipfis GBL, cuius tranfuerfum BD, re&um BE : re gula DF, 


— Adícribaturz cum tranfuerfo BD, datoque recto BE, per verticem B, EL 

ba.Co- quealiaadfcripta date GBL cumre&o BE, fed cum tranfuerfo, quod maius- 

iiu HDD, maioreft ^ ipfa GBL; quelibet vero adfcripta cum tranfuerfo BN, 
quod minus fit tranfuerfo BD, eft quidem minor? ipfa ABC, fed omnino 


CHEUT. lipfis ABC, qua erit MINTALA circumfcripta qusfita. Quoniam quacun-. 


$ ibidem. - 


i ; 
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— — De Max: Min, Lib. I. 
fecat Elli pfim datam GBL., « cum & iuncta regula EN fecet régulam FD. 
Quare Ellipfis ABC, erit MZNIM.A quacfita circumfcripta, cum dato recto 
BE .. Quod vltimo, &c. | | sw | | 


 PROBL, XL PROP. XXVI. 


Date Ellipfi circa minorem axim , per eius verticem MAXI- 
MVM circuluminícribere. Item. | I 
- Date Ellipft circa maiorem axim , per eius verticem MINI- 
MVM circulum circumfcribere., Wo ptm 


"i in 1. fig, data Ellipfis ABC, circa minorem axim BD,cuius rectü fit BE, 
regula DE;& oporteat per verticem B M AXIMP M circulum infcribere, 

Defcribatur circulus GBHD, cuius dimetiens fit BD, quem dico effe A4- 
XLMF.M quzfitum., nn la Mu d uc 


Sumpta enim BF zquali BD , erit ipfarectum latus defcripti circuli: iun- 
&aque DF eius regula cum fitaxis minor BD , minor recto latere BE, erit 
etiam BF minor BE, vnde regula DF cadet intra regulam DE , ideoque cir- 


citlus GBH infcriptus erit Ellipfi ABC, eritque MAXTMES :nam quilibet. 


alius per B adfcriptus, cuius diameter, minor fit ipfa BD, minor eft Pcirculo 
—GBH, & cuius diameter BI fit maior BD * eft quidem maior circulo GBH , 
fed velfecat, vel cadit extra Ellipfim ABC, cum punctumI quoque cadat 
extra. Eritereo GBH MAXIME $ circulus per verticem B minoris axis da- 
tz Ellipfi ABC infcriptus. Quod primo erat, &c. ^ ——— e 


* N 


regula DE. Oportet per verticem B MINIME. M circulum circumfcribere. 
Defcribatur circulus GBHD; cuius diameter fit axis maior BD. Dico 
Cum fit enim axis BD maior re&to latere BE , fumpta BF «quali BD, ipfa 
erit latus rectum circuli GBH , & maior BE: vnde circuli regula DE cadet 
tota extra Ellipfis regulam DE, ac ideó circulus 4 erit Ellipfi circumfcriptus, 
eritque MINZME' S; quoniam quilibet alius circulus GBH per B adfcriptus, 
cuius diameter fit maior BD; eft e maior ipfo GBH, & quicunque alius, cuius 
diameter fit minor ipfa BD , qualiseft BI, minor eft quidem circulo CBE : 
LE : 2 e 


A 
5I 


roll. prop. 


I9.huius. - 


rol. prop. 
19, hüius. 
€ ibidem. 


Sit veró in 2. figura,data Ellipfis ABCD,cuius maior axis BD, rectum BE, 


d i. Co- 
roll.prop. 
19. huius." 
€ 5. Co-. 
roll. prop. 
I9.huius.. 


sy — Vincenti Viuiani 


fed omnino, vel Ellipf imfecat, velintra eàm cadit, cum 'pan&um Tfit quo- 
que intra. Quare circulus GBH MINIME s eft cir cumfcriptibilium per vere 
ticem B maioris axis datz Ellipfis ABC. Quod fecundó faciendumerat. 


SCXPOEDI V MITIS. 


HE fiel eruitür pulcherrima de MAY?MIS, & MINIMIS ciiéulis; 
Ellipfi infcriptis, &  circumfcriptis proprietas; Nempe. 
MINIME circulum per verticem Higone: axis AC. Ellipfi circumferi- 
due Co- ptum, cuius diameter^eftredumlatus AB... —. 
UC c MINIMF.M circulum per verticem rháiorisaxis DE ciscumferiti, cuis 
b :6. h. aet ! eftipfe maior axis DE. 
| — 8 MAXIME M circulum per verticem minoris axis AC dnfcriptum, c cujus 
zs6ih. diimetei ceft ipfe minoraxisAC., . 
|  EtMAXLIMF M circulü per ver- Hom 
ticem malorisaxis DE infcriptum, | A. m | D- 
d;.Co. Cuius diameter 4 eft re&um latus... : 
rol. aoh. DF;effe quatuor circulos in conti- M 
— - pua eademque ratione geometri- D[——- 
ca; nam & ipforum diametri AJeB;- 
DE, AC;.DF funt quatuor linez 
continue pr oportionales. | r 


. ceu E HQILIYM-E 


p quoque, Ellipfim quamcunque, mediam effe proportionalem. 

inter extremos pradictos circulos, mediamque inter medios, Cum, 
enim quatuorlinee AB, DE, AC, DF fint continué proportionales, erit 
rectangulum fub extremis AB; DE. equale re&tangulo fub medijs DE, AC, 
nempe : quadrato G quz fit media proportionalis inter DE, AC; hoc eft vt. 
AB ad.G , ita erit Gad DP; quare circulusex diametro AB, ad circulum ex 
diametro G , erit vt circulus G, ad circulum ex DF. Item cum fit DEad G, 

2 m ita G ad AC, erit circulus ex DE ad circulum ex G, vt ciréulus G ad circu- 

: sn Arb. Dum ex AC, fed circulus ex G ? zequatur Ellipfi; vnde Ellipis DAEC eft 

-. Sod & media proportionalis ; inter extremos piengose circ ulos AB, DP mediaque 

 Spheroid. jnter mean pus ee : | z- 


2 
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PRO. 


De Max. & Min. Lib. T. 53 
OGROBE XE PROP XXVIL 


eius verticem MAXIMAM Hyperbole portionem infcribere; & 
€ contra. E uempuG A ow m E 
Datz portioni Hyperbolz ; per eius verticem MINIMAM Pa- T 


Q data Parabole portio ABCDE, cuius rettum CE, regula FG, bafis AE, - 


d aeo. 
- foll. prop. 
— 5e. 19. huius. 


uzclibet vero adícripta cum recto, quod excedat CL, eft quidem 4 maior * ies Co- 
ipía AMCNE, fed veltota cadit extra ABCDE, cum Hyperbole ; cuiustc-. is mur 
gula fit quz ducitur per H & E fit circumícripta « Parabole ABC, & eó ma- 4 ibidem. 
gis, que cam recto CO maiore ipfo CF ; vel faltem fecat f Parabolen ABC *21- ^x 
fupra portionis bafim AE, cum quxlibet regula duéta ex H inter L , & F , vt sober. : 
— per P, X infra contingentem CF producta, fecet regulam FG inter ipfam. 19. huius. 
«€ontingentem, & applicatam AEG. Quare talis Hyperbole portio AMC- 
NEett MAXIM AinÍcripta quzfita cü dato tranfuerfo CH. Quod primó,&c. 
Si vero infcribenda fit MAXIM 4 Hyperbole portio cum dato re&to CL , 
quod minus fit re&to Parabolx CF, (nam cum zquali , vel maiori femper ef- 
fet circumícripta ) iungatur GL , & producatur, ipfa productam diametrum 
IC fecabit in H , cum eadem fecet FG alteram Parallelarum ipfi diametro; 
& cumtranfuerfo HC, re&oque CL ; adfcribatur per C Hyperbole AMC —— 
NE , quz fecabit, vt fupra, Parabolen ABCDE in ^ A, & E,ciquecritin- ^5 Co. — 
Ícripta eritque MAXIMA. Namque cum eodemrecto CL, fed cumtrant- roll. Prop. 
uerío, quod excedat CH , minor eft / ipfa AMCNE; que veró cum tranf- 19: du 
uerío CO minore ipfo CH, cft quidem maior / Hyperbola AMCNE, fed m b 
omnino fecat » Parabolen ABCDE fupra bafim AE, cum & eius regula QL, / ibidem. 
infra contingentem produéta , fecet regulam FG fupra eandem applicatam. 7 3- er ! 
Quare huiufmodi portio Hyperbole AMCNE cft MAXIMA D DU one 
COUEEEE EN : : ID Á 


& 5.huius. 


b Is Co- 
roll. prop. 
« gg. huie 
62: G0- 


- goll. prop. 


S I9. huius. 
d ibidem. 
£ 21. h. 


1. Co- 


f 1. Co- 
£oll.prop. 


19. huius. 


mi ED atur 7 portioni ABCDE Hyperbole ANC 
roll prop. 
19. hujus. 


€ 3. corol. 
. prop. 19. 


AUIUS. N 


xeiplo CFeft quidemminor  ABCDE,, fcd vel 


: ] It data Hyperbole portio/ABCDE, cuius 


dato tranfüerfo CI, quod minus fit ipfo CF 
: MAXIMAM Hyporbole portionem inícribere, 


84. . » Mincentij Viuiani 
fita cum dato re&to CL. Quod fecundó , &c. 
Iam fit dàta Hyperbolx portio AMCNE , cuius tranfuerfum CH , re&um 

CL, regula HLG, bafis AE , diameter CI, & oporteat, per verticem C, MI- 
ANIMAM Parabole portionem circumfcribere.. .— : | 

 Producaturapplicata Al conuenienscumre- — ^ ^^ —— LP 
gula HL in G, & perG ducatur GF parallela ad «^ | 
IC contingentemfecansin T, cumque re&to CF 
adfcribatur ^per C Parabole ABCDE, qua fe- 
cabit Hyperboleninijfdem pun&is A, & E; ob .. 
rationem fuperius allàtam , & date Parabolze AB | 
CD ? erit circumícripta s eritqs MINTM A portio. 
. Quoniam, qux cumredo maiore ipfo CF eft 
maiore ipfa ABCDE, qux veró cum recto mino- 


tota cadit intra Hyperbolen AMCN «fi nempe, 
rectum xquale fuerit ipfo CE, & eó magis fi mi- 
nusefiet BL ;velfakéiecatHyperbolenAMCN —— 

fupra applicatam AE / tum cum rectum fit medium inter CE, & CL, quale 
eft CP: namregula, qux ex P, ducitur equidiftans CI, omnino fecatregu- - 
lam LG infra contingentem CF, & fupra applicatam AG . Quare ipfa Para- 
boke portio ABCDE, eft MINIMA circumícripta quafita , Quod tandem. 


- 


faciendum erat, 
—PROBL. XII. . PROP. XXVIII. 


Date portioni Hyperbolz, cum dato tranfuerfo vel re&o, quod. 
mipus fit tranfuerfo , vel re&o datz Hyperbolz , per eius verticem 
MAXIMAM Hyperbolz portionem infcribere: & é contra. 

Date portioni Hyperbolz, cum dato tranfuerfo vel recto, quod 
excedat tranfuerfüm , aut rectum date Hyperbolz , per/eius verti- 
cem MINIMAM Hyperbolz portionem circumfcribere; —— 


J tranfuerfum CF, re&tum CG, regula FGL, 
bafis AE, diameter CH, Oportet primó cum 


. Producta enim applicata AH, cóueniat cum 
regula EG in L, & run&a IL contingentem CG. 
fecant in M, cum regula IM,per verticem C ad- 


OE, que datam ABCD fecabit ? in A, & EZ Qug 
ipfi erit infcripta. Dico portioné ANCOE effe 


MAXIMAM quefitam.. c uu 
.. Quoniam, que adfcribitur cum eodem tranf- 


uerto CT, fed cum recto, quod fit minus CM, eft minor c ipa ANCO, que 
Ed o 7 | 7 VEIQ 


De Max & MinlLibl ^; — $$ 


- veró cum recto, quod excedat CM, eft quidem maior 4 ipfa ANCO, fed 4 ». Co- 
veltota cadit extra ABCDE , cum Hyperbole; cuius regula IG ^ fiteicir- roll 9.h. 
1 c AU s : : Qs - : 24.1. , 
cumícripta , & eó amplius ea , quie cum recto quod excedat CG  velfaltem 
Íecat Hyperbolen ABCD fupra portionis bafim AE « fi rectum cadat inter c 1. Co- 
M,&G. Vnde hecHyperbole portio ANCOE eft MAXIMA infcripta, xol. y9yhe 
-quazfita, cum dato tranfuerfo CI. Quod erat primó , &c. Dx xcu Can 
Siautem inícribéda fit M 4X1M A4 Hyperbolx portio cum dato re&o CM, 
quod fit minus re&to CG (cum equali enim, vel maiori femper effet circum- 
Ícripta) iuncta LM , & producta víque ad occurfum cum diametro in1; cum - 
tranfuerfo latere CI, ac re&to CM adícribatur per C Hyperbole ANCOE, 4 6-huius. 
quz fecabite Hyperbole portionem ABCD in À & E, eique eritinfcripta. ,. c, 
Dico hanc effe MAXIMAM quafitam . Quoniam que adfcribitur per C cum. roll. 15. h. 
eodem re&o CM, fed cum tranfuerfo, quod excedat CI; minor / eft Hyper- e 
bola ANCO, que veró cum tranfuerío, quod minus fit ipfo CT, & « quidem E s 
maior eadem ANCO, fed omnino fecat^ Hyperbolen ABCDE fupraappli- z'ibidem. - 
catam AE. Eftigitur huiufmodi Hyperbole portio ANCO MAXIMA in- ^1.Co-: 
Ícripta quxfita cum datoreto CM. Quoderatfecundó;&c. — - 2o 


Ampliüs, fit data Hyperbolz portio ANCOE, cuius verfum CI, reum 


CM; regula IML,; bafis AE , ac diameter CI, cui oporteat perverticem Cy. : 
cum dato tranfuerfo CF, quod maius fit CI MINIMAM Hyperbole portio. 


i 6. huius. 


1 1.Corol 
Ege cent, : | ! aU gu I9. huius. 
re ipfo CG, eft quidemminor 7 eadem ABCD , fed veltota caditintra da-. 4 ,, ( o- 
tam ANCO 7 finempe re&um zquale fuerit ipfo'CM, & eo masis fi minus | roll. 19. h«- 
effet CM; velfaltemfecat ^ Hyperbolen ANCO fupra bafim AE, quando dE 
19. huius. 


Demiüm eidem datx Hyperbole ANCO, fit circumfcribenda MINIMA - a 


qr1Co - 
roll 19. h. 

q 6.hwius. 
a I. Co- 
foll. r9.h. 
/ 3. €orol. 
-19. huus, 


! 


cem ce 


coe jERSAg ne, 


:6 — —— .. Vincentij Viuiati - 


.PROBL XIV. PROP. XXIX. 


Date portioni circuli , vel Ellipfis, per eius verticem MAXI- 
MAM Parabolx portionem infcribere ; & é contra. : 
. Datz portioni Parabolx per eius verticem, cum dato redo, - 
quod excedat re&um data Parabole, vel cum dato tranfuerío , 
quod maius fit diametro date portionis MINIMAM Ellipfis por- 
tionem circumfcribere . . — | e zi. 


(^ Itdata circuli, aut Ellipfis portio ABC, cuius diameter fit BE; bafis AC. 


9 Oportet per eius verticem B, MAXIM AM Parabolz portionem infcri- 


obse 


4 s.huius. 
b I. Co- 
roll. 19.h. 


€ 5. Co- 


- - poll. prop. 


19. huius. 
420. h. 


€-1. €o- 
roll. 19-h. 


fibit; ac dat portioni fupra baftim AC erit 
 infcripta, & erit MAXIMA: quoniam, que 


Ellipfis; BG rectum; & FGregula, cui pro- 
duda AE occurratinH, & perH agatur LHI — p 


adícribitur cum recto; quod minus fit Bl mi- 
nor^eft ipla AMBC; quz veró cum recto, 
quod. excedat BI, vel tota cadit extra Ellipfis 
portionem ADD, fi nempe 4 cius reum fit 
idem cum recto BG , & eo magis fi ipfum ex-- 


cedat; vel ad niinus fecat datam portionem f uprabafim AC, fi Parabole res 
&um cadat inter, & G, vtin IN... Nam. eiusregula ex N ducta zquidiftan- 
ter ipfi IH omninó fecat Ellipfis regulam HG fuprabafim AC. Quare Pa- 
rabole portio AMBC eft M AXTM Ainfcriptaquafita. Quod primo, &c.. 
Iam fit data Parabole portio AMBC, cuius re&um BI , regula IL; diame- 
ter BE, bafis AC, & per eius verticem B oporteat MINTM AM Bllipfis por- 


tionem ei circumfcribere cum dato re&o BG; quod excedat rectum date 


-. portionis, 


- ^ Conueniat applicata AE cum regula IL inH, jun&taq; GH , & producta, 


- f7. huius. 
"go p|eo- 
goll. prop. 
19- huius. 


Pa. €o- 
toll. prop. 
19. huius. 
4 ibidem. 
/1.Corol 
19. huis. 


- perB, cum eodem recto BG , fed cumtranfuerfo, quod excedat BF , maior 


occutrat portionis diametro in F ( fecans enim vnam parallelarum IH , fecat 


alteram BE : ) cum tranfuerfo autem BF , ac dato reéto BG f adícribatur per 


B Ellip&sADBC, quz date Parabole AMB occurret in A, & C, & cerit 
circumfcripta, quàm dico effe MINIMAM. Nam Ellipfis qua adfcribitur 


eft^ ipfa ADD; aue vero adfcribitur cum tranfuerfo, quod minus fit ipfo 

DBF»eft quidem ; minor eadem ADB, fed omnino fecat Parabolen AMBC. 

fuprabafim AC, / cum & ipfarum regule fe mutuó fecent fupra eandem AC. 

Quare Blitpfis portio ADBC eft MINIMA circumfcripta quafita cum dato 
jeobOo Olodieeddo Né. «M 

- Sittandem circumícribenda datz portioni Parabolice AMB MINIMA 
coc eo oo 9 oe op o — Blüpfis 
1357 É 


N 


De Max.& Min Libl ———— 737 
- Kilipfis portio per verticem b, cum dato tranfuerfo BF, excedene diame- - 
tunBBE.: 6500 Gum e : ai E 
-Jungátur FH, & producatur, contingentem BI fecansin G, & cum dato . 
tranfuerío BE, ac recto BG ^ adfcribatur per B Ellipfis portio ADBC, quz 47.huius. 
item datz portioni AMD occurret in punctis À , C ^ eritque circumícripta : 
Nam quz.cum eodem traufuerío BF adícribitur, fed cum re&o maiore ipfo o, ut 
BG eít « quoque maior Ellip ADB; que veró cum recto , quod deficiat 19. huius. 
à BG eft 4 quidem minor ipfa ADD, fed veltota caditintra AMB,quádore- 64 Co- 
&um Ellipfis ^ idem fuerit cum recto Parabole Bl, & eó magis cum fuerit 5 sous. 
^ minus; vel faltem fecat f Parabolen AMBC fupra applicatam AC,cumre- 4 ibidem. 
&um cadat inter BI, & BG , quale eft BN; nam iuncta regula EN fecat om- *29 h. 
nino regulam IH fupra eandem AC. Quare. huiufmodi portio Elliptica- 
ADBC, eft MINIMA circumícripta quefita cum datotranfuerfo BF. Quod  ;5. buius. 
randem erat faciendum. — LR ge | z 
Datz portioni circuli , vel Ellipfis , cum dato quocunque tranf- | 
nerfo latere, vel cum dato re&o, quod minus fit latitudine femi-ap- 
plicatz bafis portionis; pereius verticem MAXIMAM Hyperbo- 
leportionem infcriberes& éconua. 00 s 
* Dare portiont Hyperbolee. cunque tranfüerfo la- 
tere , quod maius fit diametro date portionis , vel cum dato redo; 
quod excedat przdidam latitudinem , per eius verticem MINL- 
MAM Ellipfis portionem circumícribere ..— 


e data circuli, aut Ellipfis portio AB- 
CD,cuiusdiameter CE, bafis AD, |... 
tranfuerfum latüs CE, re&um CG, & re-- JO ERES 
gula F G. Oportet per ciüscveiticem (Ga 3. of 
. «um dato quocunque tranfuerío CIMA- —. 7 0. 
— XIMAM Hyperbole portioneminfcribere. — ees om 

Producatur AE .víqiadoccurfumcum et 
rcgula FG inL , & iungatur IL contingen- 
tem CG fecans inM, & cum.dato tran... 
verfo Cl, acre&o: C M adfcribaturaperC . .— [[.. x ehrt. 

Hyperbolz portio. ANCD, qui date por — — d tue 
tioni ABCD occurret in A, & D, eng os hue A s b 1.Co- 
intusrcuamdkoededemapuniE i coc D. abes 
: ue adfcribitur cum eodem tranfuerfo CT, SUR UM vie cs : ; 
fed cum recto minoreipfoCM, et quoq; 
minor'Hyperbola ANCD,queverócum 050 

— «fecto maiore CM. veltota cadit extHEdáss oe 
stam Ellipfim ABGD, quando 2 videlicet... 0 0 
eius re&tum latus equct ipfum CG; & có magis firetumexcedat CGs vel ^— 
5m : : : "fat He 


€ 2. corol, 


N : E ue 


4 1.Co- 
roll. prop. 
19. huius. 


$8 —  Mincentij Viurani 
faltem fecat portionem ABC fupra bafim'AD , fi re&um cadat inter M; & 
G , quale eft CO nam21uncta regula IO, & producta omnino fecat regulam ; 


GL füpra eandem AD. Quare Hyperbole portio ANCD eft MAXIMA in- 


"fcripta quafita cum dato tranfuerfo CI;' Quod erat primo; &c. 


 lameidem Elliptice portioni ABCD infcribenda fit MAXIMA Hyperbo-: - 
le portio cum dato re&to CM , quod tamen fit minus latitudine EL , femi ap» 


- plicate AE(fi enim ei equale; vel mitis effet, iuncta regula LM. nunquam . 


. fet diametro inI, & cum tranfuerfo IC, 


b 6. huius. 
ero 
zoll. 19. h; 
d 4. Co- 
-toll. 19.h. 
€ ibidem. 


f 1.Co- 
toll. 15.h.- 


fecetregulam GL fupra eandem AD.Qua- 

réhüitifmodi Hypérbóle portio ANCD, 
eft MAXIMA inícripta cü.dato recto CM. 

Quodiecundó, &c,. : 


cum diametro EC conueniret &y pz «5. -— d 13088 
Iungatur L.M, que ideo produ&a occur- | lnc enenLigc 


datoq; recto CM adícribatur ^ per C Hy- 
petbole portio ANCD, qu: datz portio- - 

ni ABC occurret in A, & D, & c erit infcri- 
pta;quàm dico effe MAXIMAM : nam que 
adfcribitur cum eodem recto CM, fed cum 
tranfuerfos quod excedat CI minor 4 eft... 
ipfa ANG qux veró cumtranfuerfo,quod 

it minus CI »quale efeCP,,eft  quidemz 3S ond 
maior ipfa ANC, fediomnino fecat datam: |/ T 
portionem ABC , fupra bafim AD A cuma 

iuncta regula PM, & produda , omnino - 


Ampliüs fit data Hyperbole portio AN : 


CD, cuius tranfuerfum CI; recium CM; reoula IM, diameter CE, bafis 


. AD:oportet per verticem C MINIM AM Ellipfis portionem circumícribere. 
" cumdato tranfuerfo'CE, quodtamenéxeeédatdiametrum CE... 


£ 7. hujus. 


: | b'1.Co- 
roll. 19.h. 


zr Co- 
rol. 19. h. 
dom 


abt DER 


25:7.h. 
acce 
roll. 19. h. 
94. Co-. 
. toll prop. 
19. huius. 


Producatur item AE occurrens regule IM in L , & iungatur ET qui pros 
du&a conueniat eum contingente CM in G; & cum dato tranfuerfo CE, ae 
redo CG adícribaturz per C Ellipfis portio ABCD, quz date Hyperbole 
occurret in À ; D ,eritque circumífcripta, & erit MINIMA:Nam qu:e adfcri- 
bitur cum eodem tranfuerío CF , fed cum re&o, quod excedat CG eft ^ ma- 
ioripfa ABC, qux veró cum recto, quod minus ít CG; vel tota cadit intra 
ANCD, tüin cum rectum equet ipfum CM, & : eó magis fi ipfo fit minuss 
velfaltem fecat portioném ANChfupra bafim AD, quando /nempe rectum 
cadat inter. CM, & CG, quale e(t CO , nam iun&a regula FO, omnino .fecat 
Hyperbole regulam ML fupra eandem AD. Quapropter Ellipfis portio 
ABCD, erit MINIM A circumícripta cü dato tranfuerfo CI.Quodtertió,&e, - 

Poftremó,datis ijfdem, fit circámfcribenda MINIMA Ellipfis portio, cum 
dato recto CG , quod tamen excedat latitudinem EL (ad hoc vt iun&a re- 
gula GI. cum diametro CE poffit conucnire infra E) & ipfa GLoccurrat CE 
in F, & cum dato re&to CG, ac tranfüerfo CF adfcribatur ? per C Ellipfis 
portio ABCD, quz item dat portioni occutretin A , & D , eritq;  circum- 
Ícripta ; quàm dico effe MINIM AM : quse enim adfcribitur cum codemrecta 
CG , fed cumtranfüerfo, quod fitmaius CF, eft etiam ? maior ipfa ABC; 


DeMax &MinLibbl ^^ — 39 
qux vero cum Were quod deficiatà CF, eft quidem; minor ipfa ABC,fed. 4 4. Co- 


omnino fecat Hyperbol: portionem A N C fupra bafim AD 5 cum & iuncta re- D 7 * 


gula fecet date portionis regulam M L. fupra AD. Quare Ellipfis portio ABC 15i; s.n. 
px E MINIMA circumfcripta cum dato recto CE, eed vltimó; &c. e 
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Date portioni circuli ; vel Ellipfis; cum dato tranfüerfo latere, - 
quod excedat verfum , vel cum dato re&o , quod minus fitre&o. dat 
portionis, maius veró latitudine femi- applicatz bafis portionis , per 
cius verticem MAXIMAM Ellipfis portionem infcribere. Ttem . 

Date portioni circuli , vel Ellipfis , cum dato tranfuerfo , quod mi- 
nus fit tranfüerfo , fed maius diametro date portionis, vel cum dato 
re&o , quod cum redum datz portionis, per eius verticem ME: 
NIMAM Ellipfis portionem ircumietihere : : aeris 


S. data circuli, vel Ellipf is portio ABC D, cüius diameter CE, baf 3 A D Lo 
verfum CF, reum CG, CE Oportet pet vertice € iiio C : 
1 fit ts pof C 


Ellipfis portionem 

Applicata A E; 
3n1; iun&aque HI, conueniat producta cum con- 
1ingente C GinL ; & cumdatotranfuerfo CH , re- 


tranfuerfo CE 2 


é&oq; GE adfcribatur; per C Bllipfis portio AM.C ze 
D; qus perextrema bafis A D tranfibit 2dateque ' vut uc 2: | 
poruonierítinfcripta. Iamdicohanc effe MAXI- I6 cart. 
MAM . Nam quxadícribitur cameodemverfo C.N ^ d x 
H, fed cumrecto , quod minus.fit ipfo-e x. ; minor. ..— | m am 
cítceftipa AM CD; que veró cum recto; quod. - - xoll.19.h. . 
excedat CL , eft quidem f£ maior AMCD, fed vel - ELA | f ibidem. 
tota cadit extra ABCD ,tumz cumeius redüdde- - TH ue HN osercAgeg T 35d 20 
quet CG, tü cii ipfum excedat; vel: falimíecatdata ^. — EUNDO 
portionem ABCD fupra bafim AD quando?te&ü d uc ur 
cadatinter CL, & CG, qualeetCO,namimda ^" - roll. 9. 


xcoula HO; .fecat omninoregulá IG fupra eandem: 
AD. Vnde Ellipfis portio Á MCD eft MAXIMA — 
3nfcripta cum dato trifuerfo CH . GudgdpnmBOSCo M T 14 

Iam, ijfdem pofitis ; oporteat cum dato recto C Ir futs minus fi fü t redo ; CG; E 
maior vero latitudine El, MAXIMAM : Ellipfis portionem inferiberc. - 

Iungatur L I, & pr oducatur ;conueniens cum diametro C E in. H ,. & dut 4 
sinfueHo CH; datoque re&o CE? ?adfcribatur | perc Ellipfis portio / A MCD;:;7h - 
qus date portioni / occurret in A; QD eique erit infcripta, * Dico hanc ecc 

MAXIMAM quzefitam vec Ee - roll. 19.h- 
Quse enim adícribitur cü eodeta re&to C fed. UM tninus fit ipfo 74. c-- 

CH cft 7 minor portione AMCD; quaeautem cum verfos quod excedat C H , xoll-19-h. 

quale cít C P., eft quidem maior ipfa AMCD; fed omnino fecat Ellipfin & mere. 


o^. Co« - 


: e B Hope bafim AD *cumiunaa regula PL; 3c e — eandem roit. ih. 2 
-t hes (o. H 2 AD. : 


pom 


* 


J 


3 | m tranfuérioC F, da 


m : NMincentij Viuiani 


AD. Qua UT 1S portio Bed Ceft MAXIMA inienipta cum datore&toó € iE 
Quod fecundo, OCC. 
Itveroó data Ellipfis portio AMCD,: Cuius i nandicom CH, retum CL,re- - 
-J gula LH, bafis A D, & diameter C E: Oportet per verticem C MINIMAM' 
- Ellipisportionem circumícribere, cum dato traníuerfo CE, quod minus fit 
verfo CH datz portionis, maius veró cius diatuetro C E; 
Producta femi- applicita A E , occurratte cule 
LH inI, & iuncta E I occurrat contingenti: GL n 
G;,& cumtranfuerfo dato CE , cumquere&o C G: 
i 7. hu. adfcribatur ^ per C Ellipfis portio A BCD, que | 
irem per. A, & D tranfibit, &?portioni'AMC erit b 
p 9h. circumlcripta quànidico cte MINIMAM. Quie-. 
libet entm adfcripta Ellipfis cumcodem tranfacrfo 
CE, fed cumredto, quod maius fit ipfo. G, cft. 
?5.Co. màiorceadem ABCD; ; qui veró cum Deum uod AV 
roll.19-h. minusfit CG eft quidem4 minor eadétiA B.C, fed os cu. 
ibi. V eltota cadit intra datam AMCD; tum; icumtedi. Bi:08 
e 1.Co. idem fuerit cumrecto CL, aut ipfo minus; vel: fal- x d 
xoll.r9.h. tem fecat portionem AMC fupra bafitu XD: giane s'en HSvsiom 
de. nempe i lius re&um cadat inter C15 95/85 . one 
— quale eft. CO, namiuncta regula-.O'F, omnino fe-. - 
- catregulam LH fupra eandem applicatam:A D». 
- Quarc hüiufi nodi portio Elliptiea: ABC; 2 esitores c i503. 
ANIMA circumfcriptà cum dato. tranfuüerfo.CE:. : debt tertio: j&es- E 


Sittandem. circuimícribendaportioni: AMARE MAE S AS - porio a cum 
| dao redo CG, quod tanien füperet rectum GE kgs 
^t TunsaturG f, & pr odas douecg tonueniar cum diametro in die E cum- : 
fn ep Elliptica p )ortio- "AB(G3s es 


que P. eT &D tranfibi quedata UE cüiptar infuper: 


po 


Zn .Co- 
soll: 19. hot : 


b aco: 
uu 19. e 


: A Sciunda séoula CR Hus 
SE * (ev cet dat Quare Ellipfis pou tio; 
f piscum Nisi: Coc Quod uM Sei: 


xa *. VE AS 


E 2 - CUERO. XUL PROP: ODE. 


tes 3 


E Cms imei ems eat um Bicis cR o dindrim: qi 


pe "pli » Kad Hiperuulfiur der. 


conftatex o. 0; at. primi! Cohic. Beeuidtnitt ver c. uS 
E o Ductaenim icótigente ex feótionis vertice , que quodam dato intétuallo 
o ex . fit maior, atqi ex eiustérminb dudta alia, qua ipfi diametro üt zquidiftans, hee 
Au Conis omhino inno: uA Mueqe cóueniet; ;mà m ft agatur contin- . 


xs e: ij 


* de c : we 5s 


: genti : 


De Max. & Mis: Lib.T. E e 


genti parallela , erit hzc vna ordinatim. ad. diametrum femi- applicatarum, » 
xl interuallum fupcrabit: vnde pare propofitum. JCXiodu oce us 
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[t0 inequalium laterum. per eundem verticem. prom Lm bis. 
pue funt inter fe nunquam alibi coeuntes, & inferipta cft e3, cuius re-" 
'&um latus minus eft, funtque, in infinitum produdaz à iuxta (neu. 
: ime (cgmenta S ERpRR ma agis vresdidts S. x talit um. 


Int u€ ABC ;DB BE e per eur ien verticem 3B fimul id(criptequae s. 
fume ommunis diameter. . &c rectum fe&ionis ABC ficlinca B JA. 
vero fi fitminor B G. Dico primum. has nunquam.alibi fumul conuenire , à DAE, 
infcriptam effe. Hoc enini iam patetex2.Coroll:g.huis. —.- ooo 
Amplius dico has in infinitum produ&tas femper. sc cO pos wes 
€ffcinter fe magisrecedentes. ...—— dk dd ddetmit neues ux 
. Duétis cnim regulis F O, GP;  &applicatis que Tm CÓ m 
cunque duabus ADHs d Li ;queprodudgíecent 05 — /27715 
regulas inP,O,h dec EE 


ok: 19.4. 


eue We S D Bc LE CERRO SS 
—Demuü dico, has Sum NAE I ARE RLERIS e :— aos conma d 

Fiat vt ADad DH, velvt I. ad LMs ERES ds elt, CD0dtrent 
| omnes huiufmodi applicatas, pt opoxtionaliter. diüidià à Parabola BH ds m jta datü. | 
dn ceruallum NO.ad aliud. O P, educta exvettice contingente B. QR fümatut — 

& qualis P SA Q. equàilisPO; &perR. Ree. - cue E ua c 36. e 
Pc abolg A BC cogcurrat in E, & pe Mia Erit '€t$o. conic. 
fiue qualis NE; att quevtli.ad M. ita NO dd OP, ex cone 
direene he telL ipfi NO cq ualis.ecit «fed. Mi MEN iba 1L intet Para ibolus. 


Mc XNe SRL OP 


excedunt ipfam1L iV ti nuper oftendimüs:quase huiufmodi Parabole: adi inter- Y. 
uglium. peruenputipes ines iur er ets 2 SAS ecc ise Gkáks. e 1 E 


gpase$ Torta M Laus 
noe em fa ees eit oL isng: danh RHHRERID wecéfssapem yer ud 
mee Lay: E e cies xi eec ede cerni Her. 


E 


/ 


Wo - ^Mincentij Viurni - 
auffra aquidiffautium. portiones won fent MINI MAE; que à put is alter utriu- 
fectsonis fuper aliam educi queaut: vude ob foc Hieronymum Cardamtim affectar 
qos debniffe , quà iuxta perpendiculares à punttis byperbolica foitionis fuper afym ' 
- ton ducas , zpfarum limearum anterualla meditatus ef ; quod gullos AÍt05 , admi- 
zandum. Apollong Loc 7 beorema difcutientes , apimaduerfos fuiffe , dem Barocius 


7 


27 fuperioribus , ac HeZntebs ,vubi de noz colgcidentibee- — 
Jose clnpe EUCUETAOI 


7pfe profecto fa-- 
SIL diflantie à 

que puzc£o ducz-- 
» CEZAT2/E eui iutey 


Jtt , qua à nobis buc effent 
Tes difceptationem ae eredia- 
denznctos cenfevet quamuis pra- 
027 ieditorum librorum dotfvz- 
"25 mox buc edendis JHMiXi, MAT 
Jed zuterim eum, uon proprg ofa 


3 Ed 
i i 


2 3 » COSRLUM NS A TCR Ime E € 3 i E n E à t " NY : * ie t ddr. mte PET Mme s DO AU 
eec —— : E I HEGS 
ui S ie xs : : : : UE ER : 


^N 


) 
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- &quale cuidam dato interuallo ; dum earum diftantia.metiatur per - 


4 Cotoll 
. i1.huius. 


B cum ipfa ^ conueniet.Dico primüm(fi exc. gb PEG Up cCLIES 


. Applicent 


nesLN, DG; | 
cftDA » 


primó , &c. 
Ecquoniam earum interuallum;per eaf- T 
deminterceptas metitum, femper minus. / f. 4 
eft BH-interuallo parallelarum: BN, HL: J-.—— d sr 
cumfitGAmiiorGD,;NMminaoyNL,&J 4: — ^ 
| gisrecedentes, non tameno . 


ues 


propter, licet huiufmodi linez fint femper magis : de o 
perueniunt ad interuallum equale interuallo BH Quod erat dudenu xe e 
sgenusc Hue co MN cxi gos Doi 69 5e 
x La n: - Le - : TI IE EO- 


64. —. «Mincentüj Viuiani 
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— Sirectalinea diametro Hyperbole vltrà centrum occurrens, al- 


E écuius puncto G vltrà cétrumaffum- 


parallela ad-DE ; ipfa ad partes A nun- 


^ Coroll. 
1j. huius. 


teram ipfius afymptoton fecet , produ&a fe&ionem quoq; fecabit. . 


Y.Sto Hyperbole ABC, cuius cétrum ' 
; D,afymptotos DE , diamcter BD 


pto duéta fit quepiam linea GE afym- - 
ptoton fecans in E; Dico, fi produca- - 
tur, fe&tionem quoque fecare 

Duca enim ex vertice B recta BH 


quam fectioni 7 occurret; cum eioccur- 

ratin B, fed GEfecar alteramParalle- |. 7 
larum DE, quareproductafecabit,& — 7 
reliquam BH , vnde neceffarió fe&io-  - 
nem priüsiecabit, Quod, &c. 


ISO M SEU : s : 
. Hyperbole per eundem verticem fimul adícript , equale re- 


| &um latus habentes funt inter fe nunquam coeuntes , & femper in- 


4 4.Cotol. 
19. huius 


terfe magis recedentes ; & iriinfinitum produdz ad interuallum, 
perueniunt maius quocunque dato interuallo. |... 

S duz Hyperbole ABC, DBE per eundem verticem B fimul adferipte, 

quarum rectum latus fit idem BF, tranfuerfum veró Hyperbole ABC 

fit minor recta BET, & regula HF; Hyperbolz autem DBE fit maior recta; 

BG eiufque regula (it GP: dico primüm has inter fe fimul effe non coeuntes. 

Cum enim Hyperbole DBE, maius habens tráfüerfum latus, infcripta 4 fit 


m 


5 


. Hyperbole ABC, patet ipfas, licet in infinitum producantur, nunquam in- 


teríe conuenire, vnde eruntfimulnoncoeuntes. . 


b 4. Co- 
toll. prop. 
19. huius. 
-€ ibidem. 


Iam dico ipfas effe fimul femper recedentes. Applicatis enim duabus 
Quen. redis CEILM, PONQR, iungatur quoque EN re&am MI. 
ecansinS. Cumfit LS minor LI habebit ML ad L S maiorem rationem. - 


quàm ML ad LI, & componendo MS ad SL, fiue RN ad NQ, hoc eft ! qua- 


-dratum PN ad NO, habebit maiorem rationem, quàm MI ad IL, hoc c eft 


quàm quadratum CI ad IE, fiue applicata PN ad NO maiorem habebit ra- 
tionem quàm applicata CIad IE: fi ergo fiat vt PN ad NO, ita CI ad IT, 


— habebit CL ad IT maiorem rationem quàm CI ad IE, ergo IT erit minor IE; 


. ideoque CT maior CE : cumque fit PN ad NO vt CI ad IT , erit per conuer- 


fionem rationis, & permutando PN ad CI vt PO ad CT, fed 4 eft PN maior 


CI; quare PO maior erit ipfa CT, cítque CT maior CE, ergo PO adhuc 
EM EPULT ees e | : yaalor 


De Max: & Min. Lib.I | 65 
maiorcritipfz CE. Quó ergodnz 5-55 0026 E : 
terceptz PO magis remouenturà-. 

vertice B, eó funt maiores : quare 
huiufmodi fe&tiones inter ferfunt :' 


Íemperrecedentes. Quod fecun-- 


* praetereafitBYfe&ionemcon- |^. 


Í i jeet 1 ne 
1tbsens in B,& bifariam fectis tráf- 
uerfis lateribus, nempe GB in V, 2 
S& HBin Xt cam fit tranfuerfuma za 


maiusdimidio BX:iam excentro — 
V ducatur VY afymptotos infcri- —.. / 7 
pie Hyperbolg DBE, & ex cen- — Zu e 
tro X agatur XZ afymptotos cir- /A/ ^5 
cumfcripte ABC ,queafymptoti — 
contingentem;/BHecent in Y, Z, & c. tiu EET T S | 
per X agatur X& parallela ad BY contingentem fecansin &. p m 

Itaque quadratum BY ad BZ eft, vt re&angulum GBF ad re&angulums ! 
HBF (vtrumque enim quadratorum « eft quarta pars fuz figurz) vel vtrecta 4 8. huius. 
GB ad BH , vel fumptis fubduplis, vt VB ad BX , vel ob pa 'allelas, vt YB ad : 

é S. 


m mex vertice inter fe conueniunt. 


- Amplius cum afymptotos VY infcriptze occurrat diametro BG vltra cen- 


mus, fi producatur, ^ fecabit quoque Hyperbolen ABC. Qnare afymptotos 
infcripte fecarfTyperbolencircumfcriptam. «57 9 e 
Tandem cumharum fectionum afymptoti infra contingentem BY fe mu- 
tub fecent& XZ afympzotosccircülcripte BCPscadat tor&s extra ipsà BCP, 
harum afymptoton occurfus etit extra candem BCP , vtin2: & cum VY2 
.. alymptoros infcripte , fecet Hyperbolen BCP circumfcriptams efto earum 
" communis fcétio in 3, & recta 2. 3, producatur ad inferiores partes 4» atque 
cx 3 ducatur recta 3:5 parallela ad X 2 afymptoton circumfcripe B3; que — — 
1613 $ nunquam coaueniet «cum fectione 3 7 ad inferiores partes, Íed c34. b. 
etiam recta 3 4nunquá conuenit cum fe&ione BE6 ad eafdem partes(nam |... 
eft eiasafymprotos) & due rede 3.5. 3 4 funt femperfimulrecedentes, 


1 


& ad interuallum perueniuntmaius quolibet dato interuallos quare eó ma- 


b 35.h. 


- gisinteruallum íc&ionum BGz, BE6, datum quodcunque interuallum ex« 
«edet. Quoderarvlumodemonfirandum. |. o 70 


X. X hac manifeftum fit, quod Hyperbolarum per eundem verticem fimul 
L4 adícriptarum, & idem re&um latus habentium afymptoti infracontin- - 
coe e cc 


eem 


66  , .Wincentj Viuiani - 


gentem ex vertice fe mutuó fecant,, ( tra tamen circumfer iptam) &afy 2 


ius re&o BI Hyperbole DBE:- Dico ^ : íü E 


— 4 3. Co- 
&oll, 19. h. 


€odemtranfuerfo BG; ipfa DBE, cuius ^o^ 


ptotos infcript fecat Hyperbolen circumfcriptam, 2$ ] xr 
THEOR. XIIL PROP. XXXVII. 
Hyperbole concentricz per eundem verticem fimul adícripte » 
quarum reca latera fint inzqualia;funt inter fe nunquam orum 
& femper magis recedentes , & in infinitum produàz , ad interuai- 
lum perueniunt maius quolibet dato interuallo  & afymptotos me 
Ícriptz fecat Hyperbolen circumícriptam. — | ; 


S due Hyperbole ABC, DBE per 
.J eundem verticem B fimul adícri- 
pte» quarum idem centrum fit F, idem- 
que tranfuerfum BFG, fedtamen Hy- 
perbole ABC rectum latus fit BH, ma- 


primüm eas fimul effe noncoeuntes, - — OM, d 
. CumenitHyperbole DBE; ABC Á€— 
fint per verticem fimul adferipte.cum --. "FE 


rectum minus eft , infcripta 4 erit Hy- 
perbolz ABC, cuius reótum maius eft, 

hoc eftfi ifte fimulininfinitumprodu- ^^: 7, 
cantur, eruntfimulnoncoeuntes, BLA we 
. lamdico, has etiameffe femperin- // ^——— ! 


 terferecedentes,Düctisenim,&pro-. ^. —— 


LS b 6. Co- 
: soll. 19.h. 


£32 h. 


tractis regulis; GH , GI, & applicatis ' [00 c d-| 
duabus vbicunque reis ADL , MON; que regulas fecent in Q,S; T, V, 

cum fit vt quadratum MNN ad quadrati NO; ita recta VNad NT, velredta - 
SL ad SQ; vel quadratum AL ad LD , eritetiam retta MN ad NO, vt AL ad 
LD, & perconuerfionem rationis, & perniutando MN ad AL, vt MO ad 
AD, fed eft MN c maior AL , quare, & MO erit maior AD ; fimiliter demon- 
ftrabitur quamlibet aliam interceptam applicate portionem inter Hyperbo- 


. hsinfra MO; maiorem effe ipfa MO, S hoc femper; quare huiufmodi Hy- - 


petbolx funt femper interfe recedentes. Quod fecundo, &c. 


. Ampliüsdico, has fe&iones in infinitum produ&tas, aliquando perueni- 


fe, ad interuallum maius quolibet dato interuallo X. Hoc autem, eadem., 
penitüs arte ,acin 35. huius ficri poffe demonftrabitur. Quodstertió , &c.. 

 — Taudem fit FP afymptotos infcripte DBC; & FR afymptotos circumfcti- 

sts. Pte &contingens HB producatur, vtranque alymptoton fecans in P, R : erit 

a 8.huius. | : 


8 ibidem- 


Quod erat vltim 0; &c. 


eee e BP equale quarte parti figure GB, 4 & quadratü BR quarte 
parti figure GBH, fed re&angulum G BI maius eft rectangulo GBH cumfit. 
BI minor BH , ergo BP minor eft BR; hoc eft EP afymptoton infcriptze cadit. 


ánfra ER afymptoton circumfcript:e diuidens angulü ab ipfius afymptotis fa. 


cum, ex quo 1pfa EP producta fecabit  Hyperbolen circ nr. idm 


pe Max: & Min. dL» 
 THEOR. XIX. PROP.Xxxvm. | 


In Parabolis quibuslibet ; velin Gidibl Hyperbolis , aut fimi: : 
libus Ellipfibus , fcgmenta diametrorum fe&tionum lateribus pro- : 
poros fufcipiunt ciens ijfdem lateribus proportionales, | 


I-A a e 
spen 7: 

e 3 

A: 


qj. ; Vtin prima genis dus quelibet Parabole, velvt in ido dum 
fimiles Hyperbolz; velvtintertia, duz fimiles Ellipfes AABC. DEB, 
quarum diametrorum fegmenta BG , EH , rectis earum lateribus BI, EL, vel 
tr Ted uerfis BM , EN fint proporionalia dico & dues BD ipfis] la- 
teribus effe pr oportionales.. - 
| Nam inParabohs pre: 5 € 7 SW : 
3nüm,cum fitre&um BI - I. : gas 
adrectum EL, vt fegmé- 
tum BG ad EH, erit per- - 
mutando I B ad BG, vt 
 LEad EH , vnde re&an- 
.gulum IBG fimile erit. 
| redtangulo LEH; quit. — - 
re&angulumIBG adLE | 
H » err j in 
 terisI B ad quadr: atum.s 
' Bomologi lateris LE, fed 
: rectágulum IBG ^ zqua- 
tür quadrato GA, & re- 
tágulum LEH: quadra- | TII- 
£o HD, vnde quadratum 
GÁ ad HD, erit vt qua- 
dratum I B ad. L E , vel. 
applicata GA ad HD, vt 
yecH Pie Pen LE. | 


41. huius; 


2d ÉL, vel ob fe&tiotium,; € n vt MB ad NE. ità BG ad EH, erit. 

periutando MB ad B ad EH , & in Hyperbolis, componendo,in - 
Ellipfibusautem diu 5 ad GB , vt NH ad HE , quare re&angulum 

— MGB fimile erit redta E, fed rectangulum MGB ad qui dratum., E m 
GA eft, ^ ve MBad BL. iE 2 BL, vel vtre&angulum NHE ad c ua- 13 2t. pr * 
dratum HD , quare permu :dangulum MGB. ad redangulum NHE, mi conie — 
vel(obipforumrectangulor ni 1er ) quadratum. BG ad. -quadra- - : 
tum EH , vel qu: adratum Bl ad qu. BL, erit vt quadratum GA ad. 
—— quadratum HD, .hoc cft rceum. um BEDS vt mes ad e 

^ «atm n HD. gamde erat; Hec - : 


»* 


| et Ec : Vincenti 


: | . LEMMA. N53: TROP. XXXIX. 


"Si i dus menfales ABCD;, .EFGH fuerint fuper eadem linea AH 
ad eafdem; partes defcriptz , ita vt ipfarum bafes AB, DC; EF, - 
HG fint omnes inter fe parallele ; fintque proportionales lateribus 
in dire&um pofitis ; nempe fit vt AB ad EP, ita ADad EH, & DC 
ad HG. "Dico ,& reliqualatera BC , FG effe; interíé parallca. : 


Viuiani' 


Dye: enim xinganalu. BD,FH, prddadaeuo BC iude Cuin fit BA 
17 ad EE vt AD ad EH, erit permutando BA ad AD, vt EE ad EH, eftq; 
. angulus BAD equalis angulo FEH, ob parallelas BA, FE, quare triangulum 
— BAD fimile eft triangulo] EEH ; ideoq; angulusBDA ise angulo f FHE, 
&totus CDA;, «quatur. 
-. toto GHE; ob parallela ^ — cM : dines 
 CD,GHovndereliquuse—— —X-——— | Ee. B | 
CDB,exquaturfreliqo — *— 3 | | e 
GHF. Item cum fit CD 
ad GH;, vt DA adHE, - 
erit permutando CD ad 
DA,vt GHad HE, eftq; 


DA ad DB,vt HE ad HE, : : 
— Ob triangulorum ADB, e : aft 
- * — EHE fimiliudinem,qua- — M s E 


C YveexgkmnuH Dp 5 
—. erit vt GHad HF, funtq; : dou ad1 -- H zquales, ergo, & ee DC, 
- fiue HIP, xqualis aneulo 'HGE, sue te Lene G inter fe squisitan 
eS erat, Xc., : 


THEOR. xk PROP. X 


—  Siàterminis &qualium uo oor ex dighietri fibillum Hy- 
- perbolarum abícifforum recta linez ordinatim a pplicentur , vfque 
E n fe&tionum afymptotos. ,eritfegmentum applicatz i in Hyperbo- 
- la maioru laterum , inter. Íe&tionem, ;Q keen HE | 
— qnaius feemento applicate. ; quod in Hyperbol: a: minorum En | 
t des fc&tionem eiuqi afymptoton i itérdipitut, 70 


y yperbole.n maiorum laterum ABC; cuius Seis erm DB tud 
. A, BE;alymptotosE |& Hyperbole minorum fitHIL, cuius tranfucr- 
uu me MGsrectünm GN, afymptotos OP, &ipfarum. fe&ionum. diametrisdem- 
— *pta ntequalia didmetri fegmenta BO ; Itb é quorü terminis Q.Rapplicate - 
: ad partes zqualium. inclinationum) re&w QAG, RHP vÍque ad earum - 
Duo c o e cm in fe&tionei maiorum daterum, maius effe 


—. Produ&tis enim contingentibus EB, NI vfque ad afymptotos in S, T ; fiat 

yt Db ad ML, ita BO ad IV , .& per V applicetu£ VXY: cum fit DB maior - 
MI, erit BQ, & IR maior IV, eftque FB maior OI (cum duplum DB fit maior 

- duplo ML) ergó tota FQ erit maior totaOV , 8&QA/ad VX crit ^ vtDB ad 4 38.8. 
MI, & quoniam QB ad VI, eft vt BD ad IM, vel vt dimidium BF ad dimi- | 

mutando , comipo- CRCSEADG DEW: phos UT 

nendo, & iterum. b de 

petmutando QPád^ - 

VO; vt BF adIO, 

velvtDBad MI;& | 

cum fit quadratum ^. - oe 


gulü DBE ad MIN, - : 
"vtrunque enim eft. 
quarta pars fue fi- — 7 
gure) vcl vt qua- / 
dratum DB ad qua- Kp id 
dratum ML; ob re&tangulorum fimilitudinem) vel fumptis fubquadruplis, vt 
quadratum EB ad OL; erit quoque linea SBad TI, velinca FBad Oli Sc per 
d BE; vt'IIad IO» fed anguli SBP, TI funt &qualés per fex- 
— gum latera proportionalia erunt; ho eft GOad YV j tEO ad OV , fed eft 
item AQad XV , vt DB ad MI, vt (upra oftendimus , quare GQ. ad XV erit 


vt AQ ad XV, & permutando , € per conuerfióonem rationis , & iterum pere : 
mutando GQ ad YV , vt GA ad YX, fed eft GQ. maior YV , ergo; & 6G A 


Á 2 


yxóáior YX, eft autem YX maior PH, ergo eo magis GA erit maior PH. Quod -: 


erat demonftrandum., | CCTOPUNT MPEG CUORE UM 


linrtriangula SEP 
- ratione equales: 


partem coaftituti - 


T 


- m 


79 - ^.oMincenüj Vina «4 - 


THEOR. XXL PROP. XXXXL. 


-. Similes Hyperbolé per eundem verticem fimul adícriptz , fane 


8 5. Co- 
xoll. j9.h. 


xe. Applicatis enim in alte- 


. BR, & perQ; R,applicentur 


$33.h. 


XD ORA 9186 loredbuspios / 


inter fe nunquam coeuntes , & femper magis recedentes, fed ad in- 
teruallum nunquam perueniunt quale cuidam dato interuallo. 


Int due fimiles Hyperbole ABC, DBE per eundem verticem B fimul 
») adícriptz ,& Hyperbolz ABC maiora (int latera , tranfuerfum nempe 
FB,rectüautem BG; & DBE minora fint, tranfuerfum HB , rectum veró BI. 
Patet primüm has fe&iones effe inter fe nunquam coeuntes;cum enim DBE 
alteri^ ABC fit infcripta, ipfe, licet in infinitum producantur, nunquam. 
conuenient, — 

. Dico ampliis; eafdem in- 
ter fe longiüs femper recede- 


rafecionum, nempe inin- —— 
Ícripta, duabus vbicunques ^. .-.. 

rectis MN, LD, fiat vc BH ad. 
BP; ita BMad BO, & BLad 


in circumfcriptá Hypérbola 
recte QS , RA ; & cum dia- 
metrorumíegmétaBM,BQ s ——. 
BL, DR finttranfuerüs BH, — A/Z—— 


BF proporiondlia,.erunt —.//.——— 


quoque applicate MN; QS: 


portionales , quare MN ad EET Hess 
Q5 erit vtLD ad RA; cum-^ /.— e | e m 
que fit vt tota BL ad totani BR ;ita pars BM ad partem BQ, erit & reliqua; 


i mo ias oa over re qe deo qe Ri 
E ND ol EDS T I 


. ML adreliquamQR, vt tora BL ad totam BR, vel vt BH ad BE, vel vt MN 
ad QS; & vt LD ad RA, vt nuper oftendimus; quare iunctis re&is DN, AS 


e 39. H. 


in menfalibus DM, AQ;* erunt ipse DN, AS inter fe parallele. Iam pro- 
du&tis MN, LD víque ad circumícriptam fe&tionem ABC, in P, & O , fi iun 


e 


: gatur PO, hec omninó fecabit iunctam AS, vel intra ipfam fe&ionem; (fi 


d 25.fe- 
cundi, co- 
cup s s 
€ 16. pti- 
ini conic. 


nempe vnius iunctarum fectioni occuríus, alterius occurfibus contineatur ) 
velextra 4( fi nullius occurfus, alterius occurfibus ample&atur) fed AS pro- 


ERGO M 


ducta ad partes verticis tota cadit ^ extra fe&tionem in SK , & punctum P eft ' 


in ipfa fectione , quare punctum P eft inter parallelaslineas ASK , DN,fed - 
producta PO conuenit cum altera parallelarum AS , vt modó monitum fuit; 


talifq: occurfus eft omnino ad partes O infra applicatam PN, cum pun&um 


— S cadat infra P (nam ex ipfa conftructione applicata QS eft infra applicatam 


.—. MP) quare eadem OP 


- — wndeintercep 


producta conuenit quoque cum altera equidiftan- 


tium DN, ad oppofitas tamen pattes, vtputa fupra ipfam applicatam PN; . 


EN 


ta applicata OD , maior erit intercepta PN vertici B propins - 


X 
j 


De Max. & Min. PE EZ 


| quiori ; & boc femper Sc; Quapropter huinímodi Hyperbole funt femper: 
funul recedentes ..: Quod fecundó , &c. 
- Preterea fit EX: afymptotos infcriptze DBE, E VZ alytoptotas circum- 
| fcriptz; quz contingentem GB produ&am. íeecu] in X, Z5; & cum huiufmo-. 
di Hyperbole fint: fimiles »fiatque earum aíymptoti VZ ,'TX ad partes equa- 
lim inclinationum ducts; erit angulus ZV B «zqualisangalo XTB, quare: 4 Corott, 
TX equidiftat VZ; fed eft VZ . Áfymptotos circumfcriptz, vnde TX pro- . 4o. h. 
dua ? fecabit circumíctiptam Hy perbolen ABC s fecet ergo.eam in z; & 
per applicetur.3 2/4/5.alteram afymptoton,infcriptam. de&ionem , c 
diametrum fecansit 3:4, 5:dico huiufmodi Hyperbolas; licetfemper i inter. 5 
- femagisrecedant , nnnquam tamen ad interuallitr peruenire equale inter — 
uallo ; 3. 2, quodanter sequidiftantes aped intere dir, Ocupa ordina- 
um ductasmetitur, «5-5. c. 
:- Namcum ia fimilibusHyperbolis ABC, ; .DBE, , ex Eiequalibus , immo ex 
eodem diametri fegmento B 5, ducta fit quadam applicata 5 4 2 3 fimi- 
limium Hyperbolarum afymptotos fecans in 2,3; erit ^ intercepta huius c4o.h. 
applicare portio 3.2 in Hyperbola maiorum laterum, maior intercepta. 
portione 2 4, in. Hyperbola minorum. Amplius applicata infra 3 2 4 5» 
qualibetalía 6 7 8 9; critob eandemrationem, & portio 6 7 maior por- 


bii.h. 


tione 8 9 , quare addita communi 7 8 ; erit 6 8 fiue 3 2 maior I 950€ — 7 
| hoc femper, vbicunque. Hiep 8 9 infra 2 4 lic: pfs inter 
continue augeantur efimile éerhGbé perculit 


COROLIL 


| Hs eft, quod fimiles Hyperbolz per eundem verticem fi TT adícripte 
habent afymptotos parallelas , & afymptotos infcripta fecat Hyper- 
bolen circumfcriptàm: nam vltimóloco oftédimus IX equidiftare ipft VZ :; 


& Íccare infcriptam in 2. 


LFHEOR. XXI P 


Peabube congrientes ; per di 
fuir inter fe uu SEU konnte 


ere 


PAGE 


'rfos. vertices Y. 1 i adipis, 
p quage ad E ps 


-—^ o4 (RS 


EQ, 


interallo. . E. 2 bos 
Int düx eu —- ABC; DEF g per Mudo. vertices E. 3. 
dimul adfcripte, quarum recta latera fint BG, EH. ( qux inter fe equa- 
"eem unt,cum fectiones ponantur congruentes. j: ues pue has i inin- 4 r.Co- 
finttüm produétasnunquaminterfeconuenire, ^ — $44 fol Beh. 
Nam producta contingente HE fe&tioni ABC occurreme in A, & C. Bec 
érit quoque ordinatim ducta in fc&ione ABC. (cum fint fe&iones fimulad- 
feripte z - Parabole DEFtota cadet infra contingentem AEC, E 
Do Ee Dx ^ —— C IPHHS 


b: 


€ 1 


7i I Mincenüj Viuiabi 5 


& 1. bots. 


-— nodi fe&iones inter fe nunquam conueniunt. Quodprimó,&c. ' 5 


. ^"Hastamen dico, licet in infinitum productas; infra contingentem EAadM. 
fe propius accedere : Du&ta enim DM parallelrad ON; &per Mapplicata"* 


b ibidem. 
g ibidem. 


nem; producta veró; tota.cadat extra ) fit ergo occurfus cum ODS in P; & 
 cumconti 


inipfa DEF, quocunque puncto, per ipfuni ordinatim applicetut ODS;: 
alteram fe&ionem fecans in $ : etit quadratum SO 4 quale rectágulo OBG;! 
& quadratum DO rectangulo OEH ; fed rectangulum OBG maius eft reéti- 
gulo OEH , cumlatitudo BG equalis fit EH , altitudo veró BO maior EO: 
quare SO quadratum , maius eft quadrato DO ; vnde punctum D cadit intra: 
Parabolen BA, & fic de quibuslibet alijs püctis Parabole DEF ;. ergo huiuf-' 


MN, fiet parallelogrammum DN, cuius oppofita latera MN; DO «qualia. 


erünt. Iam quadratum MN, b. (iue re&angulum NBG «quatur quadraro-.— 


DO, fiue re&angulo OEH, fed horum latera BG ; EH zqualia funt, quare 


& latera BN, EO «qualia erunt : itaque per proftapherefim, erit BEequalis Sz 
NO; fed'eftquoque MD qualis cideim NO, igitur BE, ^e MD incerfefun: 


» e^ 
Uu TOM. 


equales, atfünt quoque parallele, igitur coniun&x BM, & ED sxquales - 


erunt, & parallelz, fed BM fecat NM; quare producta fecabit quoque alte- 


interapplicatas MN,OS,iungatur$M fecansEA in V. — 


; slc c cu AS eA CI CL qd cf [rei doin , Webs 4: 
ngente EA in T; & in fecunda figura, in qua contingens EA cadit 
Iamin prima figura , cum in parallelogrammo PE latera ET, DP, fint x- 


.. qualia, fitque EA maius ET, erit EA quoque maius DP, eftque DP maius 
-antercepto fegmento DS , quare AE, eó maius erit ipfo DS . In fecunda au- 


. -temífiguia, cum pariter ET, DP fint equales, fitque ablata TV minorabla- - 


ta PS, erit reliqua EV maior rcliqua D$ , & eó magis EA maior cadem DS. 


 Nonabfimili modó oftendetur quamcunque interceptam XY infra SD , mi- 


norem effe ipfa SD ; du&a enim YZ s&quidiftanter EB, demonftrabitur item 


XZequalis cidem BE, ideoque Y, & DM interfe zquales erunt, & pae 


p -- — — OWMebt. 


E 
3 
iU 


3 


ram parallelarum OD, fed extra fe&tionem BMA ( cum fit BM intra fectio- | 


: De Max. & Min. Lib.T. 73 
rallele ;ex quó fi iungatur MZ, & DY, ipfe equales» & parallele erunt, & 
faéta conftru&ione vt fupra, idem omninó demonftrabitur , nempe intercc- 
ptam YX minorem adhuc effe ipfa DS. Huiüfmodi igitur Parabole con- 

gruentes, quó magis àtangentc EA remouentur ad fe propius accedunt: 
quod fecundo; &c. Bot. t c 


QR ATITRR. ov 


"^ dKEdhocidemaliterin nouo hoc fchemate, in quo item oftendetur inter- 
D). ceptam contingentem EÀ maiorem effe intercepta applicata DI; & DI 
femalorem infra intercepta, — - | XidGuia d mU Rc 
zu ML,&hoc mS K MD cupo M 
"&nes in infinitum producan- 
- ur. Du&aenim DN paral- 
lela ad EB, eadem penitus. 
. methodo , qua fuperiüs vfi 
fumus,demonftrabimus DN 
ipüEBequalemeffe;& pa- — — 
rallelam,quare, &coniun- ^*^ 
&e BN, ED quales erunt, 
ac parallele: fi ergo BN fe- 
cetur bifariam in O, duca-- 
turque POT. dia 


: e Bro 


3 Es 


zquidiftans ; patet ipfam, 
TOP effe ^ vtriufque Para- 
bolx diametrum, & BN effe 
vnam ei applicatarum in. 


b 52. pri- 


mi conic. 


dimus,ergo & rectangulum IDS «quatur rectangulo AEC, fiue quadrato 
AE,quare vt SD ad EA, ita EA ad DI, fed SD maior eft EA , cum ? fit SX. es;.h. 
maior CE fiue EA , vnde AE quoque , maior erit DI. Eademratione often- 
detur rectangulum LMX zquale quadrato AE: vnde re&angula IDS, LMY 
inter fe qualia erunt, fed eft latus MY maius latere DS , cum etus fegmen- 
tum ZY f maius fit huius fegmento XS , &reliquum fegmentum MZ maius f ibidem. 
reliquo fegmento DX , quare latus LM minus erit latere ID , &lemper, quo 

e : K f ue 


446. pti- - 
imu conie - 


SEL —— — x Vincent] Vaud 
. intercéptz applicatarum portiones contingente AE magisremouentur eb 
funt minores, vnde tales fectiones ad fe propius accedunt. Sed quod.de, 
congruentibus, fiue aequalibus parabolis hactenus expofuimus, & jam olim. 
demonftrauimus (dum Afymptoton doctrina promoueri poffe animaduer- 
timus ) maximos poftea Geometras , Torricellium nempe, ac Gregorium à 
5. Vincentio aliter quoque oftendiffe reperimus, quorum edita operaad . 
vberiorem de hac re eruditionem confulere fuademus., 
pee i uc ue c 
eruentes Parabolas-ad in- . . pleure -—i 
teruallum fimul peruenire, 
minus quocunque dato in-- 
téruallo 1 2. Fiat enim vt — 
L2 ad AE, ita AEad 2.3 - 
quieipfi: e indiredumpos ..« ; ; 
natur, &'tota/r 3 bifariam. 5 
Íeceturin4, & perB appli... :/f 
cetur BK equalis 1 4: aga- «y 7 
turque KT parallela adBX, ——... /// 
&perIrecalDScontiagéi — o // 
DK wquidiftans, eritergo — Pf 5. 
IX equalis K B, fiue 413 - * 
cftqueI X dimidium IS, & 
41 dimidium r 3; quare» 
A5, 1,3 funt quales ; fed ' ! i 
factum eft rectangulum 1 2 3 equale quadrato AE , & rectangulum IDS 
ofténfum eft equale eidem quadrato AE, ergo rectangula IDS, 1 2. 3 in: 
- terfe funt xequalia ; fed recte IS, 1 3, funt equales, quare fegmentum ID 
sequatur dato interuallo 1 2j intercepte vero infra ID funt minores ipfa, 
intercepta ID, quapropter huiufmodi congruentes Parabole ad interuallum 
perueniunt minus dato interuallo x. 2. Quod erat vltimó demonftrandum, 


COR OR OTI 


E AX hac patet, in congruentibus Parabolis perdiuerífos vertices fimulad- 
4 Ícriptis, omnes; inter eas, interceptas lineas communi diametro equi- 
diftanter ductas,. etfe inter fe equales, qualesfunt EB, DN, &c. 


P quoque, ex penultima parte huius, rectangula fegmentorum ap- 
À — plicatarum vtranque Parabolen fecantium omnia inter fe zequalia effe, 
qualia funt re&angula LMY , IDS, &c. ! e 
E? Gi eeb sd JP t9, m 

—— MrQauWasi ae) 


"«28000mmhuvuocoütqev 


i 1 


b dr Arcis 


BAG; EDEF applicate fint GH , IL. parallele. ad BC , EF, fitque. 


re&angulum BGH zquale reàangulo EIL. Dico latera BG, El. 
- intebieequaliaelie. x od Cc. 
|o. uet ausi cere -—e PRIVAT oue Foie ee e: - Doro 


£s EO IE ; : Bed: 
nk TCR dE A udac-u KA iA ug 


Li 


V Ed confulti o. dp oFEP,. 


i 
» 


tone s lbet potius imdireélam y, ác breuioram afferre » fen 
indolis [pecimen exhibere nobili[simiyac ingemofi[ simi Roman ; 
Jiruti Annibali della Molara y ex felesli[simis Ephebis $ERENNISSTA40. 
- AMAGNO DFCI mimirantibus , de quo non aufim afferere , que fmt ei 
majoris oble&lamenti y an equeftrium exercitattonum, ornamenta, quibus 
eleganti[sime infignitur , an mathematica contempltioues , dus 
anter Aule flrepitus , pacatos [ubtiloris Geometrie: mouit. inuenire vece]]us y 


prout caria teftantur problemata , ac theoremata , à me identidem ei propoft- : 


I re 
TEE Ten e SE Seec etin ral 


Y ^ Sto, fi fieri poteft alterum ipforum laterum, quale eft BG, maius alte- . 
ro EI: habebitergo GB ad BA; maiorem rationem quamIE ad|ED ipfi 


A 


BA equaleme ec componendo4GA —.— — uc o 


ad AB maioremrationem quàm ID 

ad DE,fed GA ad AB, eft vt GHad- 
BC,&IDad DE, vtILad EF; ergo. - 
GHad BC habetmatorem rationem — 
quàmJLad EP, hoceftadfibisqua-- | 
lem BC, quare GH erit maior IL; & - o 
ponitur BG maior El, vnde redtan-  Q 
gulum B GH maius eft redtangulo. 

EIL: quodvefb ennt hypoteüm.o 0 009 
Suntergo BG; Elinterfeequales. Quoderat;&c...— — 


duin , etiam 


i 
& 
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 THEOR: XXIII... PROP. XXXXIV. 


ue vom cp Mo e o RS M EE. - Wiciow- o 1 2 e. r (Tt - 

- Hyperbole congruentes , per diuerfos vertices fimul adícripte , 
funtinterfe nuriquam coeuntes ; & femper-fifnul accddentes: fed 

| erueniunt aequale 'cuidam dato inter- 


M In S HMDSE PEU WO De eU 


uallo DrowRPPEE 


EL 2 


— Nam producta contingente HE donec fe&ioni ABC occurratin A,& C, — 


ipfa quoque erit ordinata in fe&ione ABC (cum fint fe&tiones fimul ad fcri - 


pt )& fe&io DEF tota cadet infra contingéntem AEC ; fumptoque in1pfa 
ED quocunque pun&o D , applicetur SDO , qux iunctis regulisIG ; LH oc- 
currat in K, R; & cum fit triangulum IBG fimile triangulo LEH ( habent 


enim circa equales angulos B, E, «qualia latera, vtrunque vtrique ) erit 


. ángulus BIG xqualisangulo ELH , vnde regule IGK, LHR «quidiftant, 


& Cotoll. 
. f. huius. 
€ ibidem. 


f 


. conueniuht, Quod pzjmó; &c. 


ideoque IK cadit extra LR, cum fit punctum I fupra L, ergo OK maior eft 
OR, fed eft OB maior OE, igitur rectangulum BOK » fiue quadratum SO, 


maius eft re&tangulo , EOR c fiue quadrato DO; hoc eft punétum D cadit in- 


trafe&ionem ED, & fic de quocunque alio puncto eiufdem fectionis in fra. 
contingentem EA: quapropterhuiufmodi Hyperbole inter fe m - 


: y 
z 


- Ampliüs dico ipfam DEF quó longiüs aberit à vertice E infra EA, eó- 
tasis appropinquart fectióni B AM." Quoniam du&a D M parallela ad 
OEB, X'MN ad DO; fiet parallelogrammum DN, cuius oppofita latera; 
MN;DO zquália érünt :/ Itaque fegulz IG occurrat producta MN in Qs X 
regule EH producta DO in R: eum fit oftenfa MN qualis -DO, eritqua | Corel 
dratuin MN fiuerectangulum BNO, quale quadrató DO ?fiue rectangu- Huius 
lo EOR :fed intriangulis IBG; LEH funt latera IB ,LE, & BG; EH inter fe £ ibidem. 
qualia, alterum alteri quapropter equaliumre&angulorum BNO; EOR 
latera BN , & EO c qualia erunt t quare cum diametri fegmenta BN; EO ;,5. 
fint qualia facta proftapherefi, proueniet BE equalisNO; fed eft quoque 
MD zqualis NO in parallelogrammo DN , igitur re&tz BE; & MD inter fe, 
funt equales, at funt etiam parallel, ergo coniuncta BM iunctx ED «qui- 
diftat fed BM fecat NM , quare producta fecabit quoque OD , fed extra fe- 
étionem' BMA (cum BM fit intra feétionem, producta veró tota cadat extra) 
fitque:occurfus in P, & OD occutratfe&tioni BMA in S, PM veró contin- 
gentem EA fecet in T ; € infecunda figura; in qua punctum A cadit inter 
puncta S, & M iungatur SM, que cumtota cadat intra fectionem, neceffa- 
rió fecabitapplicatám AE : velutiin V. ee. 


HU et. 1d : comae à * 
gisEA | «*Eodé penitus modo ofte r,quamlibet aliam 
 irterceptam ZY infra SD'minorem effe ipfa SD : nam ducta YZ «quidiftan- 
terad EB ; demonftrabitur item. Y Z zqualem effe eidem BE; acidco Y Z, & 
DM effe inter fe equales , & parallelas: ex quo fi iungantur MZ ; € DY , ipfe 
equales erunt; & parallele ; completa igitur confimili coníftructione , ac fu- 
pra, idem omnino infequetur, hoc eft interceptam Y X minorem adhuc effe 
55: tales ergo interceptz quó niagis àtangente EA remouentur continué 
decrefcunt, Quare fectiones ABC, DEE funt femper fimul accedentes, 
Quodfecundó j &e, quis .cti lune olm. s S 
.— — Preterea, fiad euitandam in hifcefigurislinearum implicationem, con- 
. cipiatur circumícripte Hyperbolx ABC centrum effeT, afymptoton IG; & | 
contingensex vertice BG ; at infcripte DEF centrumL; afymptoton LH, 
contingens autem ex vertice fit EH; cum harum fectionum latera fint data, 
a:qualia, erunt quoqué ipforum rectangula interfe «qualia, ideoque , € eo- 
rum fubquadrupla « hoc eft quadrata contingentium BG , EH ;.vnde ipfe lie 4 cori 
nex BG, EH zquale$erunt, fed eft etiam Blxqualis EIL (namvytraeftdimi-——— 
dium «qualium verforum laterum ) quare in triangulis IBG ; LEH , cum fint 
latera IB; BG, lateribusLE, EH «qualia, &anguliad B, E xquales, etiam ' 
anguliad bafesI, L »quales erunt, vndeafymptoti IG, LG inter fe zqui- 
diftant; & cumficà puncto L, quod eft intra angulum ab Afymptotis cir- 
cumfcriptz fectionis fa&tü , ducta LH alteri afymptoto IK equidiftans; pro- 
ducta * fecabit omnino Hyperbolen ABC: quare LH afymptotos infcripte e 11h. 
. fecat Hyperbolen circumícriptam ; fecet ergo in 1; per quod applicetur - 
23 3: Dico harum fectionum interuallum infra applicatam 2 1 3 per in-- 
2 UM E zo B — E - gemepta — 


»* 
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i 


| 


V 


d 1. fecii- - 


4 


orsus Oppofitaiinparállelogrammo IO ) ergo reli- 


t 


* 


maius eft inter- 


gis accedentes, ad interuallum nunquam perueniunt 2quale euidam dato: 


tq 3i] 
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ede e a 2 DENS. - yp 
Aa vctus d ce PREX T A * 
KCETIID iiti cla JESSIHE EATYA 
k . j 


Quod fuperius promiftmusoftendetür fic. 


ERN COSI REEHUES 
ple pacc NE Ue * : 
PECTEEI E DI LÓ ! 131i! 


CDU nt ltr x ecu eiu o v ovs EN : E CCo 
(Int dux congruentes Hyperbole KBC; DEF ; per diuerfos vertices B; 


JDEE; maius efie intercepto eiufdémiapplicatz fegmento IK inter alympto- 


Ducta enimIM: parallelaad GHO;, & Dem E sis Hp & NUN 


muni HL, erit GL equalis HO, fed eft GB 
 &qualis HE; (cum fint femi-tranfuerfalaté- |. 6 

ra congruentium Hy perbolarum ) vnde reli- 5 
icu relique EO xqualis erit; & ob id: .. ; 

emi-applicata LK femi-applicate ON.equa- 
lis, fed eft tota LI equalistotz OM (cum fint: Y 


quei P,:NM «equales erunt; fed eft «DA y: M 
maior IMS quare & eadem DA erit maior: 


VIEN iE POTCr-r] d Au. hem dr ey: ut 


De Max. & Min. Li. I -- o B 
 THEOR. XXIV. PROP. XXXXV. 


Similes Hyperbole per diuerfos vertices fimul adfcripte , & 
quarum eadem fit regula ; funt inter fe nunquam coeuntes , & in in- 
finitum produ&z ad fe propius accedentes , fed ad interuallum. 
nunquam perueniunt aequale cuidam dato interuallo. 


' Int due Hyperbole ABC, DEF per diuerfos vertices B; E fimul adícri- 
pte,quarum eademfitregula GH (ficenim | fimileserunt, quoniam 666... 
ductis contingentibus BI, EL ; eft tranfuerfum GB ad rectum BL vt tranfuer- qc6n. 
fum GE ad re&tum EL.) Dico primum; has in infinitum productas, nun- 
quamfimulconuenzre, - — — 1 


GR 


— Protracta enim contingente LE , fe&ionem ABC fecane inM,N,que . 
erit ipfi ordinata, cum fectiones ponantur fimuladfcripta; patet fe&ionem 
DEF totam cadere infra contingentem MN. Iam fumpto infectione DEF 
quolibet puncto D; per ipfum ordinatim applicetur ADOH alteram fectio- 
nemfíecans in Á, regulam veró in H : erit quadratum AO , ad quadratum. - 


b C oroll. 
- r. huius. 


DO, vtre&angulum BOH ad rectangulum EOH (ob^ equalitatem ) vel vt 
altitudo BO ad altitudinem EO, fed eft BO maior EO, quare quadratum. 
AO maiuserit quadrato DO, ex quo pun&um D cadit intra Hyperbolen. 
ABC; & fic de quibuícunque alijs punctis Hyperbole DEF: quare huiufmo- 


difectiones inter fe nunquam conueniunt. Quod primó , &c, 


Iam fi date Hyperbolz , per. verticem E , adfcribatur Hyperbole PEQ.. 

— cuiuslatera ER, ES zqualia fintlateribus BG, BI,vtrunque vtrique, ipfe — - 
Hyperbolz ABC, PEQ, congruentes «^ erunt, eritque, (ob qualitatem ) diede : 

REadES, vt GBad BI, velvt GE ad EL, quareHyperbole DEF, PEQ. " - 


erunt. 


-fa& s. Co- 


toll. 19. 


b a. hb. 


€ 41. h. 


[7^ 
1 


d Coroll. 


41. huius. 
e Coroll. 


T. Coroll. 


11. h. 


£4ehe 


| Ut b 43. h. 


LA 


X T? es AONOMEOUMS 
$0 —— — T .cMineénti] Vdaiani 
erunt fimiles , at funt per verticem E fimul adícripte , vnde PEQ. minorum. 
laterum infcripta « erit Hyperbole DEF maiorum laterum: & infra ADX 
applicata quacunque TVP; cum Hyperbole ABC, PEQ fint congruentes, 
& per diuerfos vertices fimul adfcriptae ^ eritintercepta AX maior interce- 
pta TP: cumque Hyperbolz DEF , PEQ fint fimiles, ac per eundem verti- 
cem fimul àdfcriptz c erit intercepta DX minor intercepta VP, vnde reliqua. 
intercepta AD omnino erit maior reliqua intercepta TV » & hoc femper: 
quare huiufmodi Hyperbole A B.C, D EF funt ad fe propiüs accedentes. 
Quod erat fecundo; &c. e 


Tandem, biffrom fe&tis tranfuerfis lateribus GB, GE,RE, in Y, Z,K, 


erit Y centtum Hyperbolze ABC, Z veró centrum DEF; ac demum K cen- 
trum PEQ: &cum fit GB minor GE, erit dimidium GY minus dimidio GZ ; 


quare pun&ü Z.cadit infra Y: cumq; fit EG maior ER, erit dimidiü EZ maius 


dimidio EK , vnde K pun&um cadit infra Z. Siergo ex Hyperbolarum cen- 
tris Y , Z, ducantur earum áfymptoti Y 2 ,Z 3, K 4, 4 crit Z 3, parallela ad 
K 4, X Y 2 * equidiftabit eidem K 4; quare afymptoti omnes Y 2 ,Z, 3, K4 
erunt ititer fe parallele: & cum Y 2. fitafymptotos ABC , & 7, 3 fit intra an- 
gulum ab afymptotis comprehenfum, ipa fe&ionem ABC jr fecabit , vt in 3 
per quod ordinatim ducta recta 2 3 4, alias afymptotos fecane in 2,4. infra 
ipfam applicetur quxlibet alia TVP , fingulas Hyperbolasfecans in T; V, P. 
Erit intercepta TP ; maior femper interuallo 2 4» fed ablata intercepta VP. 


eft femper 5 minorablato interuallo 3 4, vnde reliqua intercepta TV inter 
. datas fe&iones ABC; DEF, crit omnino maior reliquo interuallo 2 23 


quod inter datarum fectionum parallelas afymptotos eft interceptum, ac 
iuxta ordinatim ductis «quidiftantes metitur , Quod crat vltimó demon- 


. Brandy, 


CCO 


De Max &dMbmshgkl ————— 8i 
Ea 
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ET n quocünque triangulo - ABC d düdta qua "€ v lines T DE' 
bafi 'B C parallela , re&angutüm ABC, füperabit ADE redangu-. 
lo füb DB ; differentia alttudinum ; .& fub aggregato bafium. 
BC, DE. : 


Roducta enim BC, ac fumpta CF, z- 
qualiipfi DE, & completisinan$ulo i 

ABC parallelosrammis AE, AC,DTF. 
Conftat parallclogrammum AC fuperare . 
parallelogramm gnofnoi 
Íedgnomon D uatür vM 
misBE, GC, &GC zqi iurDC, "Des o | | 
EF quare AC fuperat AE parallelogram- T c. : b 
mo DF, hoc eft re&angulum ABC fupe- 
 ratrectangulum ADE, rectangulo DBF ; fed DB eft differentia alitudinum, 
& BF agg d e baitum BC, DE. ape patet p x 


ATHEOR: XXV. PR: XXXXVIE 


- Similes. Hyperbolz- concentricae. per diuerfos. vertices. fimul 
adfcripta: ; funt inter fe nunquam coeuntes , ac femper propiüs: 
accédentes y &tad interuallum eee minus NUES sd 
interuallo. peo eed 


E His quei 
Le. ater 


Su due & miles emis ABC, DEF] pes diners vertices B, E fi T 


Producta enim contingente. ME, donec vtrinque iion ABC Occurtat, 
ipfa erit ordinata in fe&tione. ABC( um fi t fectiones fimuladfcripte) ac. 
fectio DEF cadettota infra contingentem KEM ;. "&íumptoin DEC quoli- 
bet punéto 5 ues per » reda ENS iuss iunctisregulisHI, EM 

; L - Occur- 


X " - 
E OE AM 


/ 


32 —  .Vincentij Viuiani 
occurrat in P , O; quoniam date fe&iones funt fimiles , erit HB ad BI, vtLE 
ad EM, funtque anguli ad B, E equales, ( cum fectiones fint fimul adícriptz) 


quaretriangula HBI, LEM zquiangula erunt, ideoque regula HIP equidi- 
ftabit regule LMO 5 & triangula LNO, HNP interfefimilia; - ^^^ ^ 
Iamcumfit GE xqualis ipfi GL  & ablata GB-qualis ablate GH , Crit. 
reliqua BE , reliqux HL «equalis; fed efFEN minor HN; quare-BE ad-EN 
maiorem habet rationem, quàm LH ad HN; & componendo BN ad NE, 
maiorem item rátionem quim LN ad NH, vel quàm ON ad NP, ergo re- 
4 Corol. Gangulum fub extremis BN, NP, fiue 7 quadratum applicáte AN, maius 
iz i erit^ rectangulo fub medijs EN, NO, fiue c quadrato applicate DN; hoc eft 
Pappi. — ipfa AN mator DN, ac propterea punctum D cadit intra Hyperbolen. ABC, 
€ Coral. idemque de quolibet alio puncto fe&tionis DEF: vnde ipfa DEF infcripta.. ' 
rbuiss. -eritipfi ABC, velerunt nunquam fimul cocüntes. Quod erat primo, &e 


- Ampliüs applicata infra ADT qualibet alia QRS, & Hyperbole DEF per 

eundem verticem E adícripta Hyperbola ETV , qux fit equalium laterum; 

fiue congruens Hyperbolz ABC, applicatas fecans in T,.V.: cum due Hy-- 

|  perbole EDR, ETV,, fint fimiles, & pereundem verticem fimul adfcriptae ;. 
d y.Co- Crit ETV , cuiuslatera qualia funt ipfis lateribus HB, BI, infcripta 4 fetio-- 
iol. 19h. ni EDR, cuius maiora funt latera LE, EM: fed erunt e fimul femper receden- 
s vum à . tes; quare intercepta DT minor erit interéepta RV ; eft autem tota AT f ma- 
-— - dortota QV ; quapropter reliqua AD erit omnino maior reliqua QR 5 & hoc: 
 . femper: Vnde fimiles concentrice Hypetrbole per diuerfos vertices fimul 
adícripte funt ad fe propiüsaccedentes.Quodfíecüfidó erat,&c. — 


- 


: De Max..& Min. Jut 83 
IXESTUDIT ER. 


'Véantur ex communi centro Gafymptoti GX ; GZ fe&ionis ABC, que 
J. alterius fimilis, & concentrice fectionis DEF ^ erunt quoque afym- , cogi. 
ptoti , & ipfi GX , product contingentes IB, ME, occurrant in X, Y ,& pcr 4o. huius. 
G fit G 2, regulis HI, LM parallela, recta laterafecans in 2, & 3 5cum fit GE 
zequalis GL, & GB equalis GH , erit E 3 «equalis 3 M, & B2 «qualis 21, 
fiue 3 4, quare. Ea eft aggregatum E 3 cum B2. Iam.cum rectangulum 
GE 5 fit quarta parsrectanguli LEM, & quadratum EY. eiufdemrecangu- — 
li? fübquadruplum, ergo quadratum EY equatur rectangulo GE 3: Cadem- , e tuis. 
que ratione éft quadratum BX zquale re&angulo GB 2 , fed rectangulum. 4. «4: ^ 
GE 3 exceditré&angulum GB» re&tangulo BE 4; fiue c quadrato KE, qua- ^ xU 
re quadrati Be B ermaprédre nun 8X quadrato EK : fed productis ap- ee 
plicatis AN, QS vfque ad communes afymptotos, ipfas, ac Íeétiones fecan- 
tibusin ; ADEC 6; & in 7 OR8 9, eft quadratum EY «quale ^ re&tangu- 
lo 3D'é, & quadratum BX equalere&angulo 5 A 6; vnde quadratorum» 
exceffus eequatur exceffui re&tágulorum, fed exceffus quadratorum eft qua- : 
dratum EK, & exceffus re&angulorum 5 D6, 5 A 6 c eft rectangulum. eee fe- 
ADC; vnde quadratum EK xquatur rectangulo ADC; eademque ratione PRAEC 
oftendetur idem quadratum EK squalerectangulo OR 8, quarerectangu-.— 2 


la ADC, OR ue R tD/ | 
fed eftR 8 maior DC. 8 maior NC) ergo AD x. 32. À- 


m nto 2l (0€ 0 O0 iHidivi 

erit maior QR , & hoc feippc ,&c. Quoditerum erat fecundó demonftran- 

dum... : fe ie | 
Dicotandem has fimiles concentricas Hyperbolas in infinitum produ- 

é&as ad interuallum peruenire minus quolibet dato interuallo &. Nam facta 

eadem penitus conítru&tione , ac in vltima parte 42. huius, hoc quod expo- 

nitur, non abfimili eiufdem argumento demonftrabitur. Quod vlumo , &c. 


C QR 


qu Xhac elicitur fimilium, & concentricarum Hyperbolarum, per diuer- 
A2 Íos vertices fimul adfcriptarum; Afymptotos communes effe .- 


—— CUOROILII 
v NOnfatctiames penultima parte huius, in pradi&is Hyperbolis re&an-. 


gula fegrhentorum applicatarum vtranque Hyperbolen fecantium, 
qualia funt rectangula ADC , QR8 , omnia inter fezqualiaeffe. — 


I 


d ibidem. 


-- uod. in. prima parte precedentium 44. 4 5.47. earumque primis Co- 
-tollarijs oflendimus , cniuer[alius fequenti T heoremate demon ftrabitur .—— 
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THEOR. XXVI. PROP. XXXXVIII. 


Similes Hyperbolz per diuerfos vertices fimul adícripta haber 
afymptotos parallelas, & quando centrum interioris cadat vltr: 
centrum exterioris, tunc huius afymptotos interiorem Hyperbolc 


fecabit, acipíz Hyperbolz neceffarió fe mutuófecabunt. Cun. 
veró centrum interioris idem fit cum centro exterioris tunc vniu 


afymptotos erit aífymptotos alterius ; & fe&tiones erunt fimul n ur- 


quam coeuntes. Etfiinterioris centrum cadat infra centrum ex 


 terioris, tanc ezdem fe&tiones erunt interfe nunquam coeuntes ic 


afymptotos infcriptz fecabit Hyperbolen circumfcri ptam. 


^Int, vt in vtraque figura huius propofitionis , dice fimiles Hyperbol - 
JD ABC,DEE per diuerfos vertices B, E. fimul adfcripra, quarum centi 
fint G, H, & fectionis ABC afymptoti fint GI; GO ;. lectionis veró DEF fii. 


 HM,HR:; Dico has afymptotos effe inter fe. vquidiftantes. -. 


& Coroll. 
4o. huius. 


.Squa centrum H interioris DEF 


- Quod fecundo , &c.. 


ptotoa H M «quidiftans , ipfa, 


tosfectionis ABC , tota cadit ex- | 
. traipfam BA , quare occurfus - i 


Nam in fimilibus Hyperbolis ABC, DEF; anguli IGE, MHE, ab earu: 
afymptotis, & didmetris ad homologas partes facti « funt equales » funtqu ; 
alterni, quare ipfze afymptoti inter fe «quidiftabunt. Quod primó, &c. a 

lam in hac prima figura, ( in.; dán) ! €— —— 


remotius eft à verticibus B, E, 
quàm: fit centrum G- exterioris 


-HR afymptoti Hyperbola DB£.. 


&inlocoab eis, & fectione fene ass 
minato ducta fit G I alteri afym- 


omnino féctionem DEF fecabit., 


Sed ipfa GI, cum fit afympto- 


predicte afymptoton GI cum fe- 
cione ED , crit extra fectionem., 
BA , vnde ipfa interior fectio ED 
neceffarió fecabit priüs exterio- —— HE e e 
rem BA. Ouodtertió,&c, — Ies Ec ee 

. Ad pleniorem autem doctrinam, fi queratur, quo nam in pun&o huiuf- 


modi Hyperbole fe mutuó fecent, ita id confequetur. 


. Sumpta enim GS equali GB, erit tota BS- tranfucrfum exterioris ABC; 

item fumpta HT equali HE, erittota TE tranfuerfum interioris DEE.,. 
Jlam;velH centrum interioris cadit in ipfo puncto S; vel fupra interS, & - 

T;velinfrainterG,& S. — -—— io pm 

du re S51 


DeMax & MinLibl . — 85. 


^^Siprimüm; cum firEH equalis HT, effet etiam EH equalis ST, vnde, 
eius fegmentum EB minor effet diftantia ST. Si fecundüm; cum fit HT. z- 


uo BON IpfiQN p eritBO ad ON, vtBE ad EL, 
& permutando QB ad BE , vt ONAd EL, fiuead SY, vel ZN, & per con-- 
uerfionem rationis BQ ad OB, vt NO ad OZ, vnde re&angulum BOZ , fiue ^ eura 
quadratum applicate PQ cquale eft re&angulo EQN, fiue quadrato appli ^ 
cate DO ex quó pun&a P, D in vnum conueniunt, hoc eft interior Hyper- - 
bole FED exteriori ABC occurrit in D ; eademque ratione oftendeturipfas — - 
fimul occurrere in E, altero extremo eiufdem applicate DOE, quare in 1pfis 
occurfibus fe mutuó fecant : quoniam fi exempli gratia, huiufmodi fectiones 
-non fe fecarent, fed contigerent in D, contingerent fe quoque in E, vt fa- 
«illimum eft demonftrare, fed Hyperbole ED fecat omnino re&tam GI extra. 
fectionem BA , vti fuperius oftendimus , quare hec interfectio alio in loco - 
| cadetquam in. D »pariterque ad alteram partem fectio EFfecabitBC inalio —. 
puncto, preter in F: Quapropter coni-fe&tio coni-fe&tionem contingeret in 
duobus pun&tis D , E, & in alijs duobus pun&is fibi ipfis occurrerent, quod. 
eft ^ impoffibile: vnde in ipfisoccurfibusD, F fe mutuo fecant; quod ex 


abundanti oftendere propofuimus. : | : 
5i veró centrum H interioris idem fuerit cum G centro exterioris; ctiam., 
afymptotos GI eadem erit cum afymptoto HM, cum angulus IGB xqualis, 
vele idem fit cum angulo MHE ; Ergo fimilium concentricarum Hyperbo- 

larumalfymptoti communesfunt, Quodquartóerat,&c. ————- : 
 Quodautem fint fimul nunquam coeuntes fatis patet ex prima parte 47. 
huius, vel quàm breuiffime ex propof.268. feptimi Pappi . Quod quinto, &c. 
$1 autem centrum H interioris DEP cadat infra G centrum exterioris 
ABC, vtin fecunda figura, per verticem E contingenter applicata CEA ; 
cum HM fit intra angulum IGO ab afymptotis fa&um, ac ipfi GI ues 

uc | | - ipfa 


(537.4 
.conic. 


c Coroll. 
40. huius. 
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. ipfa HM producta omnino fecábit fc&ionem CBA , vel fupra coritingentem 


tetfectiones BA, ED infraL.D 


. Preterea indire&tü produ- 
 Gacommuni diametro EBG , 
 Wumptifque in ea punctis V , T, 


CEA , vtin N, velin ipfo occurfu A , vel infra ad partes AL ; fiin N vel in 

A, patet interiorem fe&tionem totam cadere infra applicatas ex N, vel ex.A, 

& nunquam infra N vel A fectioni BNA occurrere, ne prius fecet propriam. 

afymptoton HM. 34 | 
Siveró HM fecet exteriore 

BA infra contingentem CAE, ioo 

vtinhac ipfa figura; item pa- 


nunquam fimul conuenire , fin: 
aliter propriam. afymptoton. 
iccarets 


qua fint extrema. tranfuerfo- ..- 
rum laterum datarum fe&io- 
num, du&ifque regulis TX, 

VZ ipfe vti fuperius oftenfum- 
fuit , inter fe: zquidiftabunt, 
Amplius fumpto in portione; 
ED quolibet pun&to K , perip- | ; 
fum applicetar KY. vtranque Hyperbolen fecans inP,K; regulas verb d — 

23 4&8 Oen 


Iam, vel re&a VZ, eft regula interiorisfectionis DEF, & TX exterioris; 


 velipfz fimul congruunt, fi tamen puncta V; T , in vnum conueniant ; vele 


4 Coroll. 
I.buius. , 


b ibidem. 
- € I6. fept. 
Pappr. 


—&d Koroll. 


-I.huius. 


contra VZ eft regula exterioris, TX veró interioris. Si primum, cum in fe- 


&ione ABC quadratum applicatz PY «quale 4 fitre&angulo BYX, & in 

Hyperbola DEF quadratum KY fit quale re&angulo EYZ, fitque re&an-. 
gulum BY X maius EYZ, cum fub maioribus atcribus contincatur, eritquo- - 
que quadratum PY , maius quadrato KY : vnde punctum K eft intra fectio- 
nem ABC. Si fecundum nempe fit VZ vtriufque fe&tionis communis regu- 
la, erit quadratum PY quale rec&tangulo BYZ, & quadratum KY quale, 
re&angulo EYZ, fed re&angulum BY Z maiuseft EYZ, cum altitudo BY 
maior fit altitudine EY , quare quadratum PY maius eft quadrato K Y , fiue, 
pun&umK e(t intrafe&ionem ABC. Si denique interior recta VZ fuerit re- 
gula exteriorisfectionis ABC , & exterior TX , regula interioris DEF, erit 
HE ipf HT zqualis; fed eft ablata HB minor ablata GV ( cum ponatur GB, 
qui maior eft HB, equalis GV) ergo reliqua BE maior erit refiduis fegmen- 
tis GH , VT , & eó maior vnico fegmento VT , fed eft EY minor VY , quare 
BE ad EY maiorem habebit rationé quàm TV ad VY ; vel quàm XZ ad ZY, 


. & componendo BY ad YE maiorem habebit rationem quàm XY ad Y2 , vn- 


de rectangulum BY Z^ fiue quadratum PY « maius erit re&angulo EYX fiue 
quadrato ^ KY , hoc eft punctum K incidet intra fe&ionem ABC, & fic de» 
quolibet alio punéto portionis DEF ; Quare huiufmodi fimiles Hyperbolz, 
neque infra applicatam LF, neque inter lineas LE, AC fimul conueniunt, 
vnde funt intotum nunquam cocuntes, Quod fextó ; &c. pe 


DoMeiimeDi.] — 83 


Quod tandem HI, afymptotos infcripte DEF , fecet circumfcriptam Hy- 
perbolen ABC, iam fats patet ex didis. Quod fupererat demonttrándum. 


*N. ubi Leflor Geometra. admivanda quedam 2Natura fyimpto- 
2» mata circa Af ymptoticas lineas amolim d nobis detedia y ac. fts. 
EUR ul drreéla demonfiratione firmata-, dum in Gomeus hueu[que , 


fane miruyn efe) eriam [i finit 


[nmt , comiexa linea byperbolica ; (7 celebris 


f mul. adferipte : 
buitis;. 4 


- dim ad fe propius [empe 


"i 
fo 


ii i at 


d 
dicet £3 


— fimul adferipta y coti ex noftra 42. emque primo Coroll. iam [atis patuit —— 


THEO- — 


: sü ordinatim. app iestuireeta EC min 


quie vtrintue | pro 


- 
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S bus Paraboles áut bina Concentrice Hom fuerint per 
diuerfos vertices fimul adícripte, ipfe, vel ad neutram partem fe 
vnquam fecabünt;-velfi ad alteram partem occurrant , occurtent- 
quoque'adaliam, puritaque: 'occurfüum érunt extrema eiufdem, 
communis applicate; »acin ijfdemr occurfibus fe mutuo fecabunt i 


3 i ARES RE dc 


3x me Parabole ABC, .DEE, | vel dux concentrice Eben. erdi-. 


uerfos vertices B, Efi mul VIR Dico proud, fi huiufmodi ectio- : 


e egi 


passe angnocanque wo CORTBNM SES ias C OGNSOUNO roli qOrQONS 


ücla , vtri iue fec oce OEC cio ewe. 
ni occarrét- (ct IpE ob: Hypotefim,:^- — 
fint: fe&tiones drilintisitai ditaninns . dtt 
abeuntes ad inferiores partes )sumque 
in Ícétione ABC (it femi-àpplicata AG, .... 
equalis (e e .& in fectione: DEE, femi, 7 JN mee SW 
applicata DG; equalis GE, fit Itqüe ante- ^ | c 3 hh Sem 
cedens A maior Mei edu ansa H jaeiA n Wi na couetiiaht): 
eritetiam confequi tia a maioreanfequenti. GE; » quare: punétum: Fs e. 
&ionisDEF caditi intra; ABC r& fic : dexeliquis, (Quod primo, &c, ^ E 
Siveró  fe&tiones: ad alt teras partes, veluti ad AS & D conueniant vtinH, 
Dico ipfas ad alia$ quoque ies finiul gccürere a xs extrema pun&a eiuf 


demapplicati, MADERA 00 9 5 o0 m il 


Nam: ducta perH oommuni àpplicata:H] viptmbocuciis fetane tite - 


nem BC inL ;&EFPinM. JEtit in fedione. ABC femi-. applicata HI. CEPR 


IL, &infectione DEF. eadem. HI &qualis IM; iergo ILs sXIM &quales, idco-. 
que fe&ionum punéta L.M in Vnum conueniunt; Quare. cum fectiones, 


ABC, DEF non per véttices fr mul adfcripte 3d alteram partem oécniPünb) 


occurrent quoque ad aliam; ; punftaque accatfuuim. erunt extrema ciuídein. 
communis applicate... ut Sese in 
Quod autem in occurfi bus H, & L (E mutuo fecent, e demonfirarur, Nam 
fi huiufmodi fectionest: tangerent fe mutuo in occurfu H , ita vt fectionis, | Ver- 
bigratia, ED partes HO, FIN cadant totz intra fe&ionef ABC: fumpto in 
altera ipfarum partium, vt puta OH , quolibet: pun&oD.: ? & per ipfumducta 
communi-applicata. ADG FG. vtranque feétionem fecans; erunt in Íectione . 


ABC reds AG, GC equales, &in fe&ione DEF re&x DG, GF ité equa». 


les,fedeft AG maior GD cum ponatur peripheria OH cadere intra BH, yn- 


de & CG maior erit ipfa EG hoc eft punctum F cadet ihtra. Idemque. dez 

monftrabitur.de quolibet alio extremo purido cuiufciinque. applicate inter. 

O, PCT cüm fupra, cim uu occuríum L: quare fecto DEF continget 
dri p s cec ipfam. 


i 
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ipfam ABC in pun&oL, fed pofitum fuit eam quoque contingere in H: Er- 

go in duobus pun&is H,, T fe contingent; quod eft falfum; nam Parabole, 
Parabolen, fiue Hyperbole Hyperbolen concentricam ; in duobus punctis , 13.314. 
- non contingit, Non ergo tales Íc&ionesfe tangunt in H s neque inL., ob ean- conic.. 
demrationem ; quare ipfz in occurfibus H , & L fe mutuó fecant , Quod erat 
 oftendendum, - | 


THEOR. XXVII. PROP. L.- 


Impoffibile eft Hyperbolen Parabole ; per eundem , vel per 
diuerfos verticesinferibere;Meni. — ———— 
 Impoffibile eft Parabolen Hyperbolz , per eundem, vel per di- 


uerfos vertices circumfcribere. 


Sto Parabole ABC, cui per punctum D in ea fumptüm, vt in prima figu- 
E ra, velintra ipfam, vt in fecundà,, adfcxipta fit esie Hyperbole 
EDF circa communem diametrum BDG, que per aliquas fug peripherie 
partes DE, DF, hinc inde à diametro fumptas cadat intra Parabolen ABC. 
Dico ipfam Hyperbolen, fi producatur, ex vtraque parte Parabolen fecare. 
Nam duc&isexD re- Cou as dcc o o 
eisDA,DC vtrique, — 
afymptoto Hyperbole 
EDFequidiftátibushe — — 
-neceffarió Parabolen, 
fecabunt, ; vt in.À ;C; 
fed cum Hyperbola 1n. 
alio puncto quàm D 
nunquam cónuenient: 
quare, cum Hyperbola 
EDEF ex vtraque pàrte, 
An infinitum BRabeat , fi 
producatur ; occurret 


& 27.pti- 
mi conic. 


XC 


B. Coroll. 
— Air.huius.. 


denique Parabole ABC inter puncta B; A, & pun&a B, C; eamque feca- 

bit; nar fi tantüm eam tangeret, velnon,fivlteriüs producaturintra Para- — 
bolen; fecaretaliquandó rectasDA , DC; quodeft impoffibile. Non igi- cibidem. 
turinícribi vnquam poteft Hyperbole date Parabole, per pun&um jn ea, —^—— 
 velintra ipfa datum; eadem ratione demonftrabitur non poffe circumfcribi 
Parabolen date Hyperbole per pun&um in ea, vel extra ipfam datum.Quod 


I pond der 


^Yinc patet non eue. date Parabolz , vel per 
. eundem verticem, vel per diuerfosinfcriptibilem; itemque non dari 


"MINIMAM Parabolen date Hyperbole, vel per cundem, vel per diuerfos 


M | — HERO-- 


vertices circumícriptibilem "eR 


: e90. — d.e. Vansbéntüy Vadidánsci 


clodast DU GB XVI SBROS Elo 
ur : x Date Parabole per pun&um intra ipfam datám MAXIMAM 
Parabolen infcribere ; & é contra. PNENDU OCODEUN d 
"Date Parabole per punctum extra ipfam datum MINIMAM 
Parabolen circumícribere . - LS gU 


It data Parabole ABC, & oporteat primo per punctum D intra ipfam da- 
X tuni MAXIMAM Parabolen inícribere. ep 
— Ducatur diameter S oue c 
3bDE; cuius tectum 190 ,X/o0700v C 
latus it BF;( quod 
in pofterüm intelli- — — : 
-gaturfemperexvet-. ss uf oc 
 Ucecoungenter.apr. ua sop RoER« obo 
. plicatum fecioni,í..... AC És 
proutin precedenti; ... /, c 
bus factum eft, &in. L5. 7 
- quinta primarü deft- ^? 
nitionü monuimus) 7 / : i ANS m 
& per yerticem D,T7 /- : NON E^ 
- : circa diametrü .D E ROUTE bcp $t s 
4 S.buius: adícribatur « dara Parabolz ABC Parabole GD H, cuiusrectum DI squa- 
-. 7 lefirrecto BP; nam ipfa erit/cóngruens datz: Dico hanc effe MAXIMAM - 
Nam cum ipfe fint congruentes Parabolz per diueríos vertices fimul ad- 


ba4».h.  fcfipte^ erunt inter fe nunquam cocuntes: quare GDH da ABC erit per 


- m 


a. : 


XX 


dàtum punctum D inkripta. E 3 
- Ampliüs; quelibet 2l1a Parabole'per vertiéem D adfc 


x 


e ) adicripta cum 
c ».Co- quod minus fit ipfo DI minorceft Parabola GDH SUE cre nn 
PIU quod excedat ipfum DI ; qualis eft MDN, eft quidem 4-maior. GDH , fed 
omnino fecat circumferiptam ABC, Nam fi fiat vcLT ad ID jita BDad.DE, 
(——  &perE applicetur EMA fecans BA in A, & DMin M. Cumt BDad DE, — 
^r. VELIE adID, eritcomponendo BEad ED;vt D ad DI vndere&angulum — 
: e Coroll, füb extremis BE, & DI, fiue BP, hoc eft € quadratum applicatz AE. in-Pa- 
. rbuus rabola ABC, sequale erit rectangulo fub medijs ED.DL fiue quadrato ap- 
J PES plicare MB in Parabola MDN, ac ideo AE ME funt equales, quaproprér 
—  Patabole DN occurrit fibi adfcriptz BA , per diüerfos vertices in pun&to.M, 
£5o.h.  &obidin eodem occurfu, & ad alteram quoque partem fe mutuó 2 fecabüt: 
Itaque congraens Parabole GDH erit MAXIM A infcripta quzfita. Quod 
primó, c. dE co o ee up oes : ne 
t AM dass Forsbolx GDH, oporteat per pun&turg, B. extra. ipfam, datam. 


Ww cB 04x v erecurcueccpeirua (1093 131349 qf ii x 

: BDE diameter date GDH, cuiusrectum fit DI, &ciadícnbatur - 
: RESECYI ARCU NGI Pxpua Uu fe cea & tO RU. CU i Ei 

oe.ABC: -— 


per B, cum re&to BP, quod equet ipfum DI, congruens Parab 
cane 00 em. x cere CO 


* 
! 


N 


i 3 tee ce 
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- Dico hanc effe MINIMAM circumfcriptam quzfitam .- . 

Cum fint enim ipfe Parabole congruentes, & per pe vertices adc 
Ícripta , erunt 4inter Íe BUnquam: coeuntes quare ABC dat GDH erit cir- 
cumícripta. Jj ^ 

Preterea, qualibet alia Parabole per B adícri ipte cum std quod exce- 
dat BF, maiof eft ipfa ABC , que vero cum recto BO, quod minus fit ipfo BP, 
qualis cft PBQ, eft quidem minor ipfa ABC, fed omnino fecat infcripram . 


442. h. 


GDH. Qugoniam fifiat vt FO ad OB, ita BD ad DE, ac per E applicetur 


EGP fecans DG in G; & BP in P: cum fit BD ad DE, vt FO ad OB, erit com- m 


ponendo BEad ED, vt EB ad BO; vnde rectangulum fub BE , & BO ^ fiue; 
quadratum applicatz EP in Parabola PBQ zquale critre&tangulo: fub me- 
dijs ED, & BE, fiue DI, hocce eft quadrato applicate EG in Patabola GDH: 
vade EP, EG funt &quales . -Occutrit ergo Parabole BP, fibi adfcripte DG 


d uUo 


7 roll. T. b. 


€ ibidem.. 


per dinerfoss vertices, in pundo P, quare in eodem occurfu , & ad alterama .- 


parreni fe mutuó fecant. Quapropter congruens Parabole ABC erit MI- 
ANIMA circumícripta quefita, — | 


PROBIL. XVIII. PROP.LIL. 


Dat Hyperbol E pnm intra ra ipfam datum MAXIMAM : 


Hyperbolén i ibere , quai m fitr 


a ipfam« da: 


d MORES (on epe E Hy 
fcd tamen eius regula fit quoque regula datz fectionis. 
Iungatur ED- fecans datá fectionem in 
B. & producta famatur DF equalis BD, ec de cdE 
erit? FB tráfuerfum fe&ionis ABC, cuius ES 
vertex B, fitque BG eius rectum latus, &. 
regula FG, qus producatur, & per E fit. — 
ducta EH parallela ad BG ; & perverticé- 
E; circa communem dismespum BE,da-. 
tef iioni ABC? adfcer ibatur Hyper bole. 
 IÉE, cuis latera fint FE, EH, hoc eff. ———— 
cadem fit regula FGH: patet ipfam Br 
datx ABC effe inferiptam,cumininfini. 
tum produétee fint i inter. € ve pucr x 
coeuntes, m. : 


* 7. : 
* s p E: E 
c3. 68 eR CC E 
4 EN 


d 5o. h. 


'perbolen iid. qux fit MAXIMA, 


4 47-1. 


E CODUE: 


b 7.huius. 


c45-h. 


"Dico ampliüs ipfa HIA E. TI a ue DS 
-MAM. Quoniam doen M is DEA Ls ANM | 
per: verticerh E; cum eodent tranfuerfo - E477 72—— Ue ruUNOVYS. 

FE, fed cum recto, quod minis : fesegocdr cour 


EH, minor4 eftipfa: IE que vero cum recto EO. 3 qued extat EH; dua- 
liseft: Hyperbole PEQ;eft quidem: maior ipfATEL ; fed omnino fecat ipfam 
ABC. Ninrfrfiavvt OE Ad HE, itá BE 2d EM, & per M applicetur MPA 


da. Co- 


roll. 19.h.. 


€ ibidem. 


Hyperbeien PEQO fecais iUP,BA vero inzA; & produc&a fecet regulam. — x 


ps jd iem ;&dunctam regulan FO o defcripte re bol cus v Ec 
E M "5 


ER 


NIME 
Ka 
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4 Coroll. 
I. huius. 


ibidem. 


libet puncto S ;per quod applicata STV, : 


ct. Coroll. 
I. huius. 
d 16. fept. 
Pappi. 

e Coroll. 
1. huius. 


re) ideo in proxime fequentibus problezatibus , hac omnf 7 


4 Ex vlti- 
Ina parte 


cs cho DERRUSS 


— F Coroll. 
45. huius. 


Cum fit BEad EM, vt OH ad HE , erit - 
componendo BMad ME, vt OEad EH, 
velvt RM ad-MN; quapropter re&an-. 
gulum BMN ^ fiue quadratum applicatz 
AM. in:Hyperbola ABC , «quale erit re- 
angulo EMR ,? fiue quadrato applicate . 

.MP in Hyperbola PEQ ; ac ideó linee: . 
MA, MP funt:equales, quare Hyperbo- 
le ABC, PEQ occurrunt fimul in pun-- 
&oQ;, inquo etiam fe mutuó fecabunt., 
Nàfumpto infectione QEP infra P. quo- 


fectionem ABC, diametrum, ac regulas 
lecansin T; V, X,Y:cumfit EM minor ..2 
EV , habebit BEad EM, vel OH ad HE, 35 
vel YX ad XV , maioremrationem quam 
BEad EV, & componendo YV ad VX. 


maiorem rationem , quàm BV ad VE; vnde re&angulum YVE , ; fiue qua- 


dratum VS in Hyperbola EAS , 2 maius erit re&tangulo XVB, . fiue quadra- 
to VT in Hyperbola ABC ; vnde punctumS cadit extra Hyperbolen ABC, 
acideó ipfe Hyperbolx fe mutuó fecant, ficuti in altero extrémo Q , ciuf- 
demapplicate. Erit ergo Hyperbole IEL , que date ABC fimiliseftyécad 
eandem regulam , 4 4X427,4 infcripta quzfita. Quod erat, &c. E 


m erum cum ad uefligationem, 2M AX LMAE , Qr AAINIMAE in- 
feripte y ac circum[eeipte febhionis , mlreferat ignorare quonam in puncto , 
matr , cvel minor quefitavum  [ethonum , datae fecttont occurrat y (fufficit 
entm offendere ipfas y cebicungs fit earum occurfus s aliquando [e ymutuo [eca- 


z 


EINE E 


Q. Ecctur igitur EF bifariam in 2 erit 2 centrum. Hyperbolamm TEL , 


t, per diuerfos vertices, & ad 


: eandem regulam FGH fimul adícripte, erunt carum alfymptoti D 5,23 


inter! fe parallcle | fed 2.4. interipfas cadit, & alteram 2/5 fecat in 2., qua- 


xe ipf 2-4 producta ad partes 4 , fccabit & reliquam D 5 s fed eft 2 4 
afymptotosicétionis SPEQ. & quxdam reda D 5 occurrit €i, ac fectionis - 
pano dee o e x owe - —- diame- 


A 4 
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diametro vltra centrum 2 in D; quare fieadém D 5 producatur, neccfía- 
- tio 4fecabit Hyperbolen SPEQ , fedipía D 5: tota cadit extra Hyperbolen 
ABC, cumfiteiusafymptotos, quapropter occurfus rect D 5 cum Hyper- 
bola SPEQ. fiet extra ABC, ideoque feétio EP fecabit priüs Hyperbolen.. 
ABC,&fic Hyperbole IEL erit MAXIMA inícripta quzfita ,.|Quod facien- 
dum,acdemonfítrandum erat. ELLE tros 


— — Oportetéutem dàtum punctum, vel effe in angulo afymptotis 
contento ,'vel in eo, quefé eft ad vérticem ; dummodo in hoc cafu, 
ipfius diftantia à centro date fe&ionis , minor fit eius femi-tranf- 
uerfo latere per datum punctum tranfeunte . | 


1; 5to dataHyperbole ABC, cuius centtum D , afymptoti DF, DG ; & da- 
À., tumextra ipfam puná&um fit E, quod tamen fit in angulo afymptotali 
EDG; vt in prima figuras velin eóquiipfieftad verticem, vt in fecunda, 
dummodo coniun&a ED ; & producta víque ad fe&tionem in D ; ipfa ED mi- 


deoaiika 
S 


435. b. : 


; *o pou Dl ee 
94. — c: Vincentj Viulani - 
nor fitfemi- tranfuerfo;DB ::€fienim datum pun&um effet in árieülis; qui 
. deinceps funt; recta linea per ipfum datum punctum; & centrum fectionis 
4 Moni. du&anon effet eius diameter , cum nunquam fectioni 4 occurreret, ac ideó- 
poftir.b. problema, iuxta quintam fecundarum definitionum infolubile effet: & cum 
fueritin angulo ad verticem; vt in fecunda, nifi diftantia ED minor fit femi- 
tranfuerfo DB , Hyperbole ad regulam datz adfcribi minime poffet ,' vt fatis 
patet ) oportet per E MINIM AM Hyperbolen circumfcribere , cuius regula 
eadem fitcumreguladatwíeétiohis; — cEOARS 
* Iungatur ED, & ad partes fectionis producatur donec ei occurrat inB, 
b 47.p- iumptaqsin direttum DH equali DB , erit HB tranfuerfum? fectionis ABC, 
miconi- cuius vertex B: fitergo BI eiusrectumlatüs , & regula HI; fitque EK zqui- 
...« diftans BI, & perverticemB; cumtranfuerfo EH, & recto EK ; fitte ad ean- 


745h-  infcriptam, cum fimul« 


Ieri mew 


mime ee 

ed RD E vor 
UA ki 
E 

YI URS 
Apre 
NOR * 
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Dico amplius ipfam LEM effe MINTM AM quzfitam. Quoniam quelibet 

alia adfcripta per verticem E , cum eodem verfo HE ; fed cumrecto, quod. 

e C9- excedat EK, maior 4eftipfa LEM; que vcró cum recto EN, quod minus fit 

ibidem. EK, qualis OEQ, eft quidém c miror eadem LEM, fed omnino fecat ipfam. - 

.,.. ABC. Nam ad productam reeulam HN, fecane BI in R adícribatur perB- 

f ibidem. Hyperbole SB yhzee tota cadet f intra ABC , eruntque SBT , OEQ duzfi-- 

miles Hyperbole per diuerfos vertices adícriptz.ad eandem regulam HR, 

, €eftque ABC-ipfiSBT, pereundem verticem; &-cummaiorirecto latere BI 

$525 adícripta, quare per pricedentem 4 lectiones ABC , OEQ fe mptuó feca- 

E bunt: Vnde Hyperbole LEM cft MINTMA circumícripta quafita . Quod. 
- "ciendum, & demonftrandumerat. / MC d c EE e 


^ pd ? H » N xad 
: ^ PASS i Ker ers 
: t Ed 4: 6 d 3 eU j * : " 
pcs i: : Enc QU. Ru -A—— 6 DRM RU ENET TIDE 

eec m Re : d. dc $ ; H m E 
cp uec cron A C EE Su Tu i : Loc dw 
s A s o Y ^ 
cae. A 7E. Vsus ac s i 


— QEcctuf EH bifariam inX C 'eritX centrüm v&riüfqueT EM; OEQ: fi ergo. 
X excentris X;D ; ducantur XY ; XZ., DF fe&ionumLEM; OEQO-; ABC 
ymptoti; hoc eft X Y circumfcriptz LEM; XZ-inícriptae OEQ, que infra. 


E. : : : EC. mi | : 
ma pane XY Pcadets SEDE fectionis ABC; qua: ipi XY-dquid ftibiscumXEíect 


iS 


^ 


39 muse - des 


ACE 
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XY inX, producta fecabit etiam DE afymptoton ABC, ac ipfam quoque. 
- fc&ionem ABC,« fed XZ tota cadit extra OEQ , cum fit eiusafymptotos, 435-5 
quare occurfus rede XZ cum fecione ABC cadet extra OEQ, ac ideó fe- 
.é&io ABC occurret prius fe&ioni OEQ.. pies Eyperaune LEM cft 
MINIMA circumícripta quzfita. Quod , &c. 


ANEITER breuiüs. 


-JAyRoducatur contingens TB vfq; ad circ ntbrptana fe&ionemin V. Cum 
p fectiones BA; EL fimiles , & ad eandem regulam HI , infra. BV ad fe. Is 
propiüs^accedantfectio BA. recedet ab VL. per: 'interuallum aliquando mne 0 
. nüs BV , fed infcripta OP receditab eadem VL per interuallü maius eodem 
BV , cum fint femper magis recedétes , & ^ ad interuallum perueniant maius ^ 37. h- 

- quolibet dato interuallo: qaem BA, & OP« omnino fe mutuó fecabüt. rud 

: Heiune BEBEROECO 00. 


PEORD Xx. PROP. LIV. 


Datz Hyperbole, per pun&um intra ipfam datüm MAXIMAM - 
Pconcouiu Dperbokcud infcribere , & € contra 


] datum pundum effein angulo afymptotali. fusci 


E data Hyperbole ABC, cuiuscenttum D, afymptotos DL, & pun- 
étum intra fectionem datum fit E: soe pans pu E MAR. DUM ei 
concentricam Hyperbolen infcribere.:— I 


Iungatur ED fecans ABC in B: erit - 
3 4 47.pti- 


DB « femi-tranfüerfum fecionis ABC, - He s qb 
CuiperE scuinifemitranfuerífoED ad- —— -— Jd ce ex Lo iun. 
.. detibaturfmmilis;& concentriceaHyper- 7 dg c 0 EE 0 
bole EEG; ( hocautem fieri poffe mani- sn 
"eftumeftnamfectionis REG datureiu& ^. 7 aga 
afymptotos DL ;cüm fimilesconcentti-- MAS —AR : 
ce Hyperbole-perdiuerfosverseesad- — 5 — 24000 cWOOUN eee 
Ícripte ^ habeant communem afympto- : p coe t Coroll- 
ton, Xcum datu&tranfuerfum: làtuss Oc A oes V o os BIROSVEY — 47. huius. 
afymptotos daturqueQueredum)patet-. 459——. 0 boi. doo 
 hácíedionÉFEG date ABC edeinfcri- ———— o s 
ptam, cum fi int znunquá fimul coeuntes, ! 447. h. 


Dico ampliüs hanc ipfam FEG effe MAXIMAM quafitam: quoniam qgu- 
liberalia per E verticemadífcripta ipi ABC, vel PEG minor*eft ipa FÉG; 5j; 1. 
qualibet, veró cum recto, &um excedat, qualis eft HEIL, eft qui- - . 
dem / maior eadem EEG, fed ommo fecat circumfcriptam ABC . Nam., f ibidem. . € 
cum Hyperbolx FEG , HEI fint concentricz , & pereundem verticem E fi-.— : 
mul pret uq DL sintaue infcripte LFEG E Íecabit re 
E Cri 
T e 2 


6 Vincentij Viuiani 


£37.h. 


 ftrandumerat.- 


b 47. h. 


n SN db 


d 47.h. 


quzfttam. Quoniam quecunque alia. 


€ 2. Co- 
roll. 19. h. 
f ibidem. 


g 47. h. 
b 37: h. 


Ícriptam 4 HEL , féd cadem DL eft afymptotos ABC, fiue tota cadit extra 
ABC, quare DL , & fe&io EH fecabunt fe mutuó extra fe&tionem BA , qua- 
propter EH fecabit priüs fe&ionem BÀ : ex quo fimilis , & concentrica Hy- 
perbole FEG erit A£4XZM.4 quxfita: Quod primó faciendum , & demon- 


| ALITER breuids. 


I) ex E contingens EM. Sectio MA accedit 7 fe&ioni EF. per in- 
teruallum minus quolibet dato interuallo ; at fe&io EH quz cadit ex- 
trà EF, 7 recedit ab eadem EF per interuallum maius eodem dato interuallo; 
uare MA, & EH neceffarió fe mutuó fecant: Vnde FEG eft MAXIMA in- 
md quzfita. Quod iterum, &c. 

'AM fit data Hyperbole FEG, cuius centrum G, afymptotos DL , & opor- 
I teat per datum extra ipfam punctum B ( quod tamen (it in angulo afym-. 
ptotali, ob rationem in precedenti propof. allatam) MINIMAM Hyperbo- 


]encircumfcribere .. 


lungaturDB, & producaturfe&ioni ———— — n 
FEG occurrens in E, & cum femi-tranf- o A 
uerfo BD, per verticem B, adícribatur 
fimilis, & concentrica Hyperbole ABC: 
patet hanc effe date FEG circumícripti, 
cum nunquam 4 fimul conueniant. A 
Dico praterea ipfam effe MAXIM AM Ms 


adícripta per B ipfi EEG; vel ipfi ABC A /N .7 
concentrica , cum re&o, quod maius fit. Z^ 

recto fectionis ABC , maior * cft ipfa, 
ABC, que vcró cumrecto, quod prz- . bas 

dicto fit minus , qualis et Hyperbole, —— — Pre um e 
NBO, eft quidem £ minor eadem ABC, fed omnino fecat infcriptam FEG., 
Quoniam fectio MA accedit * fe&tioni EF per jinteruallum minus quolibet 
dato interuallo; fed fe&io PN eft intra MA , & ab ipfa ^ recedit per interual- 
lum maius codem dato interuallos quare PN, & EF neceffarió fe mutuó fe- 


- eant. Igitur fimilis, & concentrica Hyperbole ABC eft MINIMA circum- 
- fcripta quefita. Quodfecundó faciendum erat. b 


Q)uod in bac » (9 im duabus precedentibus faclum eft, idem fimul y 4. 
runiuerfalius babebitur in fequenti ..— p Rus 


Da Max. & Min. Lib. I. zo E 
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Date Hyperbolz , per pun&um intra ipfam datum , cum dato 
rem n latere , quod tamen non excedat diftantiam inter 
datum pun&um , & date Íe&ionis centrum, MAXIMAM Hyper- 
bolen infcribere : & é contra. ig | d 
Date Hyperbolz , per pun&um extra ipfam datum cim dato 
femi - tranfüerfo latere MINIMAM Hygperbolen circumfcribere . 
Oportet autem datum punctum , vel effe in angulo afymptotali , 
velin eo, qui eft ad verticem ; & fiin primó-cafu, necefle eft , vt fe- 
mi- tranfuüerfum excedat interuallum inter datum pun&um , & cen- 
trum date fectionis : in fecundó veró fit cuiuslibet longitudinis . 


| Hyperbole ABC, cuius centrum D , & datum intra ipfam punctum, 


fit E: oportet primó per E, cum dato femi- tranfuerfo EF ( quod fit mi- 


. mus interuallo ED) MAXIMAM Hyperbolen inícribere., 


io F adferibatür^* ^ 1/7 7] "w icd po du 
iedibHib 2 ARR Cru Osce S Ld i 
Hypcrbole EGfzs oA conem cSRD ee c c pur ME 
milis date ABC; AG. du Vsercr Rom coco NC 

quz (cum habeat " 
centr'umr, velin c3 tA rm E T SE 
 ipío.D, 6 nempedatüm femi-tran faerfüm EF xqualc fuerit iunt» ED , vcl 
- infra idemvcentrumD , fi datitm fuerit ipfa ED mirus) erit? datz Hy perbo- 


le ABCinícripta. DicoháncefeMAXIMAM quefitam. —— x 
Quoniam quelibet alia pér verticem E , cum eodem tranfuerfo EF adfícri- 
pta , fed cain re&o, quod (it minüs recto fe&tionis EG ,ipfa EG minor € eft; 
quz veró cumrecto , quod ipfum excedat qualis eft EL 4 eft quidem maior 
eadem EG, fed omnino fecat circumferiptam ABC. Nam duc&a FI afym- 
ptoro fedtiónis EG, & EM fe&ionis EL, ( que FM cadet extra ET, vt patet 
ex vltixia parte 37. huius)ac DH fe&ionis ABC : erunt? DH, PIE inter fe pa- 
xallele, fed PM afymptotos EE producta fecatur à DH , cum fecetur quoque 
3b altera parallelarum in E j-quare ipfa DH fecabit / Hyperbolen EL 3 
DH tota cadit extra ABC , cum fit eius afymptotos, ideo occurfus re&te DH 
cum fe&tione EL, erit extra ipfam ABC vnde EL neceffarió fecabit priüs 
 circumfcriptam ABC. Eritergo EG MAXIM 4 infcripta quxfita, cum da- 


oye 


tofemitranfuerfo EP. Quod primo erat, &c.— 


ccn | NU O4AM — 


& 6dnuns. 


b 48. h- 


c 2. Co- 
rol. 19. h. 
4d ibidem. 


€ 48.h. 


ed fag.h. 


4 6.huis. 
b 48. h. 


€2. Co: 


roll. 19. h. ipfa GEN, qui vero cum recto , quod: 
a iet us 


d ibidem. 
e 48. h. 


fab 


DH ipfi EIpa 


s 
CMS 
SR 
$. 


E 
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'AM oporteat datz Hyperbole GEN, cuius es fint FL, FO perdae- 
tum extra ipfam punctum B (quod tamen fit, veliü angulo üfymptotali 
IEO, vt in prima figura , vel in eo, qui ipfi eft ad verticem , vt in fecunda, ob 
id quod in d. huius monuimus , cam dato femi- tranfierfolatere BD (quod 
in primo cafu excedat diftantiam BE , in fecundo Vero A BU oe pog 
dinis ) MINIM 4M zx priorem circumfcribere ecco 
Judgatur P B; 2s eur CC 
que protradta da- 
tz fectioni GENi«-1...:5 
occurrat inE, & 
producta EB qq 
partes: SPORE 


loo 
iedionito fana. UM b 


: SOTLTSS 
uerfo ;' i que UR TOU 
potefi | vtsobiqüe- mig 5I e E es : 

cadet in. angulo: hom KC amstons ib ends diera Coi du. 
afymptotali; fiue | «5s inigusiodisqvH WO RURM (CLA 6T; osesarorim 
vltra centrum F, & per verticem B, n mere. CERT E 
milis Hyperbole ADCE qum femi- NUS dato BD; quzsupti GEN.» crit 
circumícripta j Dico liane effe MIXNIMMM« quii Ls Quoniam que lioe 
alia per B ei adfcrrpta cum recto , quod njaius M. cius redo latere, maiore 
Xfedió fit minus, qualis:eít PBQ; 
GEN, fed oir gie Miss padE. 
t ti fectioim ABC, PBQ, GEN:zerit; 
rállela : ira DH, ex vltima parte-37. huius jifed; 
 eioccurrit inH; tiic DR Pradcta fecabie alteram parallelam F1, 
nempe afymproton fectibriis G 3EN, & vlteriisprodu&a, ipfam, . 
. & fecuonem GEN fecabit f fed. ipfa DR ot 5 ; 
.. PBQ, cunt fit eiuscafymptotos, quapropter : x 
Ec re&ce DR cumfectione GEN cadet extra fe&io-.. E -m tg 
i een nem PBOQ, ac ideoinfcripta. Íectio. GEN, fe-...... nto 
cfi 2 prius fecabit; ynde Aliéstumasss ice 


xw dr d. s 


eft quidem: dmiüore aa 
enim DH, BI UE 
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poc o oo eum itd, » Quod: Íccundó. facien-:- 


vviiid Wa Ca y uos : 
Ie up; ito BC - 
Reto tse 


E pe Ea iod : oro .og5is 


* i-y33 $^ t i*3 
TID Pd 


: * 
ee & 

i z vt 
CA aos 


 DeMax & Mim Libl ^ 9 
COLPRQEE XUL PXOPRIVL.O4 


Date Hyperbolé;per pun&um éntra ipfam datü;cum dato re&o: 
latere non exceder re&um Hy perbolz , que fimilis fit, & concen-- 

- trica date per datum pundtum adícripte , MAXIMAM Hyperbo- 
leninfcribere: & € contra . | B cin erdt og 
"s DatzHyperbole, per pun&um extra ipfam datum ; cum dato. 
re&o latere MINIMAM Hyperbolencircumfcribere. ————— 


Oportet autem datum punctum, vel effe in angulo afymptotali;. 
velin eo , quieft ad verticem , dummodo in primó cafu datum re- 
Gum latus non fit minus re&o eius Hyperbole , quz fimilis fit, & - 
concentrica date per datum punctum adícripte , in fecundó veró- 
fitcuiuslibetmagnitudins. —— i ee 


[t data Hyperbole ABC ,cuiuscentrum D , & datü intra ipfam pun&um R- 
| e fit E: oportet primó per E, cum dato recto EF ALAX LM AUM Hypeibo- — 


dicke UE 


PB - | - «6.huins, 
adfcri- | 


f 


date ABC, cuiusre--0-7.: 
étui fit EG, quod ex 
fnoré, ordihaum ap- 
plicetut diametro E 
B; 6céum dato redto-^ 
EF, quod non fit ma- . j 
jus E.G, adfcribatur. * 7. T ig 


perbole HEK , cuiuscentrum fitT; erunt ergo Hyperbole EH, EN inter fe 
fimiles, quare vtre&tum EF , ad re&um EG , ita femi- tranfueríum EI ad fe- 
mi-tranfuerfum ED, & ponitur EF non maius EG, quare ELnon maiuserit —— 
ED, fiue punétum I centrum fe&ioris EH, velcadet inipfoD, velintraD.— ^ 
céntrüm ABC; quapropter ipfa EHdate ABC erit^inferipta. b48.h- 
- Ampliüs:dico ipfam BH effe MAXIMAM quefitam. Nam quelibet alia 
per E adfcripta , cum eodem recto EF , fed cum Íemi-tranfuerfos quod ma- 
jus fitipfo EL, efte minor fc&tione EH; quz veró cum eodem recto EP, at 
- éumfemi-tranfaerfo EO, quod minus fit E, qualis ponatur effe fectio EN , 
 éft quideni maior eadem EH, fed-omninotecat datam ABC: quoniam du- 7 ibidem. 
&is DL; IM afymptotis fe&tionum ABC ; EH, ipfz erunt ^ inter fe parallele: e,9. h. : 
du&aque OP afymptoto fectionis EN; ipfa OP fecabit IM inffafcontingen- f Coro. — 
tém , ex communtfedtionum vertice B , & producta alteri zquidiftanti DI, DU - 
Ren poo po o NN o — UMS 


t3 C0. 
z roll. 19. he 


i 
E A 


- 435. h. 


H 
1 l ! 
1 r 


100 od a N unge] aula S6 
occurret, fi ergo ipfa DL producatur, omnino fecabit « Hyperbolen EN; - 
fed DL tora cadit extra fectionem ABC, cum fit cius afymptotos, quare., 


 occurfus re&x DL, cum fe&tione EN, cadet extra ABC, àc ideó EN fecabit 


HEK in BientIB, .-. 


ipfius femi-tranfuer- 


prius circumícriptàm ABC: vüdefe&tio HEK eft MAXIMA inícripta quzfi- 
ti, cumdato recto EF .- Quod primó crat, &c, COUR. d aedi i ED 
I oporteat datze Flyperbole HEK , cuius afymptoti IM ; IQ, per datum. 

- extra ipfam punétum B, quod ( per ea; que in 53. huius) fit vel in angulo: 
ad verticem afymptoralis, vt in prima figura ,.velan ipfo afymptotali MIQ;- 
vt in fecunda, cum dato recto latere MINIM AM. Hyperbolen circumfcri- 
bere,. : Lr ad ace s 

.lungatur BI, & 
producatur vfque oc- - 
currat date lectioni ^ 


" 


- i 


fum, cuiusrectum la- 
tus fit EF, & ex B có- 
cipiatur adfcribi Hy- — 
perbole TBV fimilis, 
& concentricà date 
HEK , cuius rectum., 
fit BS; & datürectum 


CouBR, in cafu primz fi- CEMENUM. E 96 lr 
^. gure (1n quo datum punctum B cadit.in angulo ad verticem afymptotalis 


Í 


c 3. Co- 


/— 19-huins. 


- dibidem. 


MIQ ) fit cuiuslibet lonsitudinis; in fecundo veró non fitminus BS & per B. 
cum recto BR adfcribatur Hyperbole ABC. fimilis date HEK , quz item fi- 
milis erit ^t BV , & fit erus centrum D : erit ergo in fecunda figura, ob Hy per« 
bolarum ABC, TBV fimilitudinem, rectum BR ad BS vt femi- tranfuerfum, 
BD ad femi-tranfuerfum BI, eftq; BR non minus BS,quare BD erit non minus. 
BD;exquo centrum D fe&ionis ABC, vel cadet inI, vel fupraI cei trum.» 
fimilis fectionis HEK : vndeipfa ABC erit omnino date HEK circ umfcri- 

ta. : RE ' 5 Ul RT CRPEMYC FG Grecups 
: Dicotandem ipfam ABC effe MINIMAM quzfitam: Quoniam alia Hy- 
perbole , que per B adícribitur, cum eodem rez20 BR , fed cum femi-tranf- 
uerío, quod minus fit BD; eft« maior ipfa ABC; queveró cumeodem rc-. 
&o BR, & cum femi-trànfuerfo BX quod excedat BD , qualis dicatur effe. 
fectio TBV , eft quidem imiüor eadem ABC, fed omnino fecatdatá KEH. 


 Ducisenim fimilium Hyperbolarum ABC , HEK afymptotis DL, IM; ipíg 


— cerunt inter fe parallele; ductaque XY afymptoto fectionis TBV 5 cum fint, 


e Coroll- 
36. bus. 


— t fectione HEK , extra Hyperbolen TBV ; vnde ipt riusinicrte 

( ptamdectionem HEK ; Quapropter fectio ABC eft MINIM A circumleripta. 

- — quzfita: cdadatosec&to. Blu ; Quod fecundo faciendum, àc demonftvar idum 
- CLatu o c ko ue : oo E ur cu 


we 


Hyperbole ABC, TBV per eundem verticem B adfcripte.cum eodemre- 
Go BR earum afymptoti DL , XY infra contingentem ex vertice B fe mutuó, 
fecabunt,* & cum XY fecet DL, & alteram huic ?equidiftantem IM fecabit;. 
led eft IM afymptotos HEK , vnde XY producia f fecabit quidem HEK , at. 
XY tota cadit extra TBV , cü fit eiusafymptotos; quare-XY conueniet cum, 


-. 


AXEBV fecabit priüs infcri- 


CO 


* Y Y l 


e 


a 
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x quinque sioume piccedemaibis próislentatibs fstise Pita MAXI- 
E MAM; vel MINIMAM Hypetbolen ; infcriptim; vel circünifcriptamz: 
cuilibet date per punctum intra;vel extra .Hyperbolen datü inlocis potfibiii- 
bus, ad eandem regulam, aut concentricé adícriptam, vel cuius centrum pro 
infcripta cadat infra centrum dat, & pro c Bs VERG E 
cidem datz iei — fimilem efle: tineeer oborecre s | 


CÓROLL"- 


ps quoque; MAXIMAM Hyperbolarum « date Mynééo 5 fi milium, 
per datum intra ipfam punctum infcriptarum, effe concentricam, cum 
hxc, ister fimiles; fit MAXTMORPM laterum. Item MINIM AM Hyperbola- 
rum datz Hyperbole fimilium per datum extra ipfam punctum 1n. angulo. 
afymptotali, circumícriptarum, effe pariter concentticám; cum. eadem, dn-- 
ter rum. s MINIMORY M lateruin i 2 


"dato: deem n sanlüerfo latere;, dmpératam c coni- fedtionem defcri- 
bere : cdm 


S in quitbe Erw: pro quacmque coni-fe&ione; darsi suia. 
& due diametri fegmentum-AB, & vnà applicatarum CD,& pro-- 
Hyperbola, & Ellipfi in fecunda ,-&f tertia,.datum fit quoque- recumlatuss 05^ 
AF, quód pro Hyperbolain pu vitra BA: ip&ié ditetumporatn sch: ^ | Hes 
tertiaex À ad partes B:- oportet cirtacdiametrum AD, ; luper IDpEeqanee 3 


 Batinfingulisfiguris,vt ^ .— -— 
.. AB ad BC, "ta BC ad BE X -Bsf$9A- 
ipfi BC in directum pofita, E DOULI vL ON 
&pcrE,in prima fiGura,, ——— 
ducta EG parallela ad BA, 
velin fecunda, & tertia jiun- 
&a FE, occurrat AG; (^ 
ipfi CD zquidiftet) i inG,& 
 perverticem ÁÀ. cum. data, [ve n ES | 
diametro AB, -daufque: la- T eg Ysteer ; -oTX : E A : ET DT - DU EIS 

. teribus AP, A G defcriba- M ON Me doc d o exquo o — 
- tur^quafiti nominis. fectio m Paw ow oce RAP 6s 

- CAD, cuius otdinatiur du-- 
- &s ad angulum ABD ap- * 


Wero to cp c de 


:02 ' . ., JJVimeentg Vnuani 
plicentur. Dico ipfam effe quzfitam.: Cum enim fit CB media proportio" 
« Coroll. nalis inter altitudinem BA, X latitudinem BE, erit BC, itemque ei zqua- 
prop. 1h. lis BD; deícriptz fectionisfemi- applicata; nempe fectio per C, & D omni« 
: notranfibit; eftque.À vertex, AB diameter, & AFtranfuerfum Hyperbole, 
aut Elliphis, ex conftructione: quare factum eft quod erat propofitum. 


2e od. sc 

X^ Xhac conftat quomodo ; magnitudine; & pofitione. datis tranfuerfo la-. 
E tere, aut diametro AP, & vna applicatarum CD, perterminos, A, C, 
1; D, Ellipfis deícribi poffit. T —rp 44 rs 3 | ! 


se BHEOR-- XXIX. — PROP. LIIX. 


i 


-: Si coni-fe&ionem, velcirculi circamferentiam duz re&z linez. 
contingant , ipfe produ&s conuenietit fimul extra fectionem ; fed 


in Parabold , vel Hyperbola fibi ipfis occurrent ad partes periphe- 
riz à contactibus terminatg : In Ellipft veró ad partes fui ipfius por-.- 
tionis à linea tadusiüngeríte abfciffe; in qua centrum nó reperitur. 


E*5 Parabole, vel Hyperbole ABC (nam de circulo, & Ellipfi id'ab P 
4 Apollonio oftenfum fuit in vigefima feptima fecüdi conicorum ) quàm, 
ànpuncts A, C tangant rez AD, CE. — QW E 
Dico,fi producantur ad partés fe&ionis; -- ^^ ^ G ep 
ABC à contactibus A, C terminate ipfas — | p 
interfecosüenwe. — — 9 9 
-Sienim per alterum contactuum, vt-per 9/7 
: C , 1atelligatur Íectionis diameter H.CG,- BU BET 
E 3): certum^eft contingentem A D, fi produ- - L5 Inde 
PR come catur, cum diametro HG extrafe&ionem, | 
conuenire, hoc eft ad partes.G;fiergo.AD 
fecat CG,, neceffarió fecabit priüstangen-- 
tem CE, quz cadit interíectionis periphe- 
Ham ABC, & diametrum HC: quare tan-. / 
entes AD, CE fibi ipfis occurrunt Quod . 


COELITSIER.-— 


Lon iei 


rw" 


irec & producta ex vtraque parte extra. fe- 
N44 Gionem cadat, fi ex puncto A , quod eft in fe&ione, ducta fit AF, ipfi. 
c18.pri- EC equidiftans, producta ex vtraque parte fe&ioni coccurret; fed AD tota 
Ini cenic. cadit extra fectionem, cum fit contingens; quare AD non congruit cum AP, - 
.. . fedipfe fe mutuó fecant.Cum ergo DÀ fecet alteram equidiftantium AF, fi 
,- - producatur, fecabiz, & reliquam CE ad partes peripherie ABC à contatti 
x .. busA,C, terminatz. Quod demonftrandum Uu occ e 


f "Vmreca CE fedionioccurrat, 


». 


j 
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; £ Dc am. RIRG 4 ^ 
aa ATH 5 ai Hd aeu PA UE 312 ft iu 1553; A UD iex Ja * 


- Siconi- fedtionem , vel cirondie circ Gniferentiamqedta linea: con- 
tingat conueniens cum diamétto ; ctii Yt3agrfit ordfndtiti applica 


ta víque ad fe&ionem , reda linea i dung: ens "alten rum teiounum-à poo 
plicatz , & occurfüm tángentis cum diametro s eniteeiemfestoni, 
adalteram diametri partem c contingefis. clugnsfo1 n9 )isupss (X 
H353b5E e nius fa. 4d emibsup v 
G coni icc quacunque, vel pue cbromik erentia ABG ; j cuigsgltame- : 
ter fit DE, & fit quepiam AD feétianericomingadisis Acdiumcdlà QC4 
currens in D, & ex contactu A. dua fit in febhionegrar tro DB./ordiantir 
applicata AC, dico iun&tam DC fectionem 1quoque contingere. - 
Si enim. .poffibile €ft, quae C ducitur. X .Ai 253 Fe i- 
contingens , non fit icd fed i CE; gs NE 


—- b 29. fc- | 
zd cundi CO- . 
nic. 

: quoque ut ariam fecat eandem HlinL,cum //R 
DEL fit diameter, per hypotefim; ergo ea- code 
déniredtuHibin'qmoba rd tucH is putris Gyoifsst-ino» todilecp sub d30I f 3- t. 
& Lbifaianhdiuidituft quod:ef xEpELEeeur o ove : 
gens linca quim CD. uices erat ;, 


ev 
S: 


| Cum Brood d tonum 13.44€ s pum «Bappi^, "m rli sus trt enr fre-- : E 
i fi Eus Et Pucbec ias teg : »rutianque. unul pun Tho. m 


Reda um, ib d did : c eteminate MAXIMVM : 
eR id ;quoda m M rr ava ign t; d djaed ues 
insqualiorius coiitineta D E ct 


It c os lisenà B demiud bifiriam feda inc, & non bifásiam. 
LJ vtcunquein D, E, &c. Dico,&c. —— ue mee 

E iK Dumpé n hac oH frétarlitzbifiriam. iio saos bias 1n e— ver E S 
-- qiiadraturivA C EuecrettangabunA GB; ecluale yectà | mund 


aios. 


: d) 21 


104 — c Mincentij Viuiani 
cum quadrato intermedi: partis DC ; re&angulum ergo ACB fuperat re- 
éangulum AD3 ; & hoc femper; ergo re&angulum ACB, füb zcequalibus 
partibus comprzheníum, eft M A4XIMF.M, Quod primó , &c. : 
Jtem , quadrato dimidie A C quatur. | : 

redaugulum A DB , vna cum quadrato 
DC, & eidem quadrato AC xquatur rc- 
&andgulum AED vna cum quadrato EC, ,., vac cod ED ER 
ergo redangulum AD C cum quadrato. AE Dc n 
DC, zquale erit re&angulo AEB ;cum. | : 
quadrato EC, eft autem quadratum DC 
minus quadrató EC , cum fit linea DC. mi- 
nor EC; ex hypotefi; ergo re&angulum., 

- ADC maiuserit re&angulo AEB. Quod fecundó, &c. 


 THEOR. XXXIL PROP. LXI. 


Si fuerint duz quecunque-coni-fe&iones . non exce pto circule, 
eiufdem , vel diuerfi nominis per diuerfos vertices fimul adfcripta:, 
que in eiufdem communis ofdinatim du&z extremis pun&is fimul. 
.., Cconueniant,é quorum altero eadem recta linea vtranquefe&ionem 
^», Contingat , ea coni- fe&io cuius vertex cadit infra vetticem alterms. 
— eritalteri infcripta , & in ijídem tantüm applicata extremis fe cone ^ 
ungent. : E i. | zi 2d rA iru 1 E sb m Eg Qo d 


fice 


; S due quzelibet coni- fe&iones ABC, ADCnonexceptocitculo , eiuf- 
| J dem, veldiuerfi nominis;per diüeríos. vertices D, D fimuladícripte, 


Ripe Noyopt4 e 
MEDI I0] A 4 x Gc is IU RENS 


E 


Tir 
^ * : ES 
(Ig e E UA » 


quarum communis diameter fit BH , communifq; applicata fit AC , in cuius 
extremis A, C, fectiones fimul occurrant, & ex eorum alteto veluti ex A - 
x—— 0n iccdm 7 de re 
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tecta AE vtranque fe&ionem contingát. Dico fe&tionem ADC ; cutus ver- 
tex D eft infra alterius verticem B , totam cadere intra fe&tionem ABC, hoc 
€ft ci effe infcriptam, & in extremis A , C, fe mutuó contingere : 
Nam producta AE víque ad occurfum cum diametro in E (fitamen ap- 
plicata AC non faerit diameter cifculi, vel Ellipfis , vtfecunda figura, quo : 
án cafu contingentes AE , CE fibi ipfis, & coniugateg diametro BT 4 xquidi- : xe e. 
flbunz) iungitur ECO. que item vtranque fctboneti!contineerin C: & iy 
applicetur quecunque L O . /o caídem fectiones fecans inT, N, 6, M.Z, z, b 9. h. 
g»/»; contingentes veró in L , O. 7,0; ducanturque ex verticibus rangentes 
BO, DP, que ordinatim ductis sequidiftabunt, & iungatur AB, fecans DP 
Tamcumfit AH equalisH C, erit LE. 7 qualis FO. fo, eftque IE .7f 
equalisEN. fz,S GE . 2/5 ipfi EM ./» (lunt enim fe&ionum femi - appli- 


eft OIL E eeu ngulo MEC n s as : X-11 --n3: 9 econüerf 
vnde punctum I remotitis ^ eft ab ipfo F quàm püctum G . v , fed I 7 eft in ipfa iol 


plicatefeiutuó contingent, Quoderardemonftrandum, — | e 
—FHBOR. XXXHL PROD pXm 


- Siextrema inzqualium bafium menfalis , cuiufcunque coni-fe- — 
cionis , vel circuli, ad vtranque diametri partem rectislineisiun- — 
gantur ; ipfe fimul, & in eodem diametri pun&to conuenient, à 
quo, fiad terminos ordinatim ductz per interfedtionem diagona-- 

lis cum diametro , ducantur alix rectz linez, hz omnino fe&ionem 
contingent. SA. : rc uos 


Ícripta eritfectioni ABC ; & in punétis tantüm A , C extremis eiufdem ap-- 


zoe 


QUtmenflis coni- fe&ionis, vel circuli ABCD, cuius bafis, AD maior, 


X|O BC minor, diameter E F. Dicofi iungantur AB;DC, ipfas cum dia- 
metro, & in eodem pun&to conpenire, ac ducta diagonali AC fecane dia-- 


metrumin G, & applicata L'GM , fi per extrema puncta L , M, ad predictum 


Occur fum ducantur rectz , ipfas fe&ionem contingere. | 
Cum fit enim AE maior BE , & ipfi parallela, occurret AB cum FE ad par- 


£5 b, E; vrinH i itemq; DC cum eadem EE, vt in I; vtraque vero extra fe- 22 P-- 
: E siu TE Ris LEE ; e OQ dés EE : ; te &10- 1 - . * 


n 


| 


& 25. fec. 
conic. 


- peterunt Hyperbolen contingentes, ... 


b 37.tertij 
conic. 


- litudinem tríangulorum AFG, CEG) vel 


- €4 buius. 


d 61. h. 


/ 


-AHad HB, fed AH ad HB, eft vt AF ad 


106 — . * 4 rVancenüg Viuiani i : 
&ionem, & cum fit FHad HE , vt FA ad EB, vel vc FDad EC, vel vt FLa 
IE, erit diuidendo FE ad EH, vt FEad El, quare EH ,.& EI funt equales 
hoceftprodude AB, DC'ineodempun- —.. 4 uude oo 44 
&oHcumdiametroconueniunt, &fife- — HEAT | 
cio fuerit Hyperbolz ^ infra angulum. : 
ab afymptotis factum; ideoque ex H duci 


T 


. Iam, fidu&» HL, HM fectionem non 
contingant,ducaturex H contingens HO. 
ad aliud pun&ü quàm L, vt ad O, & per O 
applicetur OPN; erit^ ergo AP ad PB, vt 


BE, vel ad EC, vel vt EG ad GE (ob fimi- 


vt AR ad RB, ergo AP ad PB erit vt AR  enlssp0g obLIOME wem 
ad RB: quod eft falfum. Non ergo contineens ex H. ad.aliud punctum per- 


uenit quàmL , & fic ion ad aliud quàm M. Quare. 
LAKE DAS Ae ux e ET : 


14 on ad almd e iunétee E L, HM fe&tio- 
ncmconringunt. Quoderar, &c. Ben o ACH: 
z s : T - X : : € 


» 
d 
M i D. 3d Lir 5 ETRTOIPe,r * s Y 
: T3 o coa te eve - roc ies ER ENES 35 " tA $ jS RIS 3 I4 e IE 
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Inc eft, quod fi circa diametrum re&ilineg , vel conice menfalis'tan: 

À quamcirca tranfuerfum latus , & per extrema applicatz , quze per püs 

Gum. inter fectionis diagonalis ciufdem menfalis cum diametro, ordinátim - 

ducitur , Ellipfis defcribatur, ipfa , menfalis latera in eiufdem applicatze ex- 
rA LE 


cremis omnino continget nempe eteritinfcripta, cde 

. Nam prorecülinea menfali ABCD , & pro ALBCMD coni-fe&iónis, vcl 
circuli cuius bafis AD , maior fit bafi BC , oftendimus AH ad HB. effe. yt AR 
ad RB, ergo & FH ad HE erit vr Gad GE, vnde Ellipfis, que defcribitur - 
cum tranfuerfo EF, & applicata RO, vel LMàre&tisHA , HD inc punáis 

R,Q, velarectis HL, HM in punctis L , M contingetur; fed ipfe HL, HM , 
vti nuper oftendimus in ijjfdem pun&is fectionem quoque contingunt: qua- 
re huiufmodi Ellipfis, & menfalem re&ilineam, & conicam ALBCMD ; in 
ijfdemapplicatz extremis contiget, ac ipfi menfali, erit infcripta, cum etiam 
AD,BCex diamcetriterminis FP; E ordinatim du&is sequidiftantes eandem 


Ellipfim contingant. - 


-— At pro menfali coni-fectionis ALBCMD fi ipfa fuerit menfalis Elliptica, 


vel circularis, cuius oppofita latera AD, BC fint «qualia, erunt quoque €o-. 
rum dimidia AF, EC qualia, ac ideo etiam FG zqualis GE , hoc eft Gcen-. 


.trü erit Ellipfis, que per ELFM defcribitur cum tranfuerfo EF; & applicata 


€ 32. pri- 
Ini conic. 


f 6ri.h 


.L.M crit eius diameter coniugata. Vnde quz per L, & M communi applicate |— 
EF vtriufque fectionis equidiftantes ducentur * vtranque fectionem contin- 
gent, quim contingunt quoque applicate AD, DC: quapropter Ellipfis, 


que perE,L,F, Q defcribitur eidem menfali Elliptice , vel circulari f. erit. 


infcripta. - 


ToS hdc s Uu poe aeos ess ie od 
e c zd 
: —— 
P ; 


De Max. Ge Min, Lib. I. $97 
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In quacunque coni -fe&ione, etiam in trianeulo ;MAXIMA 


diametro zquidiftantium i inter fe&ionem ; & quamcunque o ordina- 
tim applicatam interceptarum , eft i ipfa. diameter; aliarum. veró 
€a , quz propinquior eft diametro , maior eit remotiori , i 


'Sto triangulum, vtin prima figura, vel cigilis aut Ellipiis, Vel "Pardbo- | 


la , vel tandert Hy perbolee portio ABC, vt in fecunda, quarum dia- 
meterfit BD, & ordinatim applicata fit AC. ductifque quotcunque EF, 
GH , &c. parallelis ad BD, Dico BD effe MAXIMAM, EONIEUO reliqua- 
rum veró, propinquiorem EF , maiorem xe remotiori , » 

Nam fi concipiatur ex B duci 
quidam linea ordinatim appli- ' 
cate AC zquidiftans 2 qua tota 
cadetextra fectionem; iungique 
reta linea puncta E, B ; quz tota 
cadet intra, pate dtd EB ad ac 
teranvpartem pe um 2c cum. 
fccerinbeam 1, &a fitex- 


quoc uecum CAadp tes A, & c 

MAXIMAM. Quod primó, c 

i Témírpunda G; E, jungantur recta linea c ipfa or omnino cum diametro 
extra Íe&ionem conueniet , ac propterea fecabit priüs eam, que ex D ducta 
fitipfi AC cquidiftans; cum ergo GE fécet vnam parallelarum, fecabit quo- 


que; fi producatur; dietum CA ad pots A,X Es "Bis eni COEM on 


Quod(íecundó , &ccu. «. 2 


"THBOR. XXXW.- PRO OP. xtv. ; 


CX 
VregHibt E 


 Ellipfium. aequalium diinetonns x eideuiaiteblo- $3. vel L— 
lz , vel Hyperbole , aut portioni Elliptice, velicirculari ; z qua non 


fit maiof: ] llipfis S vel circuli dimidio , infcriptarum, fe mutuo. ae. 


- fedionei b , iud pepio: eft: yertici minor tels 1e 


: motiori. | um &: | s d 
: $to ABC, vel angle Kerne i is dholes vel Hyperbole, ai aut : por- 
4 tionon maior dimidio femi- Ellipfis, velfemi- circuli, cuius vertex Bj. 

diameter BD, & circa :equalia ipfius feamenta DE, EF adfcripta fint dato: 
angulo, vel fc&ioni Elliples DVE; ETE, ope diagonalium AG, IL, & ap- 
plicatarum KHV,NMT, vtin precedenti Scholio monuimus; quiz anguli 
.Yatera ; vel fc&ionem contingent inK,V;N,T,eiquecruntinfcripte, &fe 
mutuó contingent iE Se um applicata. LEG vtranque fectionem E 

O 2 ico 


De — 


roS a e we LU V 


E 


Cy 41 4 17. pri- 
;.., 1inicenic. 


b 10. pri. 


lun Ux COhic. & 
dos 32. eiufd. 


€ 22. pti, 
conic. & 
23. eiuíd, 


d09 .  ..dVineenti] Vinani «C -. 
Dico Ellipim ETF vertici B propiorem, minorem effe Ellipfi DVE ab ipfo 


vertice BeldOHOH. «r3 10 
Applicata enim ADG; eft DH 
4 32€ ad HE, vt AD, ad EG, fed eft z 
65. uU AT) major EG, quare & DH erit. - 
"maiorHE, eademq;ratione EM 
* gnaior: MF, vndeharum Ellipfi 
centra cadentinfra H ; & M, vt 
inO,& OQ, ex quibus applicatis 
-QP, QR: Ellipfium femu- diame- 
-tris coniugatis, productaque QR, 
. ,MÍquead fecionemin S ,.cum in. — 
563... Ellipi DVE fitOP.^ maiorHV, 
. &inangulo, vel fectione ABC. .-A[-——- Fü 
32h. fitHVemaior QS; & OS maior d ui: 2021 rash 
| QR, có magis OP eritmaior OR, & duplum duplo: maios, hoc eft Ellipfis 
cmo DVEconiugata diameter, maior coniugata diametro Ellipfis ETT ; fed txáf- 
7597" werfilaterg ED, EF funt sequalia, vnde & latus rectum Ellipfis DVE máios 
Hg. Fe&do BTF sfüntque huiufmodi Elli fes equaliter inclinate cum eidemfe- 
X &ioni int fimul adícript: quare Ellipfis DVE, maiushabens rectum latus, 
"d: Co- maiór erit 2 ETE minoris recti lateris, que dati anguli, velíeétionis vertici 
toll. 12- propior eft. -Quod.erat déemonftrandum. TIS : l 


C eR ecce! 
02 CE iis 


ooamd3R C) BJ e J UX IN uc P R. (OQ P.- 2! XN: 'DOH 
Ei om : Scr eof hber! i 


* EC XEX 
» Ai 


... PerBatum pün&tun inaxe dati anguli retilinei M AX TM VM 


Ctoihda Yat foo I5 edu cirDo accede EN i. 
cirtulüsrinferibere"& e conta. — 


— &Mtdatusangulusre&tilineus ABC; cuius axis; fiue linea ipfumbifariama 
J fecans fit BD, in quo datum fit pun&tum E , per quod oporteat-MAXI- 
MFM circuluminfcribere, — — Ede 0 o o 
Ducatur ex E füperaxim BD perpendicularis. | 
EP; cuiinfra F füumatur FA equalis , & ex À eri- 
gatur AD perpendicularis-adiBA ;:que-axicoc^ cec f 
curet in D Ccumangulus ABD. firromninoacm ;.. .q 
tus & BAD rectus, hoc ef fimulfumpti minores. —.— 
duobusrectis). Dico punctum D'effe cehtrum 
quefiticirculi. Nam'iunaa-AE; cum fint EA; 7577 
FE inter fe zequales,erunt anguli ad bafim AE z- 
quales, fed toti FED, FAD xquales funt , cum. 
.. fintrecti; vnde reliqüi DEA; DAE equalescrüt, - «f: 
. fiuelatus DE ipfi DA xqualie. Duétaque DC 4 N, 
perpendiculari ad BC inttiangulis DBA, DBC. f. 
& latus BD commune, ergo, & DC ipfi DA , fiue DE, équalis erit: quapro« 
pterfi eum centro D; interuallo DA circulus defcribatur, ipf per puncta E, 
&Cc tranübit eritque angulo ABC ibícrintus, cumrobredtos A 
C ECE ce t £x : Rem : ceu ( dp 1uS 


cx n —- 
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 applicatasfécuerity dicaturaxis. 7 


De Max. &:Min. Lib. I. 109 


Cipfiuslatera BA , BC eum contingant; & erit MAXIME S: Nam licet £a- 


&a fupra EF eádém penitüs, cónftructione nempe fumpta FG equali ad FE, 
& ducta GH perpendiculari ad GA , oftendetur pariter H effe centrum alte- 


 xius circuli daro angulo infcripti; fed is erit minor circulo ex DE ; cum ob 


- garallelas GH, AD; fit AB ad BG, vt DA ad HG, fed cft AB maior BG, vn- 
- deradius DA erit maiór radio HG , fiue circulus AEC maior circulo ex HE. 
Jam quilibet alius circulus per E, dato angulo adícriptus, cuius. diáraeter 
minor fit EI, minor eftipío-AEC , & quilibetalius , cuius diameter fit maior 


ipfa BI, eft quidem maior. AEC, fed omnino fecat dati angulilatera ; cum. 


—. Baccirculum contingant: ex quo circulus ex DE erit MAXZMZ'S infcriptus 
quzfitus. Quoderar primo ,&c. de ung 


QC Iveró ad datum punctum B extra circulum AEC, cuius fit centtum D, fit ^ 
eicircumícribendus MINIME S angulus rectilineus; iam per fe patet 


angulum ABC; à ductis contingentibus ex B, effe MINIMF.M quxfitum. ^ 


Quod vltimó faciendum; ac demonftrandum erat. : ; 


LEMMA VIL PROP. LXVL -. : 


In dato angulo; re&a linea per verticem vtcunquefe&to,lineas — : 


tét rectam, qualis eft ADC, applic 


finr WEE X UA Y EE: WC OE D AUC Suc M ede UR 


|) vocetur datrariguli diameter ,'& fi bifariam, & ad re&os angulos ipfas. 


i ex 2 : ; px y 
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£g 66. h. p 


9 57. h. 


s 


€ 2. buius. 


d 2. Co- 
toll. 19.h. 


e ibidem, 


jf 2: huius, 


pet datum punctum ad[cribitur » "uel inferihitur y aut citcumforibitur 'quiefi- 


eatis con- [echonis ,vveleireuli , fint quoque ab eadem [ection 


tus angulus s id f emper a nobis accipi intelligitur im eodem fenfu qui 


l 
lu 


dudo — . , Xancenüj. Viuiani 
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XIMAM Paraboleninfcribere: && contra; ^ - 


x It datus angulus rectilineus ABC , & datum; intra ipfum, puné&um fit D. 
&J Oportet per D MA4XIMAM Parabolen infcribere,- Du d CODES 
Sumatur DE :qualisDB, & perE in angulo ABC z applicetur, recta., 
AEC;qux à diametro-AE fit bifariam fecta in E, & per verticem D. circa, 
diametrum ED,, & applicatam AC magnitüdine, & pofitione datam b. de- 
Ícribatur Parabole'ADC. Dico ipfam effe quefitam oc ciinso bs edu T 13 
:; Quoniam cum fint DE, DB equales ; reóte-- 26 IHSGIIAH 
AbB,CBÍíecionemccontingent, vndePatabo- — 0055 D 
le erit dato angulo inícripta; eritque MAXIME - i | 
quoniam quzlibet Parabole per D ipfi ADC 
adícripta cum re&to , quod eiusreáto fitminus 
ipfa ADC 4minor eft, quelibetveró adfcripta — | 
ceumrectos quod predictum excedat licet eà-- ^... 4 
dem fit ^ maior , fecat tamen latera dati anguli. 
Quare Parabole ADC eft MAXIMA. Quod - 
pruloNc 51) USTY, 
I veró data fit Parabole ADC ,.&. extradp-. 
-J fam datum fit pictum B, per quod ei ópor-. * 
teat MINIME M angulum P^ A cenuei ves Ob HOI QE Gr eonsquuu 
fcribere. Du&a BE parabole diametro; & fumpta DE equali DB applicas 
taque AEC; iunctifque BA ,.BC.. :Britangulus ABC MINIMFS quzfitüs, 
vt fatis perfpicué patet, Namcumjipfe-BA, BC fectionem fcontingant: ome 
nesalix ex B duct minorem angulum dato/ABC adícriptuiii conftitüentes; 


^^ Dato angulo re&ilineo ;: per punótüm intr ipfii datum M A- 


$5 
(0 


ND 
MEC 


fectionem fecabunt, quare »&e.; Quod vltimo; &c. .- DB odPcü eg seuesba.) 
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entibus 


nte ft £« 
cundarum deffnitionum buius , qua. in precedentibus ba&tenus cfi fumus 5 


nempe edis quee per datur punthum educha diameter eft datescvel quefite 
C1 OCCHITEFC S Tta cUt que in anpulo ducuntur equidiflantes ordinatim: appli-. 


i5 diametro per 
... datum. 


"a en 
FO 
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De Max. & Min. Lib. I. r$ 
datum puntlum tranfcunte lifariam fecha , quad à meis ad anguli verticem 
0H collimantibus vónfequi intime ? polfet . $7 evero »inferiptio » 4c circum[cri- 
jtio alijs & conditinibus corifiei iubeatur y alie Hen definitiones , Qj. conflru- 

- élrones diuerf. ad, quablemaum Jalutimes vequirerentur quas omnes , licet 
- molis fortuito datum. fi fit Geometrie legibus fubijcere y temporis tamen. angu- 
fs obf. equentes , hic eas omittere neceffe fttit 5 fed alias forfan; Deo dante , fi 
| quid conquam ocij naéli fuerimus , hanc w[ami de MLAX 12415, gy AALI- 
Rus 14415 doctrinam; Gy duplo , Qf triplo auctorem. denuó CHE Jnte- 
rime coarijs fLmwlis , qui ad hec edenda mos. e Ungent; obtemperantes 3 prefens 
arfumentum. ab[oluere properesmus , ^Ut Cifins iur (alteram buius tráttationis 
partem aggrediendo) ad mona pariter, g apprime ? IMCUTIdA 1n cónicis acciden- 
t4 deuenamus , Q quod pluisefl , precipug evtilitatis fundamenta i facien- 
do , ab Jio 0115 » doctrina myfleria wi xe ingenij Elo ua 


PROBE. XXVI. PROP. LXV IH. 


Dato angulo redilineo , per] undumi intra aiplumd dati 5c 
| dato femi- ibi ferfolatere; MAXINFAM H: í 


audégkn Féypel extra 1ptam. 

aügulum rediilineum virciunbferibere v ui». - " F. 
Oportet autei ; ad hóc'vc anguli circumfcriptio had iuxta Attic 
tam definitionem, ac  prascedens ; monitum, datum pun&um , cd 

eife; in centro, velintra angulos P | ; 


3i, intribus primis figuris, dafus prende e ABC, & uem ine. 
«J tra ipfum punctum fitD: oportet per D A£4XIM 4M Hypcrbolcai inicie 
. bere, cutus femi- sranfaerfüm laus quete dt dgrdib c EJ doas 

- dE. ;&de cumulo Kos e 


A cft DBvt inpri- LE 
mafigura, veliminorvt —.4 X £7 D. 
in fecunda, vel maior. VERE S. 
vtintertia. Siprimüm, — 4... 

; defcribatur 7 per D; cue ue np 
alygmptotis BA ,.BC 9 — d.e E 
Hyperbole- FDG: e e 
ipfa ent MAXIMA. A. 

quafita. u | 

— .Nam,quecumeo- ^. ee 
dem tranfuerfo, eidem Us prb adícriuss cum id. quod E r it. 

c | recto 


Re 


A 


42. Co- 
roll. rg.h. 
bibidem. 


cesz h.v 


12 .. Mincentij Viuiani 
reco FDG, miror eft «ipfa FDG, quz veró cum re&o maiori, veft quidem | 
maior? FDG, qualiseft HDI, fed omnino fecat latera dati anguli ABC: 


quoniam du&a BL afymptoto fectionis HDI, ipfa cadet c extra BA , fed BH 
eft afymptotos infcripte FDG , quare ipfa BH productà fecabit Hyperbolen. 


 circumfcriptam DH , eadem ratione BC fecabit DI : quapropter Hy perbole 


DO; minor fuerit di- ^. 


d 4. fec. 
€onic. 


€ 2. Co- 
roll. 19. h. 
f ibidem. 
g €x 37. h. 


b3y.h. - 


i Schol. 
66. h. 
4 37. h. 


- 22 couerf. 


-37. primi 
conic. à 
Comand. 
-22. Co- 
roll. 19.h. 
9 ibidem.- 


afymptotisBA,BCa 


erit M AX IM A infcripta quiefitas e 


EDG eft dato angulo MAXIMA infcriptaquafita, Quod; &c. 
Siveró data magni- |. (ur. MM dm "Y 9t 
tudo E, veleizqualis, - 
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ftantia DB interdatum. | 
unctum, & dati an gu- 


lh ABC verticem, vtin ^ L^ 


fecunda figura; ducan-. 
tur ex O,rectae OP,OH, 


quidiftantes, &intta, |. 
alymptotos OP, OH 4 c. 
perbole FDG: & hec ^ | 


ttt : E s XR í 
* ** i 


. Quoniam, que cum eodem trapfuerfo, fed cum recto minori adfcxibirur 
per D; niinor eft * FDG, que veró cum re&o maiori, qualis eft IDL; eft qui-. 


e i 


dem f maior, fed omnino fecat latera dati anguli BA , BC ; quoniam d ucta d 


OMAfymptoto circamícripts IDL,.cadéts extra OP afymptoton itfetipte: 
FDG; & produ&afecabit BA , cumfecet in O alteram parallelam OPs: quá: 
re BA producta fecabit ^ quidem Hyperbolen DIL : vnde EDG eft 224x1- 
Atiquehta-CuOD NE toque d owe 
Sitandem DO, que ipft Equahiseft , excedat DB. Fiatvt OB ad OD, 
ita ODad OF, & per Fapplieetutéi& angulo ABC ordinata AFC , & €ü fe-- 
mi- tranfuerfo OD; per pancta A; D, C, defcribatur /Hyperbole ADC, cir- 
cadiamettri fegmentum DP; &; amAC, Dico hanc effe MAXIMAM 
quefitam. |: — S YARD nüqecc ose | 


Quoniam, cum fit FO ad OD ; v-DO ad OB, erit re&tangulum FOB xqua-* 
le quadrato OD, quare BA, BC Hyperbolen z contingent ; fiue Hyperbo- 
le ADC dato angulo ABC crit infcripta; eritque MA4X1M4A5 quoniam, quae 
cumreco minori? cadit intra, qux vero ciim maiori cadit quidem e extra; - 


- E € 
licat 


* oc$ 


 ADC, fed neceffarió fecat. dati angulilatera BA , BC, cum fectio Hyper-. 


bole in infinitum produci poffit, & fpacium ABCDA fit vndique claufum: 
quate ipfa ADC eft MA4X7 A infcripta-quafita, per datum pun&um D.* 


Quod primó faciendum, ac demonftrandum erat. | 


— AM oporteat (in quarta figura ) date Hyperbole ABC, cuius afymptoti 


4 ED, EF.perdatum extraipfam punctum G, MINIMF-M angulum circü- 


 [fcribere. - 


Itaque, vel datum punctum G congruit cum centro E ; vel cadit inangu- 
lo afymptotali, vcHin eo, qui huic eft ad verticem; fic enim femper, que per 
G,& centrum E ducitur, tum Hyperbols , tum anguli eft commünis diame-. 
ter, non autem fi datum punctum alibi cadat. Si primüm; ipfz angulus m E 

us | : ; ptotalis 


De Max; & Min. Lib. I. pu 


otalis DEF erit Hyperbol& circumfcriptus, cuta totus cadat extra, & que- ^ 

libet fe&ionis diameter ,eafdem ipfi applicatas; ad latera angüliproductas, |. ,. 
bifariam 4 fecet: eritque MINIME $5; nam quelibetalialinea, quz perG,; coni, — 
vel per E ( quod idem eft) intra ipfum ducitur; minorem quidem cumaltera | —-. 
afymptoto conftituit angulum, fed omnino fecat? Hyperbolen: Si Íecun- 
dum, duci poterunrcex G Hyperbolen contingentes GA , GC , & tunc an- 
ulus AGC erit quzfitus circumfcriptus: quoniam fi iungatur AC, & bifa- 
riam fecetur in N , iun&ta GN4 diameter eft fe&tionis, fimulque anguli ; qui-4 29. fec. 
' erit MINIMFE S ,vt perfe patet, cum quse ex G ducitur intra angulum AGC conie. c 
fecet omnino Hyperbolen ..Si tertium ducantur GE; GMaafymptotisequie — 


.b 8. huius. 
€ 49-Íec. 
conic. 


diftantes, & angulus LGM erit Hyperbole ABC. circumfcriptus, cum cit- — .-———— 


cumfcriptus fit angulo afymptotali DEF: nam ducta GEN fectionisdiame- 
tro, applicataque quacunque LD ANCEM; in triangulis LGN, MGN eft & 
 NDad DL,vt NEad EG , vel vt NF ad FM, füntqi e ND, NF inter fe equa- e ex 8. z. 
les, quare DL , FM equales érunt;& tote NL; NM equales, fiue GEN circü- £9"* 
fcripti etiam anguli LGM diameter erit: infuper idem angulus LGM erit MZ- 
NIMF 5; nam recta, que ex G intra ipfum duciturminorem angulum cum al-. 

tera nunc du&tarum conítituens, fi producatur, fecat vnamafymptoton(cum —— 


cizquidiftanter du&am fecet in G ) quare vlteriüs producta fecabit fipfam. T. h. EO n 


fam püctumin locis 


Hyperboleii . Date igitur Hyperbole per datum extra ip umin loc 
lus.Quod Ec, — 


pofibilibus, circuniícriptus eft MINIMP'$ quafitus; 
co pROBESXXVIE-- PRO Ix —— 


"Date Hyperbole, per pun&tum intra ipfam datum, MAXIMVM 
angulum infcribere, Item, . E o. - 
- Dato angulo , per pun&um extra ipfum datum , cum dato femi. 
:tranfuerfo latere, MINIMAM Hyperbolen circumferibere. |. 
Oportet autem datum pundum effe in angulo ; qui eft ad verti- 
cem dato, E. 


( 


S data Hyperbole ABC, cujus afymptoti fint DE , DF , & punctum intra 
2 ipfam fit G, per quod eioporteat MAXZMF M angulum infcribere . 
Ducanturex G recte GH; Gl afymptotis equidiftantes.. Dico angulum 
HGLeWMAXIMYM quehum. 00000 
Nam iuncta DG, & producta ad 
L ipfa GL neceffarió diuidet angu- 
lum HGI( vt fatis patet) fumptoque 
ineaquolibetpundoL, &applica- — 
tainHyperbolaad diametrü BL,or- ^ — 
dinata ELE,lateraanguli HGIfecie —— 
ia H,I; eritobtriangulorumfimili- —.—— 
tudinem, DLadLE,vt GL adLH, —— SOQWA [LAW SX. 
fedDLadLEeftvt DLadLB, cum. / wc / | ^ NW NN 
LE,LEBntcquales, €vDLadEp c 4. o o No SM 
eitvtGLadLI,quare GLad LH erit v GLad LI,fiueLH equalisLI:vnde — — 


rmkoc ^ dd Yineeénty Vnd x 


BGL erit diameter , tum date Hyperbola,tum defcripti anguli ; & cum GH; 
GI, per punctum G , in Hyperbola fumptum, duá&z fint afymptotiszequidi- 
—. . ftantes ipf, ad partes B products Hyperbole occurrent, cum afymptotos 
€ Corol- fecent, fed ad partes H., I; nunquam cum fectione conuenient, «at quacune 
Hi bUSS. aue ducaturex G extra angulum HGI; fecabit producia alteram afympto- 
ton (cumfecct in G ipfi parallelam GH.) ác ideo prius Hyperbolen-datam; 

elt igitur HGI MAXIME s infcriptus angulus ; vtt querebatur. Quod-primó 

ee ROBEE.ODOSS oS nn Leine JisdSIHUhto o o ribngit Mer mpmaosta bil 
E it datus angulus HGI, & datum punctum fit B , in angulo tamen; qui 

A cicítad verticemzopottet per B MENTM AM Hyperbolent circumícribe- 
.re;cum;dato femi- tranfuerfo R, - euvonviis  odlrfblossgE€.aIpndUb 


droht * - 


 edungatur.GB; & producatur, fusi cio Dic ip Co 9M 
luu e agantur DE; DP4 ipfis GH., GIpaeb:dv: ie- OE ER UN II 
S raliele ; & per B. cum» afgiriptotis::c LX ou mesu 
cos, ^^ DIE, DE delcribatur 4 Hyperbole, i5 7^ 
0 ABC; Dico hanc effe MINIMAM- 0 
circumícriptam quafitam..-. E 
|... .JNàm eadem tationes vt fuptas, «o 74 


. 


fees. adfcribitur; fed cum recto maiori , c maiorcft ipfa ABC; qua verà c umre- 


(ibidem. Co minori, qualis eft MBN, eft quidem 4 minor ABC, fcd omnino fecat la- 
: : tera dati anguli: quoniam du&a DO m fit afymptotós infcripte MBN, 
e ex 37h. : ». iced e 


é&io MBN MINIMA circumfcripta quaefita 


^o. PROBL, XXVII. -PROP. LXX. 
| - Dato angulo rectilineo , per punctum intra ipfum datum , cum. 
, dato trabfüerfo Tatere ; MAXIMAM FEllipfim infcribere : & € con- 
tL. p UN ut o c0 ENMMdE o e 


je wl uec s punéum intra ip 
s , .&J teat,cum dato tranfücrfo R, MAXIMAM Ellipfiminferibere. 
. 866. — SumaturDECqualisR, & perD, & E in'angulo ABC applicentur 2 FDG,: 

| HEL, & iungatur HG diametrum fecans ipM , per quod applicetur. AMD ,. 
b Coroll. & circa diametrum DE, ac perterminos applicate AC, defcribatur ^ Ellipfis 


fum fit D; per quod ei opor-- 


5^ &ho, DAEC. Bicohancefle M4XTMAM quifitam Quoniam, ipfa ADCE eft 
&.h . menfal 


ciem PT 
hop d 


FGL, fiuc dato angulo v infcripta ; & qualibet alia Ellipfis:cidem. 


- 


| c 


De Max: & MincLib.l | ns 


angulo per D adícripta;cum eodemtranfuerfo ^, |... 
latere DE, fedcumreódo.quodminusfitreto ip... 
adíeripte DAEC, eft ipfa ^minor , adícripta.. 
vero cum recto maiori, eft:quidem;maior ea- «* |R'-«- 
dem;fedomninofecatangulilateraBA, BC, | ^ -- 
- vt fatis conftat. Amplis, Ellipfis, qux per 
D fupraapplicatamFG eidemangulocontin- — 
center infcribitur ; cum tranfuerfo latere equa- - ———* 
liipfo DE, vel dato R (fitamen interceptum.. 
diametri feementum DB maios fuerit DE) eft ^^ 
omnino! minor prazdida ADCE: quare ipfa ^ — 
cft MAXIM Ainfcripta quefitá. Quoderad&e. 7^ — — 

Notandum eft autem, quod fi ABC fuerit. ' ren 
quzlibet coni- fectio, vel circulus, eadem géninit EtotrudHóg: ac kdemon- 
ftratione infcribeturei MAXIMA Ellipfis ADCE ; cum dato-tranfuerfo R ;: 
quod tamen in Ellipfi, vel circulo , non exéedat maiüs diametri fcgmentüm, | : 

I veró data fit Ellipfis ADCÉ,& per punctum B extra ipfam datumeir-  . 49. fec. : 
"I 'cumícribendus fit ei MI NIMF:$ angulus recilineus.e Ducanturex B El-. conic. 
lipfim contingentes BA , BC; nam angulus: ABC erit MINIMES circum-- . 
Ícriptus quzfitus: quoniam ducta AC, acibifariam fecta in M, jundaque, , 29 fec, 
BME, ipfo cent Ge UR uec z imulque « dati an; c eM Coni. — 


- erit d cu ü ENTI s quoniam: 

quecunque fea sss ES B intra angulum ABC ducitur, 'cum àltéra. con-; 

tingentium minorem angulum conftituens, neceffarió fécat datam Ellipfim: E 
ADC: quare angulus ABGeft MEPHUPIA 4i po quecfitüs, um 


LEMMA. VIII. PROP. LXXL- 


Si durioó e AB, CD fe mutuo decaht ink: fitque. AE sequis 
EB, fed CE maior ED, dico iun&tas CA , BD; f producantür, COD-. 
uenire e : fimul ad; partes; A. 2s D; yt in: Ea o8c fit per D ducatur DE Gp. 
z raliclad BE, eile FC ad AS stEG. ad GA... D Duro I 


n Vinptas enim. EE raui: ipf EC; 'erit EH mà-i 
429 jorED, &iunáaBH,intriangulisBEH; AE — — 
GCeruntlatera circüm &qualesatgulos adl, x-55v 
qualia: quare reliqui anguli EBH ;EAC equales, .: 
vnde BH parallela ad Cá; hoceftangult BAG, 
ABH duobus rectis x quales? ideoque duo BAG, | 
ABD minores duobus dou ergo BBy 
cum CA produ&ta ad partes] D,A; Ccur-- 
fusin P, exquo ducatur EFperallela id DG, yel 
GAB 
Cum fint ergo triangula EDI, BDE fimilia, erit. 

 FIad EB, velad AE, hoc eft EC adeA EBD — —————— v 
98 DEyelvtFGad GA. Quod erat, Qo -—- P 4 —— PEE — 


PEN 
22 $3 etd 


PRO. iM inachtij Miuiani | 


LEMMA jeu PROP. LXX 


. Dato angulo re&ilineo ABC, cuius diameter BDE, & T e 
ta ADC : oportet ex C; infra ADC; fecantem ducere CEP; j;ita vt 


cfexE,&E applicentur EH; FG ipfi ADC parallela ; ed | 


se cutretinN secumque. ansulusLMDeequus s. iion — 
lisfit angulo LDM, eruntrefidui'ex reus. E 


m bo bua ie1tür: centro N, 3areruallo: 


Ini conic. 


: b 7h. 


HE ad rectangulum DEG, datum habeant rationem OadP. 


Mime us proportionalis peces P; LAC ex eee E DA f t dia- 

metro BD perpendicularis; erigatur DL, & fiat vt O. ad Q, ita DA ad 
Df, iunctaque BI M, fumaàtur LM: equalis: LD, & per M.demittatur ME per- 
pee ipfi BDE: dico per punctum E dee am fecantem tranfire;.: 

Naniiuncta MD; ductaque;MN ipfi BM... B:düsio 
petpendiculari. cum fnr.angul JuMN, 2 | 
LDNreécti,erüt anguli NMD; NDM duo-.: "—— e- 
busrectisi iinoress quare MNipitDEoc- 77 P 


DMN; .MDN &quales; hoc eft ND zqua-- deae Ht ES P 


ND, defcribatur circulus DMGjqui vtrá-- X 199 E — 
que LD4;LM continget in: M;; cum an- : 
guliad.-Dsii;M: lint reéti: ducatüit tandem». 
EH paralleluad DA ,— coco ano TOS 
3 Tàu BM Beeece [G continsat 
inM, fitque] ME diametro DG. petpendi- - 
cularis ^ erit GBad BD, vEGEad ED, & ' E Z5 
permutando BG ad GE, vt BD ad DE, fed F P: 
eftBG. maior GE, ergo & BD maiorDE, 4 7. e d 
eftque AD «qualis DC, & anguli ad. veticem b gquales, quare unde 
BA,CE,producte, conuüenient £f mulad part tes A ;E,vtin ps eritque FD ad 
BA;vt EH ad HA, & permurando BF ad FH, vt BA ad AH, vel vt BD ad 
DE,velvt BG ad GE, & diuidendo BH ad MP; vt BEad EG, quare. junta. 
FGipfis EH, DA zquidittabit. Etquoniam eft HE ad EB, vt AD ad DB, 
S& BE adEM, vt BD ad DI.-Cob triánguloniin Ígnilitudirem?) erit. ex quo. 


Eme Lee. 
73 -" (rct 


.. HEad EM; vt ADad DL, & quadratum HB adiquadratum EM , hoc eftád 


 CTECL. ingulüm DEG, vt quadratum AD àdDLs-vel vt e 9 pad 


dracum xe vHinca OQ ad. Pe ELM eràát ists dum. 


P$r€37. Y à ici 1 t4 E PTOL: 
x H GEI d£cba-4 did [i QoXedocRA FEE GC AOREROSIRIE A A E 
ia 2s 4 
*ke : ^ s eL s 


«Ace 
E us 


" uerfo DM, per extrema applicatz AC, Elli- 


- 


bi rationem. i 


VE 


YIt daraus angulis ABC, diameter BD, & datum. ictum 
) oporteat Ellipfim infcribere , cuius tranfuerfum latus. dre, 
quamcunque habeat rationem E. ad EF, 3c CHR - 
Applicetur per D; 4 ordinatim GDH, &.— foy e 
perH ducatur HIL diametrum fecans inI,; & . ^ —— 
BA inL,itavtexl, & L du&is AI, LM ipfi- 
DH parallelis, ré&aneulimDIM,adquadra- | | c 
tum AI, rationem? liapear Eadb,&cumtrát- |.1.: 


466.h. 


phis ^ defcribatur DAMC.. Dico-hanc effe5: 
MAXIMAM quefitam.« 5. cCESUHES 

Eft enim 4LB ad BG, fiue MB ad BD, vt c» D 
LA ad AG, fiue v MI ad ID, quare! 


(3. Coroll. 
: e a E h. 


A 4h 


Ellipüm* contingent, deoqi ^ e3e pri. 
lo inícrip "^. conic. 


-LEMMA X.- "PROP. IXXIV.- E 


Datis; medijs pr oportionglibus, Arithmetica, nempe; "s Ee sis 
metrica inter ea dem ignotas extretmigs s jipfase extremas inuenire. xc 


dommesent nm fuit, Q de dts 


p 


E KBs media arithnietica E & AC bre 2 
-geometrica inter duis e ienotaüs 
extremas, quarum idem fit terminu: 2s 
"fimul congtuere pues patet e. 


AB faperar ipfam AC, cim media art ^ cap c cd - 
thmetie a fitman Es geometrica Iam - xs ccc qup e Le S 


oporteat datis AC, AB. ighotas exuémas. inet UM 
proportionales liunNeO qc ulecinees Eo unn 
-üBiat'centto A interuallo! - doqur 
GE, cui ex puncto B continens. up Boc: gti bs pean 
BE; qui cumradio FA 2x unefficiet an epos Hp ox ET 25S 

E oda B A euis s v sd. 


3 IU 


Ben mihor BE, do pe AC suh m pe pcc 
€ tóta d iinor eft duobus ee TB 7 —— ABis Bs qu € i 
J - xsi- | : - -eIr CH-- 


318 - ^. Mincentijj Viuianr. 
circulum dico in pun&is D , E, qusfitum foluere: nempe AE, & AD effe, 
quitas extremas. Namcum fit BD. qualis BE, crit data AB mcdia ari- 


. thmetica inter inuentas EA , AD, Cumque fit BF radius circuli EFD, & an- 


gulus BEA rectus, erit FA ipfi circulo contingens; quare rectangulum EAD 


 squabiturquadrato AT, fiue quadrato-AC , vnde data AC erit media geo- 


uentz , vti querebantur. Quod, &c. : 
"ROBL XXX. PROP/LXXV. ^ 


bole;perpun&um intra i pfam datum , MAXIMAM 


metrica inter eafdem inuentas EA, AD. Quare ignóte extremz , funt in- 


- Datz Para 


- — Bllipfim infcribere , cuius latera datam habeant rationem : & e 


. Date Ellipfi, per pun&um extra i píam datum; MINIMAM 
Parabolen circumfcribere. isioar P esed 


E data Parabole ABC, & dasumitireifam 'unctüm fit E; op ortet per 


. FEad ED, iunctaque FD »quie produ&a.; 


& 27.pti- 
mi conic. 


b Coroll. 
57. h. 


€ Coroll. 
I-I3.h. 


- d 20. pri- 
- mi conic. 


E MAXIMAM: Ellipfim infcribere, cuius re&tum latus ad tranfuerium 
rationem habeat R ad S, CICHUDEOMUCOg ue p Cos 
 Ducaturex E. Parabole diameter BED, - 
&applicctur EF , & fümpta V media pro- 
portionali inter S , & R ; fiat vt K ad V , ità 


fe&tionioccurratsinG, ex quo applicata — 
GHI, circatranhierfumlatiüs EH, & ter- 
minos applicate AC. defcribatur? Ellipfis 
AECH . Hanc dico efeguefitam. 04 
Cumcnim inParabolaefinediamenite-.. LA 1 NEN. 
ementa BH; BD; BE. proportionalia, fint- gU cue li oo c 
que quadrata applicatarum IH, AD, EB —/-. Ww zu 
1n eadem ratione 4 ipforum legmentorum ;.. I | 
erunt quoq; ipfze applicate contimugpro- 4 05. 
portionales, quapropter ré&angulum fub-— ^et 2 
IH velfub HG, & EE equabitur quadrato AD, ac proinde quadratum. 
AD, adrectángalum HDRB, eritvtre&angulum fub GH, EF., ad idem re-- 
étangulum HDHsfed redangulum fub GH EP, ad fibrfimile re&angulum.. | 
HDE;, (habent enim circa ré&tos angulos latera proportionalia,cum fit GH..— | 


; 


. ad HD5vtFE ad ED, & permutando GH ad FE , vc HD ad DE ) eft vt qua- 
 dratüm FE ad ED( vtragüe-enim proportio, duplicata eft proportionis linee 


0.33, DE — 


imi COniC. 


f Schal. 
65. h. 


FÉad ED quocirca, & quadratum AD ad rectangulum HDE, hoceftins. 
Ellipfi; c «tre&um latus at tranfuerfum,. erit vt quadratum FE ad ED , vel. 


vtquadratumR ad V , vel vt data linca R ad S. Defcripta. cft ergo Ellipfis: 
AECH, cuiusJatera habent datam rationem R ad S, &eft f date Parabole . 
ABC infcripta. Amplius dico, ipfam effe.M 4X1 AM: Fllipfium quarum. 
latera fint in ratione R ad S; fiue effe. MAXIMAM fibi fimilium: nam,que 


umminoribus lateribus. date Pargboly perE adfcribitur ad partesH, mi. - 


; — goreit 


Y 


Ne 


nor4eít; que vero cummaioribus eft quidem niaior, fed omnino fecat Pa- . 4 5. Co. 
 Tabolen ABC, vti ofteníum fuit in praecedentibus, Quamobrem Ellipfis 70:19h. 


€ 74. h. 


Ícriba 
4 57.h. 


inter fexequales ; vnde eedem LA; T.C. Parabolen* contingent; quocircaj e conucr. 
37- primi 

: : i need : d COnic. e3 
eidem Ellipfi adfcribitur cum recto maiori , maior feft ABC, qux veró cum Comand. 
minori eftquidémz minot, fed omnino fecas Ellipfim; vti ex precedentibüs f2. em 
wrxucte 25.Co-- 


Í LE : P E CIA CY RS H 
z 2 z ** 


liuius 


et aE A rz 
ge s. Sierimfir FE aqualisED;- 


AN 


ob fimilitudinemtriangulorum, critetiam GHqualisHD. ^ 4. 
UE IL JBEBEHOS SE OUUEAO sec, GSHEEIDILUOOEI IDE pis ES 


BBE Re I quis in cvire[mmo mono y ac trigefimo antecedenti Prellimate d — os 
Na feueritate geometrice demon]lratimis expeteretnontantum EL 000 
D, Ipfes y per datum pun&ium a contingenter inferiptas sad par- 500000 
TE. fes corticis, tum angulis tum Parabole oppofitas MAX I0 
£4 5 effe fibi ipfis fumiliun per idem punéluny', ad eafdem parissimfer- 

: : : * pfATHM Y 


:20 ^ Mincentij Viuianit 

ptarum , fed effe AdAX L7 AS queque earum , que ad partes cUerticum in-. 
feribuntar s td. fequenti T heoremate , in angulo , Q7 qualibet coni- feftione , 
cel cimeulo con[equetur , [mnulque dabitur Methodus tp[is infcribendi fimiles 
Elipfes , que [uceefsiue [e mutua , y anguli , evel factionum latera contin 
gam 0s b op 54 
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 Ellipfes infcri ptz eidem angulo, vel Parabolz, vel Hyperbole : 
aut portioni Ellipticz , vel circulari , que non excedat Ellipfis , vel 


. €irculi dimidium , fe mutüó, & angulilatera , vel fe&ionem ; vel 


 infcribunt 
7505 verüci,minoreftremotiore. 


C QUEtABC, velangulusre&ilineus, vt in: 


circulum contingentes , & quarum diagonales menfalium ; quibus. - 
ur ;interfe xquidittent , funt fimiles , & que propior. eft. 
T x) TOSEERR deeem em LIld jo 
| isreetlimeus, vt in prima figuras velParabole, vel: 
J Hyperbole ,aut portio nonmaior femi- circuli, velfémi- Ellipfis dimi-- 


Kis 


... dio, vt infecunda, cuius vertex B; diameter BD, & circà ipfius fegmentum. 


« & €oroll. 


(R9 


DE interapplicatas AC, IF, ducta diagonali AF, fecarte diametrum ED 
in K , &applicata per K reta GKH, perextrema G, E ;H , D , «defcribatu 
Ellipfis GEHD, quz per Scholium 62. huius, menfali AIEC, hoc eft dato 
angulo, vel fe&tioni erit infcripta:.: Et perIducta IL parallela diagonali AF, 
diamenmmdecasipiti QI contiiti eonfisudione , a€ fupra; defcribatur in». 
om INLF EllipfisPMQE Dico: primüm has Ellipfes inter fe fimiles 
elle. IropMge puc EE sr | db ES iei e i 

Nam, in prima figura, proportio re&anguli GKH , ad re&angulum AKF, 
componitur ex ratione GK ad KA , fiue (per triángulorum fimilitudinem ) 
PO ad OI; & ex ratione HK ad KF; fiue QO ad OL, fed etiam proportio re-. 
éanguli POQ, IOL, ex ijfdem rationibus componitur, quare in triangulo; 
rectangulum GKH ad AKF, cft vtre&angulum POQ ad1OL. : 

Iam, in fecunda figura , eademratione , vt in 64. huius , oftendetur huiuf- 


. modiEllipfium centra cadere infrà K , Q; nempe in R,S, per quz-fi appli- 


centur RT ,SV ,ipfz, diazonalesfecabunt in T, V ien qua cum fit DR equaa 


. IisRE, erit AT equalis TP, ob parallelas; item1V «qualis VL; funtque» 


& 58. fec. 


COnlC,. | 


£ 17. pri- 


Ini conic. 
& 59. h. 


€ 17.tettij 


conic, 


-AF,IL equidiftanter duétz in fe&tione, vel circulo, quare iuncta TV. erit 
earundem gquidiftantium diameter, qua producta ad aliud panum, prz- 
ter B, fe&tioni Occurret; vt in Z, eritque ^fe&ionis, velcirculi diameter: fi. 
erga ex verticibus B, Z, agantur BX , ZX ordinatim applicatis GH, AF v 
quidiftantes, hie fectionem c contingent, & fimul 4 conuenient in X ; eritque 
rectangulum GKH ad redangulum AKF, vt quadratum BX ad quadratum. - 
 ZX ;itemeritcrectangulum POQ adIOL, vt idem quadratum BX adidem. — 
ZX, quapropterrectangulum GKH ad AKF , erit vire&angulum PO: EC 
IOL , quod etiam fuperius in prima figura demonftratum fuit, Itaque,cum - 
itin vtraque rectangulum GKH 3d AKF , vt re&tangulum POR TDIQSR, 
S o E m icc T. - f£Cectans 


od 


—53 


De Max. & Min. Lib. IL : I2I 
-te&angulum AKF ad re&tangulum DKE , vt quadratum AK ad KD (ob la- 
—terum proportionalitatem) vel vt quadratum TO àd OE ( ob triangulorum. 

-AKD, IOE fimilitudinem) vel vtre&angulüm IOL ad EOM (ob homolo- 
"gorum laterum proportionalitatem ) erit, ex equali, re&angulum GKH, 
velquadratum GK ad rectangulum DKE, fiue vt re&tülatusEllipfis GEHD 

ad eiuídem tranfuerfum, vt re&tangulum POQ , fiue quadratum PO, ad re- 
étangulum EOM, vel vt rectum Ellipfis PMQE ad ipfius tranfuerfum: cum 
crgo huiufmodi Ellipfes habeant latera proportionalia, fintque zqualiter |, «. 
inclinatz, erunt ^ inter fe fimiles, Quod erat primo demonftrandum. defin.h. 


Praterea, cum fit AD'ad DK, vt IE ad EO, fitque AD maior PIE, erit. p 24. ve 
DK maiorEO. Item,cumfit FE ad EK, vt LM ad MO; fitque FE maior 63. x: 
LM, erit EK maior MO, ergo integra tranfuerfa diameter DE , maior toto 
tranfuerfo latere EM; fed tranfuerfum DE ad tranfuerfum EM, eft vt rectum 

vnius ad re&um alterius, vt fuperiüs demonftrauimuseftq; tranfuerfum DE 

maius EM, quare rectum recto maios crit , fiue Ellipfis GEHD maiorum la- 

terum, maior cerit Ellipfi PMQE minorumlaterum, que tüm in angulo,  ; s. Co- 
tüm in fe&ione, aut femi- Ellipfi ; vel femi- circulo vertici B propior eft. roll. 19. h. 
. Quod vitimó oftendere propofitum fuit ..— Ro x 


CGRGIOIIVM. 


e ergo in figuris 29. & 3o. Problematis, concipiantur methodo fuperiüs 
! allata , per datum punctum infcribi Ellipfes ad partes verticis, vel angu-. 
li, velfe&ionis, quz fimiles fint alijs ad oppofitas partes per idem punctum 
infcriptis (fi tamen fe&ionis, vel circuli portio , qua ab applicata per datum 
punctum terminatur , huius Ellipfis fit capax ; quod accidet, quando in fe- 
cunda precedentium figurarum, diagonalis IL , que ex I ducitur diagonali 
AF xquidiftans, & occurrens fe&ioniinL, punctum L pernguqus vel 
E. n | - cadat 


i 


r2 - .  JoVineebüg-Vumadit : 

cadat inter T, & B; tunc enim in portiong IBF, per punctum E , Ellipfis alteri 
GEHD fimilis infcribi niquam poterit , qualis femper infcribi poteftetriá- 
gulis IBF ;MBL , &c. prim: figure ; quod omne, vel leuiter intuenti fatis 
patebit ) ille omnino his minores erunt , cum verticibus fint propiores; & ob 
id, que ad oppofttas partes ibi infcribuntur, erunt quidem M 4X4M AE — 
quefice. c csobsup onu quicrudvor quo rep ipm] 
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MAXIMI circuli i Parabolzinícripti , & à vertice fücceffiue fe 
mutuo contingentes , funt inter fe in ratione quadratorü, difparium 
numerorum,b vnitate incipientium, 


c ItParabole ABC, cuiusaxisBH , vertex Bs & MAXIMI circulila e& in- 
-) fcripti, &à vertice fucceffiue fe mutuó contingentes fint , quorum dia- 
metri BE, EF, FG, GH, &c. contactus veró fint; primivertex B, fecundi 
pundumL ,tertij O; quarti R, &c. dico huiufmodi circulos , effe inter fe , vt 


quadrata numerorum difparium ab vnitate incipientium, nempe 1. 9. 25. 


«4 1. Co- 
roll. 20.h. 
b. Coroll. 
V pd 


c3. Co- 
xol. 75.h. 
. d 1.Co- 
roll. 13. h. 


e. Cos 
roll.7s h. 
f ibidem. 


X ro 


-— roll. r3.h. 


- ad BH, & vt 9 ad 12, ita 12 ad 16, quare, 


rum differentijs EF, FG , GH, erunt, vt 


Apeque BE,EF, PG, GH funt infcripto- - 


9,vnde BG eritg,fed eft BP, 6,etgo GP, Q -—- 
: fiue GQ, vel GS erit 3; quaretotaBS,erit — 
12 ,fed vt BGad BS, velvt 9 ad 12 , ita BS 


49. &c. ie c — GÀ c 
Ducantur,tum ex diametrorum terminis E; F, G; tumex contactibus L; 
O,Rordinate EI, FN, GO,LM, OP,RS. 
]am cum circulus BE fit MAXZMFES in- 


B 

Ícriptibilium per verticé B, ^erit BE cqua- caf ) 
cue 

ue 


hoc eft inter zquales lineas, quare EI e-- 
qualis erit ipfi EB , quz concipiatur, vt.— 
vnum; cftque EI «equalis EM; ergo EM, - cR 


cftvt i, XtotaBM,vta2sfedeft^vtBEad. — — : 
BM,iabMad BPE,velvtr ad 2,4142,ad. 
FM, fiue ^EN, fiuc ^ EP erit pariter2 ; vn- 


lis re&o lateri Patabole; fed EF eft? media. 
proportionalis inter EB, & re&um latus, E E 
detota BP erit 65 eftque BF ad BP,.velvt | 


4;eritergo BE, 4:cftqueBM;2;quáare, — O 


4 ad 6,itaz BPad BG, & vt 4ad 6, ita 6ad 


BH, erit 16. Siergo dum BE eft, vt t, BE 
cft 4, BG, 9, & BH, 16; ipfa BE cum ea- 


funt numeti 1, 3, 5, 7, qui funt numeri im- 
pares ab vnitate incipientes , fed circuli 
funt , vt quadrata fuorum diametrorum, 


rum circulorum diametri quare hi M.AX1- 


De Max. & Mmn. Lib. I. 23 
MI ciicüli,etunt; vt quadrata eorumdem rece iE m vnitàs | 
te; Quod erat demonftrandum . JA soc dre Hi vqo wie uro 
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Datz Hyperbolg ; per pundum; intra 1 ipfam datum MAXIMAM 
Poem infctibere; & é contra. — 

Date Parabole, per pun&um extra ipfam daoihi cum n dato (c. | 
mie tianfüerfo latere MINIMAM Ec circamfcribere, e 


S: dua Hyperbolé ABC, » cuius: centrum E, & pasciumi intra pin da- 
tum fit G. Oportet per G MAXIMAM, Parabolen. infcribere. - 

ungatur EG. Íecans Hyperbóleni in B, & concipiatur EG effe mediam. 
arithr leticam , EB veró mediam. $geometricam- inter cafdem1 ignotas extre- - 
quas;que reperiafitür ; 4 & fint EH; EB; perFappliectur.AFC; & circaz 474 h. 
diametrum GF adícribatur ? ipfi Hyperbelz. ABC. Parabole DAGCM, bcd. 
quarum communis applicata fit AC. Dico pen Parabolen efie i quenteuE : 

Cum enim fit FEàd EB,vt EB ad EH, etit. " EY 4d : 
re&angulàm FEH quale quadráto EB, quiz * mie 


€ conuerf. 
xe AH Hyperbolen c continget. Cumque fit .— —— 37. primi 
EG. media. ar anon té Pn conic. 
z7£- Comand. 
D o ud ah. 
1ger: uen. € 61. h. 


quoque 4 Uu 

quare Debo Dc GM ott ABC e 
- €rit infcripta.. Quodiautem fit MAX I M 2. 
patet; cum quzlibetalia per G adfcripta cum»; 
recto minori , minogeft AGGsqueyeró. cum - 
maiori, eft quidem maior, fed omnino fecat.- | 
Hype tbolei ABC, cütmfectioParabole.in in-... 
finitum abeat, & fuperficies ABS vndi- 


que fit claufa. Quokprimós XtA Lc £6 -n- E ! | at "ts s 
][^M fit data Parabole.AG C, diram rugeimE pücumfi ü CB, pet eid 
OpOr téat, cum date. gaalibeiiem anam. 4INIL ATA Hygerbo: E- 


: ES circumfcribere 4... SOtPhewT sj. 
Ducarür per B TT ub insu DGE, quen vitz B plc, is : 

turque BÉ ipi D egualis,& facta EB media geometrica, & EG. media ari- : 
thmetica inter eafdem ignotas extremas, reperiantur / ipfe. extremae , Quae f7a. hl 
fint EH, EF; & perF applicetur i in Parabola AFC ; & fuper AC ad diame- ' 
tri fegmentum BF, cum femi- tranfuerfo BE defcribaturz Hype ABC. 257.5. 
Dico i píam efe MINIMAM s 2m 
« Siquidem iun&a HÀ j'jídemtomnino aret eitis, ac fupra, demonftra- 
bitur ipfam t HA, & Paraboh Typetb: ntingere, vnde fectiones 
Íc mutuó contingent, ^ &Hyperbole AB ^ erit Parabole circumfcripta: 56; 
eritque MINIMAS nam quzlibet alia Hyperbole per B adícripia cum co- — - 
dem tranfuerfo , fed cum recto maiori, maior eft ipfa ABC , que veró cum. 

minori, eft quidem minor, fed cum opi ABC fitinfcripta, cad partesverti- — 


MN id - : Q * - ossis 


1 


- me oA opi js Maori 


ed " 


- ADad DC: Dicofi BD bifariam fecetur in E , pun&um E. cadeg E- 
inter B, I €; & reaangumi EG: equari iguadpitod kB. an os 


fy L 4I beg Viuiahi- 
cioppofitas , fit infit extenfionis , fecaret omnino Parabolen AGC, vt 


.. perfe patet: quapropter Hyperbole ABC erit MINIMA due que» 


fita. pu ur) faciendum, ac demonftrandum erat. 


E MONITVM. 
: if - (asc de MAXLMARE. M VG MINLAARVM e capi - die | 


c éltonum, circuli, (gr anguli reciproca in[criptione, ac circumferi- 
; ptone, per puniéium in spfis, cel sutray cvel extra datum, wxta 
* fepms memoratam definitionem , hactenus pertracaffe [dffe- 

'iat; ; qua ft d erata colis fue percepermmus , multa bis [milia , Q7 alia 
quam. plurima ad alid tempus proferemus,. Ceterum yn proxime fequenti | 
bus, qua ad ruleriorem Mi alieri turam eim Bus qs ans ma- 


LEMMA : s ROP. LXXE 
Si reda AB feda fuerit jn, C. & inD, ita vt AB -— BC, —w- vt 


Via Gtebim Ap ad BC, PADO, eripetimic J 


.tando BAad AD, vt BCad CD; fedet BA- mas 3$ ijo o ee 
jor AD, uare BC erit maior CD: ex BR QUIE: uur.pMEOiid CInu 
bifariam fecans BD cadit inte&B, & C. DoGEIULODI UNE LOU 

- Ampliüs piodUcatpRa ad '& fecétur AP qualis Br E pouces 

IU GJ M A ZU GG or cc Iit 

: E cum demonftratum f t effe BA ad AD, vtBOad- ut T DER: : 

CD; erit BAàd AF; vtBCad CD & componendoBE 7]. 57 T 

id PA;vt BD ad DC; & fumptis antecedentiumdimi- ' ^ Al 7 

dijs, EA ad AF, fiuead AD, vt ED'ad DC, eas: Gode 
"uerfionemrationis, AEad ED , vt DEad ÉC, vnderez ^ dr i 

érigulum. AEC Cequabinu idem ED. vin uec id ourdni 


De Max. i: s B L - dest 


*'Si fuerit ii cilun ABC; : Mm DEF, Pie AC 
maior DE, erit BC minor EF." : 


bsp d 
Y Lenim dicatur BC sequaleti palin maiórém. - RE 3 Ü 
| effe EF, cudi fit data AC maior DE, effet ps! Hm Er y 
omnino AB maior DE, & BC dicitur zqualis, CT xeu 
. vel maior EF, ergorectangulum ABC effet om- jd | Es 
nino maius rectangulo DEF , ed equale ul. (d de T 
tum fuit, Ergo: patet propofiam. x1 | ^a 3E E 21 


á 'HEOR. XXXVII PROP. LXxxi 


'Si rea linea ad alterü termín& cuiufdam applicate coni- fe&tio- 
nem, vel circulá cótingat ; ipfaomtiüo fecabit fibiadícriptà eiufdé 
notninis fe&ioné circa eandé applicatam;. & ciim equali tranfuería 

zllipfes , aut circu lli. | 


diametro, fi fe&iones fuerint Hyperbolz ; ve] Ellipíes ;. 


1 Sto qua oni- fe&i BC, cuiusc iamcterBD ,* 
A2 vna applicátarum fi fit AC, Srad ipfius terminum'A, fitrectá contingens 
EAF, qut diametro occurret «in F5 & fumpto in' diametri fcgménto - BD 


; qu ces E cum B liabastro GD; &. diente ACi in euge figura , fana. 


pE« conie 


- EI ES SPUAESS 


DESEE E e 


ean pro Hype gelu 2H a git idi RR in tertia, 

€üm datótranfuerfo latere GN quód«equale fit tranfuerfo BL- -datz fectio- 

sis , defcribatur^ eiufdem: pouridts feéia: AGC: dico hane omnino fscarià à byz.h- 

contingente EAF. : 
Ducatu enim per A. recba IAH, que: fc&ionem, contingát AGC, cum. 

eius diametro conueniat inr Hi Uengmiip e voor LOB or X 

"ami in Aie [eec o oye cum AP contingat. fcdionéi , 2 


[ 


4 35. pri. 


. COnlC. 


b ibidem. 


- € 36. pti- 


mt conic. 
d ibidem. 


-e236.pri- 


mi conic. 


f ibidem. 


t A 

126 c Mincentij Viuiant-..: 

ABC, erit DB zqualis^ BF; cumque AH contingat AGC erit DG? squalis 
GH,, fed eft DB maior DG ex co 
GF eó maior GH: quod memento. a ue 
Preterea, in fecunda figura, cum fit LB equalis MG; & BD maior GD, 
cx conftructione, habebit LB ad BD minorem rationem, quàm MG.ad GD, 
& componendo LD ad DB, fiue c LF ad FB minorem quàm MD ad DC, 
fiue 4quàrà MH ad HG, & iterum componendo LBadBF., minorem quàm 


£ EF 
M ncs ED 


MG ad GH, fed eft LB zequalis MG , quare BE erit maior GH , &eó magis | 


GFmaiorGH. |. 


theo T, i2 s 
» M 1 * 


rm ]J 


Tm 


m Intertia denique : éumfit EG: equalis MG ;,S&DB maior DG, ex confft- 


cione , habebit bad BID minorem tatiónem ; quàm: MG ad. GD; & diui- 
dendoLD'adDBfiue£. LEad£B,minóremquam MD ad DG, vel f qüàmz 
MH ad HG, & diuidendo iterum, LB ad BF minorem rationem, quàm MG 
ad GH, fedeft LB equalis MG j»ergo BF maior erit GH,, & có magis GE. 


malor GH, i FA ox x Cc SENE A RIS L3 sg ; i ipiec i o f -— 
Itaque cim demonftratum fit in qualibet figura effe GF maiorem SSH, 


punctumH incidetinfra F;fed HAI contingit fe&tionem AGC in A , qua- 


08 32. pri- 


sni conic. 


4 


rc FA, quacontingit ABC, fi producatur ad partes E , fecabit ipfam fectio- 
nem: ABC, cum inter.fe&ionem& contingentem, ex puncto cantacus al- 
tera recta linea non, cadat :quarfe,&c. Quoderat;&c./ |. i 


Ud wn l4 | Xv A cR. 
| Dato angulo re&tilineo , vel coni- fectioné , vel circulo - pertér- 


minos , cuiufcunque in ipfo applicatz , MAXIMAM Ellipfim 1n- 


N 


leribere , cuiustranfüerfumlatussqualefitdato. 
- Oportet autem; ft. data fectio fuerit Ellipfis, datum tranfuerfum 


.— minuseffe diamerro:data: Bllipfis.; ád quam: data applicata ordi- 


üanmdücuur, — : 
GSNIE OG ..JuAEL 3BcinfüougfrISmO f dU RAP fUr 


rs ^ A 
y JA X £A 


E 


T5: ABC datus angulus, vt in prima figura; vel 


quarta; 


"2 


nftructione, quaré, & BE erit maior GH, & 


noqseinpiesue eI. 
RE OR Parabole ,vt in fecunda: 
44 vel Hyperbole ; vt ih tertia; vel-tandem Ellipfis, aut circulus,-vt in» 


D 


. detfüpraB.) Preterea ad datam rectam 


De Max. & Min. Lib. I. En 


quarta ; & in ipfis concipiatur quedam ÁC ad diametrum BF ordinatim du- 
&tà; oportet per eiusterminos À , C, dato angulo, vel fectioni, MAXIMAM 
Ellipfim infcribere, cuius tranfuerfa diameter xqualis fit datz linee DE, 
quz tamen, projEllipfi ABCO, quartz figure, minor fit eius tranfuerfa dia- 
metro BO. ee 
ZDucaturz ex A, fectionem. e 42. 4. h. 
ABC contingens AK , qua dia- s : : 


metro occurret? inK , & KF , in b 24.25. 
angulo etiam rectilineo)bifariam pr. conic. 
feceturinpuncto G,quodinPa- E | 
rabola cadet in ipfo B ,cumn(ob E € 55. pti- 
tangentem AK) fitKBeaqualis 1 . mi conie. : 


BF, & in Hyperbola cadet infra ^ 2 
B,cümfitFBmaiorBK(fumptaa P^ ^ wW' 
enim. eius tranfuerfa diametro — THE 
BO, eft OF ad FB,4 vt OK ad 
KB, & permutando OF ad OK, 
vt EB ad BK ,.fed eft OF maior 
OK ;quare , € EB erit maior BK)- — 


d. 36. pri- 
mi conic. 


in Ellipfi veró cadet fupra B; cü W— Ru OLLI wx. 
fitKBmaiorBE(nameftOKad.. A  F- 7-X N | eititem. 
KB,*vtOF ad EB, & KE bi£ Ee 


riamíecta e 


€ etere latam rectam DE applicetur parallelogrammum 
«quale quadrato GF, excedens figura quadrata, idque fit re&angulum., 
DHE; fumptaque HI media proportionali inter DH , HE, erit re&angulum - 
3DHE, fiue quadratum GF , equale quadrato HI, ergo re& GF ; HI qua- 
lesinteríe. Infuperíumatur GL equalis HE, & erit reliqua LE squalis re- 
lique EI; & puin&tumL cadet omnino infra B, fiue intra angulum, vel fe- 
.Cuonem, cum in angulo , & Hyperbola cadat infra G, quod cft intra angu- 
lum; velfe&ionem, & in Parabola cadat infra G, quod eft in ipfa fectione; 
in Ellipfi vero, predictum punctum L cadet infra B; quoniam cum fit OK 
ad KB, vtOF ad FB, & KF bifariamfecta in G, per conftructionem, erit re- 
&angnlum OGB f quale quadrato GF; ( hic notatione dignum videtur; vod 
hanc ipfam affectionem verificari etiam in Hyperbola, nempe re&angulum * ^^ 
OGB squari quadrato GF, vel GK ) fiue quadrato HI , fiue rectangulo 
DHE;Ífed eft OB maior DE, quare GB erit 2 minor HE, fiue minor GL, 
hoc eft punctum L erit quoque intra Ellipfim AB CO. Sumatur prete- 
reain quacumque figura EN equalis ID, erit ergo LN :xqualis date ED. 
(cum fit quoque LF equalis EI) & punctum N in quarta figura cadet omni- 
no intra Biliptim ABCOÓ : quoniam cum fit re&angulum DHE, fiue NGL , 
equale quadrato HI, fiue GP, & fit etiamrectangulum OGB «qualeeidem .—— 
quadrato GF, vt fuperius demonftrauimus, erunt rectangula, OGB , NGL 
inter fe equaléa, & ideo, vt OG ad GN, ita LG ad GB, fed eft LG maior 
GB, vt paulo ante oftendimus, quapropter, & OG erit maior GN; fiue pun- 
-&umNcadetintra EllipümmABCO.-- ——  — e 
- Tandem cumtráfuerfo LN, quod zquatur date linee ED , circa applica- 
Ee : : tam 


£80. h. 


* Coroll. 
$7. h. 


^7 erit NGad. GF, vt GFad GL, & 


- GL, fiue v KL ad GL, & permu- 
/ tando NK ad KL, vt GFad GL, 


E 61. h. 


cass 


ergo reda KAM tanget ? Elli- 


128 - *Mincenüj Viurant- 

tam AC defcribatur " Ellipis ALCN. Dico hanc effe MAXIMAM infcri pt 

quum c0 oe o oo Bc enit 
Nam, in qualibet figura , cum gcc S ME. uu o E 

fit rectangulum DHE, fiue NGL mo - 

equale quadrato HI, fiue GF, 


componendo NG cum GF, hoc 
eft NK, eritad GF, vt EG cum. 


velvt NGad GF, vel vt4 NF ad 
EL, qus funt differentiz , trium 
proportionalium NG , GF, GL ; 


pim AL CN, fiue hec angulo 
ABC erit infcripta, fed in alijs fi- i 
Suris,ipfaKAM taneit quoque, 
datà ei fimul adícriptam fectio- 
nem ABC, ('ex conftru&ione ) Ecoic otc dom EORR 
adidem terminum cómunis ap- Quoc. c 
P AC, quapropter Ellipfis ALCN datz fe&ioni; vel circulo xe 
inicripta., : | "— 

Tes demum hanc effe MAXIMAM: quoniam qu: ipfi adfcribitursper- 


SCA SIRe 


coldem terminos applicat AC, & cumtranfuerfa diametro equali ipfi LN, 
Jecet minor fuerit eadem ALCN ; fécat 4 contingentem KAM, in À atquéalió 


| ad partes AK , fi nempe vertex iouiter adfcriptze cadat fupra L ; vel ad par- 


 Haveró KB, minorem BE, & in quarta KB maiorem BF. 


tes AM, fi cadat mfra, vt ex ipfa 8 r, huius facile elicitur: cum ergo inouiter 


adícripta E]lipfis fecet contingentem K AM, in fe ipfam rediens, fecabit om- 


nino datam fectionem ABC, quare Ellipfis ALCN, eft MAX 1MA dato an- 
gulo, vel fe&ioni ABC infcripta; circa datam applicatam, & cum data, 
tranfuería diametro DE , immo potiüs ipfa ALCN eft vnica huiufmodi con- 


ditionibus infcriptibilius . Quod faciendum, & demonftrandum erat, 


ccm py nene 


: E Nx hac conftat interceprum diametri fegmentum inter quamlibet appli- 


tam, & verticem, aequale effe (in Parabola ) intercepto fegmento eiuf- 
dem diametri inter verticem , & occurfum contingentis, duct ex termino 
applicatz , cum diametro : in Hyperbola , veró maius, fed in Ellipfi, vel cir- 
Hdüominuselc. ———— | 


—. Demonftratum eft enim, in fecunda i gura, KB qualem effe DF, in tet- 


plc vc 
€ Kia) 


De Mae. & Min. dl - 239 
THEOR.: XXXIX. PROP: LXXX. 


:Sibinatum Ellipfium fimul adfcriptarum. altera, alteti fuerit in- 
rings , & perterminos communis applicatzefe mutuó contingahty 
 qu&libet alia; Rllipfis datis adfcripta; cum:eadem: applicata:; & 
cum aquali tranfuerfo latere  infcriptam Ellipfim omnino fecabit: E 


Er dux Ellipfes ABCD, ABGE. firmuladfchipte ; circa. comimunenr apr 

plicatam AC, fitque ipfarum altera, nempe AECFE ; ; alteri inferiptazita 
vtin extremis tahtüm A.,& de niutuó eonting4n£ :: dico, fi his alia adícriba- 
tur Ellipfis ALCI; circa candem applicatam AC, & cum tranfuerfo LI, 
quod equale fit ipfo BD sanfoecdencnaforipts, Vies ALCI-omnino B 
careinfcrippam AECE. ^ — 8. 

Nam fi alterum extremum tonducrte s 
diametri LI, quale eft pun&um L5 cadat ' 
intra incriptant, vtintér E, & O,tuncaliud..-..—. , 
extremum] neceffarió cadet extra, inftáT, Mp 7. 
cumfitLI,fiue BD maior EF, exquoma-" 0 cd 
nifefté patet ;  Ellipfim ALCI Íecare infcri-. 


extra infcriptam, v vti regibcng 35 hac figu-. feet 
ra; tunc ducta AG, que circumfcriptam, : 
ABCD contingat in À , ipfa , vtrinque pro- P. 
.duttasad alteram partium fecabit 4 omni- «C cf Xem oet 
5io ALCI; vnde; que ex Á cótingit ALCIL CH B9 at NECI la 
aduerfa t erit ab AG, & fit ipfa ASH | deo Sore oR EP orE 
. GTamfi ALCInon fecat infcripta AECF; i cx Vo udantium 
| «contingat in AC, fi poffibile eft .Cum ergo vue SAM. clusdis t Ellipfin: 
ALGls: atque hzc contingat infcriptam Ellipfim AECFP;.eàdémreca AM, .— 
in A quoque continget AECE , fed etiam AG eandem'AECF contihgit in. 
en quare ex eodem puncto A dude eruntbinz r ac lihec eandemEllipfim | 
-contingetes -quod.eft^ impoffibile.. Non igitur Ellipfis: ALCT contingit 
infcriptam AEGE;quapropter in. occurfibus A5 €. necefariói eam TRKPINE- 
lee. —— Sed hoc idem - ids sou oup. 1v 


dope E 


b éx 32. 
pn Sonic. 


Te. e ES 
à ei Rege ERE E - 


JL LER affimatiue, - 2UHBONO 


23 YVm recta AG 6 contingat: ad & circumícriptm Ellipfir m LABCD; 5 arque. Ls 
L4. hec adidem A. contingat infcriptam AECB; ipfa AG omninó con- /o:55 s 

-tinget ad & infcriptum AECP; fed MÀ (que vt fupra oftendimis diuerfaeft 

àÀGA J« hanc fecat in.A s quare MA. producta, adalteram partium omnino 

 fecabit infcriptám AECF, & eó magis Ellipfis ALCI; quam contingit ad A 

e M. x ad Fm lees fecabi cede dem ee eie erat, &c 


S iE EXTUS n NNI 


a ETE Re : R ROO 


X 


:j0 — . Mihcentj Viuami ^ — 
PROBL: XXXIII. PROP. LXXXIV. 


- "Datz Ellipfi ,'velicirculo; perterminos cuiufcünque in ipfo ap- 
plicate MINIMAM: Elliphim circumfcribere , cuius tranfuerfüm Ia- 
tus equal fitdato'y quod tamen maius fit tranfüería diametro datze 

: Bllipiisiocinc mguldrmctunies S lohosubuiuD 


2i tiadu 


quadrata , fitque re&angulum DHE ,:&«--- Lyiixs 
fumpta HI media proportionalt inter DH ; T Hr 
HE, erit re&tangulum DHI, (iue quadra- 32d S3isiu 


UWUBNGLES 5 i is: 
mice ED YLAE ad EB, fitque KE bifaxigmideese i 2 NS ooo God 
bg ., Cain Geeritreétangulum OGB squale^quadrato GE; (iue: quadrato HL, | 
ug o Hue Ed cd eft OB minor DE; ex confttu&ione, quaré GB- 
499 erit maior HE, fide maior GL ; ita textr 

CO. Sumaturampliüs EN equalis TD/, & 


'sequale eideri quadrato GB ; vt fupraofténdimus; érunt re&angula»QGB, 


nor GB; vtfuperiüsd emontftrauimus,-yndey & OG minoreritGN St empe 


- pm ABGO: quapropter Ellipfis ALCN da: 


t? ABCO erit 2 circ umfcriptá, - 


o 88h. LN icet maior fuerit eadem ALCN , infcriptam ABCQO omnino bÍecats ergo 
| Gs c o o0 0 coc. 0 SEHE 


-— 


^. quadratum AG, fiue quàm c tranfuerfum | 


DeMee&Mm bl. gno 


ALCO eft MINIMA circumfcripta dat;Ellipfi ABCO, per terminos ap- 
plicate AC, cum dato rranfuerfo.DE : immo ipfa ALCN vnica eft, his con 
ditionibus circumfcriptibilis, Quod faciendum, & demonftrandum erat, 


pe pgebipccHdm E M m 


ej queratur, qua nam ratione in prop. 82. ad finem, dicatur /rcet niger  fue- 
fi, perterminos A , C , cum diametro equali ipfi LIN alia ín ea de 
—.— Ellipfisminor ALCN, inhac veró alia maior ALCN) vtrung; nos haudte- 
fneré dixiífe ex fequéti Theoremate manifeftum fict, à quo habebitur quam- 
libet atiam Ellipfim per A, C, adfcriptam;cum tranfuerío equali ipfi LN, fed 
cüiüsfegmenta ab applicata AC abíciffa, fint magis inzzqualia quàm fint fe« 
gmenta NE; FL , minorem effe ipfa ALCN; & é contrá que cum fegmentis 
minus inzqualibus , quàm fint NE, EL , eadem ALCN maiorem efle. 


THEOR. XL. PROP. LXXXV. 


cri "ples 


a ; cuius diametri fegmenta 


. qualiter fecta, vnde rectangulum BGD ma- 
 iuserit re&tangulo EGF, cum fita MAXI- ^ -: — 
MEAM ;ideoquerectangulum BGD ad qua- — — 4| 
dratum AG, fiue tranfuerfum^? BDadre- 4*7 
&umEllipfis ABCD, maioremhabebitra- —— 
tionem quàm rectangulum EGF.ad idem. — 


 KFadre&umEllipfis AECE: fed tranfuerfa E 
ABD,EFÍuntequalia ergoredüEllipfis AB 
CD,minus erit re&o AECI-«fi igitur Ellipfis 


huiufmodiEllipfes(cumfintequaliterindi- — 7^ pe 
mate ) concipiantureffe per eundem verticem fimul adícriptz, ita vt trant- 


rit éadem ALCN in hac veró, Zicet maior fuerit eadem ALCN( p - | 
cfibi poffit . 


vu dr. tre - 


4 6o. h. 
Ee 


mi conie. 


—— ecibidem. 


ueríz diametri fimul congruant, ipfa ABCD , cuius rectum minus eft, infcti- 


pta erit, 4 fiue minor AECF , cuius re&um maius eft, & (ic minor quacüque 
alia, cuius diametri fegmenta fint inzqualia: quare ABCD erit M 1 N 1- 


merus om 


«da Co- 
roll. 1 g. h. 


*- 


Quod erat vltimó demonftrandum 


ue 


- 
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—Tufüper; fit alfa adictiptaElliplis AHCI, cuius fegmenta diametfi HG, | 


G1 fint adliuc magis ibsequialii; quàm feementa EG; GE: dico AECF gj 
rcmeífe Ellipfi AHCI- Oftendetur enim, vt fupra; rectangulum EGF-mat 
ius effe rectangulo HGI, &re&um latus Elliptis AECF, minus effe redo 
AHCI, fiue Ellipfim AECEP infcribi poffe. AH CI, hoc eft ipfa minorem e ffe, 


^o 


1 


V THEOR. XLL. PROP. LXXXVL C. 


- MAXIMA femi-diametrorum , à centro 'Ellipfeos eduaatüm 


SII SAEI vm PEIT wear xSim lita o2 LITÁGUSSE 3 Dip Dod sers d 
, eft femi- axis maior , MINIMA vero femi - axis, imipor : allarme 


- tantüm cadit in Ynóquoi 


autem , quz cum MAXIMA. minorem conftituit angulum maior 
eit: & quatuor funt in Elipfi equales femi - diametri. quarum vng 
que Ellipfis-quadraiite y genito ex axitini 


-g* 


K * - Y d » ect Het 
s [OE ERO CIEOY 1 


interfedione. Eee : 


It Ellipfis ABCD, cuiusaxis maior BD ; minor AC, centrum E. Dico 


e  primüm maiorem femi "xin BB'efe omnium ferai«diametronitid4 A- ! 


| X1MAM, & femi-axim minorem EA omnium MINIMAMygy 85. nun 


4 €x 26. h. 


b ibidem. 


, €, circuli peripherie BIH occurrantih T) - 
M, &iungantur EI, EM. GEZGUICOGSIE 


€ 21. pri- 
mi CoBic, 


 deícripto circulo BHD, IDEE COO tORUS —-, e 


. vnde demi- diameter E;-B'erit 2£2/Aatuis: 507 5: 


Cum centro enim E, & interuallo HR. at. 


pt PNUS 


T$ 4 NC I 
*2 ) 1 
V der 


extra Ellipfim, cum ei fit ^ circimfcriptus, 


& facto cétro E, cumradio EA defcripto |. .N £ — — 
circulo EOC; ipfe totuscadet'inia Elfi-^ 32/ NC 7. 
pfim; cum ei fit ? infcriptus; exiquoyE A: A0 N 1L 
: Amplius in quadráte Ellipfeos- AFPCE.: A uius E Hi 2 esce EUM 
duce fint quotcunque femi-diamétr EE; — — (uc diidjihss ayer 
EG,&fit angulus BEF minor BEG: dico — AN 05 puto Lus 
EF maiorem effe EG; GER TODIOTU NES Sn 5 15: 75 
Applicentur enim per F,G, ad maio-- 7, N 
remaxim BE recte KF,LG, que'produ- 7 


Erit infem- circulo BHD , quadratum ML ad IK ; vtre&angulimDEB 
ad DKB; & in femi- Ellipfi BCD quadratum GL ad FK, vt idem re&ü- 
gulum DLB ad idem DKB, crgo quadratum ML ad IK ; erit vt quadráarum 


- d63.h. 


ad reliquam IF, fed eft GL 4 maior FK quare MG eritmaiorlF ;ideoque, 
rectangulum MGL fub maioribus lateribus contentüm, maius erit re&ar- 


- gulo IFK füb rünoribus, duplum vnius, alteriusduplomaius. ^-^ 


prem triangula EKT; ELM fint re&anaula ad K, L.; erunt triangula 
EFL, EGM obtuliangula ad P; G ; eftque linea. EIzqualisEM, ergo qua- 
dradratum£ I, hoc'eft duo fimul quadrata EF, FT, cum duplo re&tànguli 


KEI, maiora erunt quadrato EM, fiue duobus fimul quadratis EG. M6 


Viera eu I - 


x a 


- om ; - 5 


BE 
"EG 
Pn 


[TU UR Sata pili GE d IN. [: gor HIN it M : 


B IND e NE zequatisT.G 3:2024 córnmunris ; & anguli SüliadL. redi; quare bà- 
(és EG; CRI. iatés étühit ;'&ficin quolibet alio quadrant $8 PVE um 
femi- daugeirs ynica fti odemquadrste; cum que dd pattes tnaio- 
ris axis ducuntur, màiores. fint; &« qu ad páttes minoris, minores? quapto- 
 pterà centro Ellipfeos auk tántümi(in re&tangulis quadia àncibüs füiter fe- 
 mi-axcs) femi- diametri zqualesad eius EDRS daci SPERO "Quod 


Vio dempnifamhutn erac. T : pDILOm: 


ru m 
u4 UR 
rol wx 


VAS. 
ro 


E Pt ee JinH)0 WI- 
px COR OL. up E PAS d 
EX E 2PIOLCGTEOEEEPEm- 


$4 94440. 7 


MAN Veró axis mino ;eadem enim eft r, 


si ids extremum axis. ij dass coni- fe&ionis em oem contingens 
pcs que. cum alia ad alterum fc&tionis pundum contingente, 


conueniat ;  femper« €à ,.quz inter occurfum , & axem intercipitur 
(qui tamen in fe&ione Elli ipfis, fit axis maior); minor eít altera con- 


lné ét quod AM AX LM 4liometrorumy in Bi E qiu "m Ts :- 


tingente: & in Ellipfi tantüm , contingens. ex minori axe altera, : 


contingente maior eR. Ee t uc oL o 0 


b 


It coni- fe&io AB, cuius axis isBC (qui: tamen in Elli Hes axis B5 &i in 
-Hyperbola, ac Ellipfi fit centrum D, fitque ex vertice B contingensli- 
nea BE ; fumptoque in fe&ione quolibet. alio pundo A( quod tamen i in Elli- 
píi non fit alterum axis extremum; nam ipfe contingentes; per 27. fecundi 
conic. inter fe equidiftarent) ab eo ducatur contingens AE 2 quie quidem 

cum BE conueniet in E. Dicotangentem BE ipfa AE minoremeffe. — 
 Ducatur pér occurfum E diameter DEF,  jungaturque AB. Patet ipfam ,. 
diametrum , cum tránfeat per occurfum tangentiüm, fecaré AB tactus iun- 

| gentem ! bifariam in FO - lam 


] 


ap 


b 3o. feci- 
di conic. 
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oí LII inParabola, quam exhibet prima huius fchematis figura, cum fint 
4 eouerf. BC, EF diametri ; ipfe erunt inter fe parallele , BA. vero eas fecat , quare, 
25 Pr .CO- angulus GBF &quatur angulo EFA , fed eft GBF. obtufus, cum GBE fit re- 
&us (nam eft CB axis Parabolz ) ergo angulus quoque EFA obtufus erit ; 

fiue maiorconfequenti BEE E. : rc 


In Hyperbola veró fecundz figure , cum angulus CBAÀ externus triangu- 
li DBE fit acutus (nam CBE rectus eft) fitque maior interno BEE, is quidem 
acutus erit, & qui ei deinceps EPA erit obtufus fiue maioripfo BE... 
In Ellipfitándem tertiz hgurz iundia A cum in trianguiis DEB, DFA 
bSéh. fit BE equalis AP, S communis FD ( bafis vero BD maior DÀ sentangulus 
^. . BPDmaorangulo DEA;& eiad verticé EEA maiorangulo ad vertice BEE, 
 Antriangulis itaq; AE E,BFE, e sl : ; ji » tolg Yiiogeo bt? 
& cuiuslibet harum figurarum,cum e ; S s : coss npe 2 
fit latus AE qualis FB, & EE |. 4 3e ose 
communé, augulus vero EE A. Af 
demonftratus fit maior angulo , 
BEE, erit bafis AF maior bafi ^—— 
BE. Quare contingens BE ex s 
termino maiorisaxis, minor eft^ - j 
altera contingente A E..Quod T 
primó probandumerat. ^. . — Y - | : 
Siveroó, in Ellipfi ABC »quar- drm. | deus IV. — 
tz figure, axis BC fuerit minor, ^ uo yk 
Pofitis, & conftructis ijífdem.^ Cum in ttiangulis AED; BED fit latus AF z- 
s, diaHelateri BE, & communeED , bafis vero AD maior bafi DB (cum minor 
c iscm- lemPaxis DB fit MINZM 4t femi-diametrorum) erit angulus AED, fiue BEE. 
.. ináioratgulo BED, hoc eft AFE, füntque in criangulis BFE | ATE laéfa BÉ 
 43ofe. AFdintérfesqualia, &latüsEE commune : quate balis BE,, erit maior bafi 
ee ^ AE: Quod fuit vltimo demonfandum, 4 — — XU DUM Rare 


THEOR: XH. PRÓP-LXXXVIIL 


"TEENS ZO 


qui tamen in Ellipft fit axis maior , femper minor erit eo axis fe- 
gmentos quod inter occurfum , & verticem intercipitur, — ^ - 


,,., Qconifeaio ABC, cuiusaxis BD, & prima figura Parabolen, aut Hy- 
(o: 82  perbolenteprafentet , fecunda verà Ellipfim, cuius axis maior; fit BS, - 


H 


De Max: & Min. Lib.I. gs 
&ezpun&o A in fe&tióne extra verticenifümpto ipfam 4 contingat recta, 
AE;qurcum axe SB ,^conueniet, & in Ellipfi cum vtraque axe SB; TH 
fintque occürfus E;E , & à contactu A erigatur ipfi perpendicularis AD, 
Dico primüm hanc cum axe conuenire, & in Ellipfi cum vtraque axe, fed 
pulscalXUorE. "icosiogemo0g6239708 PUT LIT 
: Dueaneex A redauv O53 OT. .— 

AFaxiordinatimappli- 
cata, qui cum axe re- 
 étumangulum ATE có» 
Ítituet, ac ideo angulus | 
AEF acutuserit, fed eft: 
re&usEAD ,quare AD |... 
conuenitcum EBD; vt-.— f. ^ 
puta impo EXemas- 4- "c 
tione in Ellipfi demon- 
ftrabitur ipfam AD con- | 
uenire quoque cümmi- -:- | j SRSUEEGT 
noriaxe HT yfiex A or- ox Müüspución Hf wig dc 
dinaté ei applicetur AR: nam cum angulus ARL fit re&us, angulus .A 
acutus crit, Íed LAD re&us ponitur, quàre AD conuenit quoque cum a 
minori HT,vtinI. Quod autem priis cum maioriaxe conueniat, it 
detur. -Etenim (cta AF 1 


axein E conueniat, Nv ueni 

quadratum AF , vt tran cetum , fed quadratüm AF equa- 
tur re&angulo EED, ergo rectangulum EEN ad rectangulum EFD, fiue Ii- 
nea EN ad FD, erit vt tranfuerfum latás ad rectum, hoc eft vt quadratum, 


IR. 


43:4. h. 
b 24-25... 
pr: conic. 


axe 


€ 37. pti- 
mi conic. 


BS ad quadratum HT ( nam fecunda diameter HT. media proportionalis eft. — ve 


inter tranfuerfum BS, & latus rectum ) fed quadratum BS maius eft quadra- 


to HT, cum fit BS axis maior, ergo Sclinea NF maior erit ipífaFD.. Perpen-- 


dicularis ergo AD fecat priis maiorem axem; quàmminorem. — —.. 
... Dico infuper in vtraque figura interceptam DAc minorem effe intercepto 
! axisfeemento DB; ^^ CERT : Dig SC Bru BE. [eo (5L 0392-3 
 CHiDalfa eni ex-B rel BG ordinatim du&is F. | 
fe&ioném continget; &alteri contingenti AE « occurret, vein G . Iungatur 
GD: cumque anguli GAD , GBD fintrecti erunt duo- quadrata DA, AG 
quádrato DG itemque duoquadrata DB,'BG cidem quodrato DG zqua- 
Ii; erBó duo fimul DÀ; AG duobus fimul DB; BG qualia erunt; fed AG 


ze 


cec uU PIT TE 
c FA equidiftane, ipfa quidem.; 


d 32.pri- 
Au conie. 


€ 58. h. 


xrEAACE eo 
fu5uei 


quadratum'maius'eff quadrato BG cümipfatangens AG, fit/maiortangen- fezh. 


te BG , ergo quadtatum DA. minus erit quadrato DB, fiue perpendicularis. 


DA rminormaióorisaxisfegmento DB. Quod erat primó,&e. — 


s Ne 


Cum veró in Ellipfi tangens AL occurret minoriaxi TH, vta L. Dicoin- 
terceptam perpendicularem ATmaioremeffeaxisfegmento1H. - ^ 


"' Srenimex H ducatur HM ordinatira applicate NB zquidiftans hiec Elli- 

pfiniz continget, S&alceti taneenti AT. zoccurret vt in M; iun&a ergo MI, 

 €runt duotriadgütateétaneala M AT; MHI; quorum anguli ad-A , & H reti 
funt; quare duo quadrata MA; Alvnico MI; & duo MH , HI éidemMI a- 


Eod E 


g 31 pr- — 
mi conic.. 
h58.h. 


qualia erunt; ergo duo fimul MA AT duabus fimul MH ; HI funt aquilis, d 


4. hs. 


£ Ibidem . 


136. : Vincentij Viuiani 
. fed quadratum MA. minus« eft quadrato HM, ergo quadratum: A I. maius 


etit quadrato HI, fiue perpendicnlaris intercepta. À I; maior intercepto mie 
Role axisfegmento IH, dr tongeu demonftrare oportebat. s 


ALITER abfque ope propofitionis : 7. premia 
tantum equena lemmate pro Blhpft, 


-.LEMMA XIII. PROP. XIC.- 


Si fuerit ; in vtraque figura , redtangulum füb extremis AB; BD 


quale quadrato mediz BC , dico, in prima figura , fiàtertiaBD- 


dematur aliqua pars BE , re&angulüm füb AE, ED » IniDus effe 
qudumméigEC. 8 à omsiiolida 


t 
gum & P z . "M. 
ed vn ir 


um if enim, vt totum AB ad | totum BC, ita Eb banstud BC ad ablat Bb rn 
erit reliquum AC ad reliquum Cb, Vt ttotum ABA. totum: BC. 


 JBtcum fit CE: minor CGBI habebit: : 5 fSPBHOTDEDEE Nass Es "dus io 4en] m 

AC ad CE maiorem rationem quàm. , : diia d AUT p -eXeS Siriuinn 
AGadCB,& componendo AE ad. Sr hs E TM5enur 

EC màiorem quim AB ad BC, vel;tc:: 700008 i - Eu 

quàm. AC ad CD. Siergototum AE... dC Es em 

* «ub totum EC maiore habet. rationem: ; inaseinegig 3 I2 mnutebernn 

-' quàm ablatum AC ad-ablatum CDs; 5-406 ea oiu ac$9gaui 

habebit x eliquum CE ad. teliqui ED. co sgtnen jv dn 2.04 5E VISECS t 


maiorem rationem, quàm totugr AR "e CAD Hrsn ERE D od 
- adtotum EC, vel AE ad ECiminorem .. ups nos P. pue 
habebit rationem- quàm CE ad EB Se d 
ergo rectangulum ub. extremis ABO XA 
ED. minus Berit quadrato mediae. EG. gdisücupmpW n TCENWO 
I veró  ijfdem pofitis, in fecunda figura, tertie rok 3D. p 
quadam BE adijciatur ; dicore&argultim. fub. AE, ED maius effe qua- 


: Ve M 
GEHE u— ntu: E EDEN 


: 4e EC; quod licetin 9. prop. huius i iam fit: ebnfum: bis: ident n aliter nua 
- Bo gocdputione demonftrabimus. HILOS Holds, i 2 


Quoniam enim GE máior Cft CB« habebic AC T CE. minorefa rationem 
quis AC ad €B,&. cotponendos fota AE adtotam EC, minorem quam 
ablata AB: ad ablatam BC. vcl quàm;AC ad. €D ;. ;ergo- reliqua. CE-ad rez 
liquam ED; minorem: quoque habebit rationem quàm tota AE ait EC, 


 hoceft AE ad EC.maiorem.quàm EC ad ED ,- ergo rectang gulum fab. AE; | 
: ED D: maiusequadrato medie EC . rQuodi&enssomidedid qpowv nu —— 


'AM, vt ad ekpeditiorem demonftrationem pes propoíi iieuis EE 
- cedamus, ft uper eifdemdelineationibus,.r. epetitis ijs omnibus; qua 


- (vfque ad ea verba exclufiue Dacza enim ex Brtéfa BG.j 2X. )exponuntur. ae 
". demonftrantur; fic vlteriüs profequemur. :Cum-enim in fingulis figuris trid- 


gula DAE;LAI fint redtangulaad A ,- exquo bafibus dudtz funt perpendi- [ 


: eres AB, AR; ;erit initiangalo DAE. xecangulum EDE eue s vdd 


y aot. 


De:Max. & Min. Lib.T. p 
UDA, &i in trang, ulo DAT xe&angulum LIR E tco IA. eimodo: 
por Ju 
Ec á feaio piime pute ABC fuerit Parabole, cum AE f tei contingens ein 
erit EB equalis " BF, ergo IERI M EDE c cum nic uie FB ? aquabitur * 30. pt. 
Cquadrato BD 5 quare» 7 - . conic. 
folum re&angulü EDF, 
: fiue quadrátiim DAmi- 
ugyaá: erit quadrato DB, ^^ 
-fuüe meg D A dipor^? «7 
DB: ) Cm iEpIoIE DS G 
! Si veró cade hoüst v4 
dHyperbodag reprefen- ^ 45 
tet , Ieperto eius centro 


Q., erit -re&angulum., : 
: FQE « equale quadtato Y XI ; : i 2 3p : 
QB, ereo FOad OB, vt : *zo ONSE s id 
QB ad QE; vel vt» FB : m -- 


ad BE,/fed FQ maior eft OB, ergo FB eritmaior BE, die plafquam di dimi- 

dium ipfa EE ,diuifa ergo FE bifariam in V, erit EV. minor FB; eritque. I€- 
&angulum EDF cum quadrato EV. equale quadrato Dv; iéitui folum re- 
éangulum LDE. hoc eft wur mDA; nu xdrato DV, feuli EEDR. 


— Amplius. E nde figurz, dum perp aris AT "Eotueti pt 
feum axe maiori, eft xc n E c aequale quadrato- TAB Ga tertid, 7.27 Pr- 
proportionali NF demptae eft pars ND, ergo per Lemma praecedens erit re- ; 
&angulum EDE, fiue quadratum DA minus quadrato DB, hoc^eft Pe 
dicularis DA maiori axi occurrens , minor eiufdem axis; ;poftione DB. 

Tandem re&tangulum LNR zquatur. quadrato NH '& tertie proportio» | 
nali NR. addita eft N I, ergo peridem Lemma erit re&angulum: PIRIfue,. sun 
quadratum IA maius quadrato 1 IH, fiuc perpendicularisAT minori auod — 


currens iuaior. CRECEN portione LH 6 Quod füit; Qe or 4 het mrhaa 
DE iij "RACE EE, DELDEPISIAI mod ive A2. sd muioo1t xi un ra d np ivi s ditaid 2 : ; 
y. QE Qn viret e 


d bs bcr OR.' NEO | 
i4 s HE XE icA re e ary ok - ^ionim 4 


Bb bos 9 EIE 29557 SE 3x. da PIRE AM IHFCIE ii t 


Si quamcunque coni - ee recta linea contingat ad "I 
&um quod non fit axis;vertexs- à que duétaefint duet rectae uem ; 
altera contingenti ; alteri autem axi | perpefidicularis ; erit in Para- 
bola:ea axis portio: inter perpendiculares. inrércepta: :equaliSg ii. 
Hyperbola xveró maior j fed venie. minor: edi c 


GI IftHIT 


eius axis, cui perpendiculajéé "Qe. Ro DELE 


dercor. HEU 


1 quécunque coni- fc&tio-ABC,c ulisakie bo: e Bj& Miuaineg. | 
S pun&um i fit Á; àquo duda fit 4 contingens AE cumaxe * conueniens E x 
in E, atque ex A erecta fit AD ipfi AE per pendicularis ( quae cum axe con- DERedDe. 
ueniet/in D) & AF perpendicularis ad axem. Dico primüm in Parabola., /88.h: 
prime figure ; inter Cep axis portionem m dimidio redilateris equa-  - 


lem ele. Náimn 


138. — 4i Vincent Viulanit 
ol, . Nam quadiatum AT equatur 4 rc&angulo fub FB, '& recto.lateres vel 
ph fub dupla FB, fiue fub » EF, & dimidio recti, fed idem quadratum ÀE xL 
b m Po -.quaturre&angulo fub cadem EF, & fub Bbs quam ED erit. dimidium rec, 
"Quod primó , &c, 
Amplius in Hyperbola fecunda figure, dico interceptam portionem FD. | 
effe plufquam dimidium recti lateris, 
Nam reperto eius centro G, erit re&angulum GEE ad, quadratum AF " 
t 37. pri- velad rectangulum DFE, vtctranfuerfum atus ad rectum, fed rectangulum 
mi coni CEE ad DEE, eft vt linea GF ad FD, ereo GF ad ED: cft vt tranfuerfum la- 
tusad re&um, vel vt femi-tranfuerfum GB. ad femi- re&um, & permutando 
GF ad GB, erit yt FD. ad femire&tum, fed eft GF maior Bus ergo, Fb ent 
maior femi- reto latere, Quod fecundó e CIAO. is4051 nslodpuvi 
Tandem in-Ellipfi | dito3 eIby Spe xt re 
tertia figure , inqua, X WEGE le o 
T axis portio - 
DF eft démaiori axe, 
velin quarta figura , in 
. qua predida portio : 
DF eftde minoriaxe, .. 
.dico-item ipfam DF. |... 4. 3 
: ;minorem effe-dimidio i A. ct 
ue rectilateris eius axis, 
aeui ductae pirpendieu-..., "s 
; Jaresoccumunt.. 0s M 
| Sumpto. Dm cun Ivcofhs. 
pis centro. Kem eft Ye. P es 
é&angulü EEGad. 4ua- 5 os 
-dratum AE, veladre- ies bom 
.&angulum;E E D, 4t. - read edquescue 
L ibidem. tranfuerfum . latus. ad ..- aca PH T ET 
re&m, fed idem Pues ERG 3 AEFD. gy Vt tinea GE. d ED« qua. Eo 
GF ad FD eft vt tranfueríum adrectum, vel vt GB dimidium E ad 
dimiiium re&ii& pannutando GEàd GB,y yt FD ad dimidium recti, fed eft 
GE Jminor GB, ; [or & ES erit minor quam dimidium Ted e vlti- 
- Big". ibonigcoc esp ebat mnsdgol fasi inos aub 


36013 Y 1 |i 
i J $xtES 
ud u 


Pers 


- 2 ELAUeE- if x $. -- 
» n CORE : x f. SN 4 az 2 zT 
om citis dues RUNS muy Q ies p. qo : IB 
rr bod 
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CBAR GEHIgPO 00e DoD 


Tic patet in octem & Hrperbol coritingenti dec in- 
A A terconta&tum & axem, empenieie plufquai dimidium reéti lateris 
fe&ionis, Nam in trian gulo AFD recta AD redo angulo oppofita: maioreft 
latere DE, fed DE, vel a equalis éft js Parabóla ) vel maior (in Hyperbola) 

E dióia Bini guu Pepédie alatis AD erit onininó maior iplo: Silos | 


f LO eer 
E ES E LT 


Ho 3 mer. yc HK Je EE xb x 3 * Med e ITA E e: 


N 


3 


midio recu lateris, eó magis DB erit maior poo dimidio, 


cul àta&u ducta f : 3i eui ue axe 
femper ipfius portio ihter Montadumii ,& minorem axini. intercepta, 
eft maior femi - axe niaiori ; portió yerO inter contactum ; & maio- 
xem axim , maior eft femi - re&o lateré maioris axis ; & Pues por- 


D. Ma&.SéMin Lael ^ cy 
So "ugp | 


Atet quoque in Parabola, & Hyperbola i interce ptám: axis portionem in- 
P ter dem, & contingenti perpendicularem femper item effe plut- 
quam dimidium reci lateris propriz FRionis- "Quoniam cum demonftra- 
E fitDB maiorem«effe DA , & DA in precedenti Corollario fit: Inaior di- 


C0) Oo pyspacqosp pue HA z 


Anifeftum eft etiam in Hyperbola, dc Ellipf Badér eam P 5o- 

nem, qua eft inter centrum fe&tionis, & ordinatim ductam ex con- 

tactu, ad portionem eiufdem axis inter ipfam ordinatam, & contingenti 
perpendicularem, effe vt femi- tranfuerfum fe&ionis ad femi- redtum, velvt 


tranfuerfum ad re&um . Demonftratum eft enim in fecunda, tertia , & quac: 


ta figura rectam GF ad FD effe vt tranfuerfum latus ad recum. V rui 


THEOR. XLV. PROP. XO. 
Si Ellipfinà qu&dam re&alin 4 conti, 


Wed 


tio eft minor femi- axe minori ; ac demum portio inter contadum , 
& minorem axim minor i itfemi-n Feo, AT minoris Axis. 


A 


vcWVW c cece 


GB. 


jor GE, & HO xqualis GE, erit re&angulum PHO, fiue quadratum HA (in. 
triangulo re&angulo PAH)-maius redan gulo EGF, fiue quadrato GB, 
Bor cit linea AH maior ipfaGB. Quod primo, &c.- 

— Ampliis, dico AD effe plufquam«c dimidium re&i laterisaxis BC. 

Quoniam cum ft fit GB minor AH, vt modó offendimus , habebit GD ad 
AD minoremrationem quàm AH ad AD, vel quamFG ad ED, vel quàm. 
cadem * GB femi-tranfuerfum, ad femi-re&um; vnde AD erit maior quam 
femi- rectum latus maioris axis. Quod fecundó, &c. 

Dico preterea candem po AD minorem effe quamIG dimidium 


minoris axis. | e 
5-2 : : Quo: 


488. h. 


b 24. pri- 
mi .conic. 


E-UDHD 


Agatur HP c c E ad GE, & AFO 2d NH. is quoniam et HP ma- 


d 37. pti- 


mu conic. 


3. Co- 
ut go.h. 


poe 
140 . * Vincentij Viuiani 
Quoniam ducta AON parallela ad GE, . 
& DOR ad HM ; cum fit RD minor MG,&c 
DO zqualis GN, erit re&tangulum RDQ, 
. fiue quadratum DA , (in triangulo rectan- 
5 37. P- oulo RAD) minus redangulo MGN «fiue. 
E quadrato GI; hoc eft intercepta linea D A 
minor femi-axe minori GI, Quod ter- 
A4. Tandem, dico interceptam perpendi- 
 eularem AH minoré effe quàm dimidium 
reci lateris minoris axis, rs 
Etenim cum fit IG maior AD, vtfupra 
oftendimus; habebit IG ad AH maiorem 
. . Fationem quàm AD ad AH,;vel quàm NG 
P3. Co- ad NH, vel quàm eadem I G femi- tranf. 
roli. o... nerfum ad femi- recums;quareintercepta . 
AH eritminor femi- re&o minorisaxisIL. —. 
Quod vltimó oftendere proponebatur; . *- 


COROLL T 


Inc eft; quod femper in Ellipfi intercepta maioris axis portio intezgge 
oe, A 4 tUngentiperpendicularem, & verticem, maior eft dimidio recti late- 
99h. — rismaiorisaxis, Namin figura hnius, oftenfa eft AD ad numerum 2. maior 

femi- redo maioris axis BC, fcd 
e preditofemrredo, —- 


COXDEL T 


Atet etiam in Ellipfi , quod intercepra minoris axis portio inter contin- . 
P genti perpendicularem, & verticem, eft minor dimidio recti lateris 
eiufdem minoris axis. Quoniam fupra ad numerum 4. démonftrauimus AH 
minorem effc femi -re&to minoris axis IL , fed eft 4 IH minor AH ,.quare IH. 
. €óminor erit predi&to femi- redo, E. COGIRMIEO 


: - - á SÉ R 


A 


fed el DBe maior DA, quare DB co maior erit. 


d ibidem. : 


De Max. & Min. Lib. L 14i 


THEOR. XLVL PROP. XCIL - 


.Si Parabolen, vel Hyperbolen, aut Ellipfim circa maiorem. 
axim recta linea , prater ad verticem contingat , cui à tactu ducta, 
ht perpendicularis axi occurrens ; circulus , cuius centrum fit idem 
occurfus , radius vero fit ipfa perpédicularis erit fe&ioni infcriptus. 

- Siautem Ellipfis fuerit circa minorem axim , cui predicta per- 
pendicularis occurrat , circulus ex ea tanquam radio, at centro fa- 

. &oipío occuríu , erit eidem Ellipfi circumfcriptus. - | | 


Sto ABC; Parabole, vel Hyperbole , in prima fizura , aut Elli piis infe- 

4 Cundà, circa maiorem axim BO; vel circa minor, vt in tertia, quarum 

vertex B, &c ad aliud pun&um quzdam contingens EF, cui ducta fit perpen- 

dicularis ED, quz axioccurretain D, quo facto centro, & interuallo DE 

circulus EGHI defcribatur. Dico primiüm hunc, in prima, & fecunda figu- 
ra, date fectioni effe infcriptum, : s 


.. Applicata enim EH, fecansaxim inL, &iuncta DH; Cumiín triangulis 
ELD, HELD anguli adL fint re&i, & latera EL, LD zqualia lateribus HL, 
LD,; erit bafis DE qualis DH, ex quo circulusex DE tranfibit omnino per 
H , ideoque coni-fectio, & circulus, funt binz fectiones fimul adfcripte 
(cumearum diametri, & applicatz fimul congruant) quz in ij Ídem extre- 


4 88. h. 


mis communis applicatz EH fimul conueniunt, atque adeorumalterumE, — 


eadem recta EF vtranque fe&tionem contingit, nempe fectionem ABC, ex 
fuppofitione , & circulum EGHI, cum EF fit ad extremum femi - diametri 
ED perpendicularis, atque vertex circuli G cadit infra B verticem Íectionis, 
cum tit DB^ maior DE, fiue maior DG, quare circulus ex DE: erite fe&tioni 
Anfcriptus. Quodprimóerat,&c, .— ^ — Fr m PU 


b ibidem. 
€ Gi. h. 


— A Mpliüs, dicoin tertia figura, pradictum circulum EGHI effe data El- bn 


A lipüiABCOcircumfcriptum, ^—— i o 
— Namfacta eadem conftructione,, ac fupra oftendetur pariter circulum. 
o od | ! tranfire 


EE 
€ 
Lu orden 


i 


25. 


€ 35. pii 
mi conic. 
— & 9o. h. 


E 3. Co- 
roll. 9o.h. 


ipfa cadattota intra fectionem; anguli 


142 "Vincentij Viuiani 
tranfire per H, adfcriptum effe Ellipfi ABCO, & Ellipfeos contingentem; 


EF circulum quoque contingere , fed'huius verticem G, cadere vltra Elli- 
feos verticem B, cum fit DE; vel DG maior 4 DB, quare circulus ex DE 


erit Ellipfi ABCQ^ circumfcriptus. Quod erat vitimó demonftrandum. 


 THEOR. XLVIIL PROP. XCIII. — 


Si Parabolen,vel Hyperbolen, aut Ellipfim circa maiorem axim 


quotcunque rectz linez ad eafdem axis partes, preter verticem, 


contingant, quibus à tactibus du& fint perpendiculares axi occur- 
rentes: ipfz, quó magis conta&uum puncta à maioris axis vertice 
diftabunteó maioreserunt.. | od EE 

— Econtra: fi Ellipfis fuerit circa minorem axim ; huiufmodi per- 
pendiculares femper decrefcant  quó magis earum conta&us à mi- 


norisaxis Verticeremouentur, ^. 


AB Parabole, vt in prima figura, vel Hyperbole, vt in fecunda, aut 

Ellipfis circa maiórem axim BR , vt in tertia, vel circa minorem , vt in. 
quarta , quas fectiones dux ree AE , DF ad eafdem axis partes , & in Ellie. 
pfi in eodem quadrante BLM ad duo quxlibet pun&a contingant, pr&ter 
verticem B, quibus erect fint perpendiculares AC , DG axi occurrentes 


.inC, G. Dico primüm in Parabola , & Hyperbola , ac in Ellipfi tertie figu- 


re interceptam perpendicularem AC ex pun&o A , remotiori à vertice, , 
maiorem effe perpendiculari DG ex puncto D propinquiori. 

, Nam, in fingulis figuris, cumanguli CAE, GDF fint duorecti, & con- - 
tingentes AE, DF cadant extra fe&tionem, & fi concipiatur iunsi redta AD , 
quos eadem A D conficiet cum perpen- 
dicularibus A C , DG, minores erunt 
duobus rectis , quare ipíz conuenient 
fimul ad partem axis; vel vltra, velinter 
contadus,Gnaxim. —— PE m 

Iam, ducta D I parallela ad AH , fiue 
axi perpendiculari , cum in Parabola pri- 
mz figure fit CH equalis GI; vtraque- - 
enim eft 4 dimgidium rectilateris; & AH 


c 


düpra.. Si prim 


L7 
-tur, videlicet punctum C cadere omnino 
infra G, €um fit enim GI maior GH - 


. De Max. & Min. Lib.I. Li43 
fimul quadrata CH, H A,fiuevnicum. ^ | put 
quadratum A C, maius eft duobus fi- x4 | 
mul quadratis GI,ID;fiuevnicoqua- ' E ; ! 
drato DG, hoc eft linea AC maior ^ ^ ^ — pon L 
DG: pm E: IL 

 Atin Ellipfi tertie figure cum licet. ^ —— 
AH excedens femper DI, nontamen r 
fit CH, vel equalis; vel maior GI, fed 
omnino minor (eftenim LH ad H C, 
itemque LI, adIG, vt^tranfuerfums 
adredum,ideoqueL H adH C,eftvt 
LIadIG,fed permutandoL H maior - 
cftLI, ergo, & H C maiorIG) opor- 
tuit hic aliam demonftrationem inqui- 
rere, quz tum Hyperbole, tum Elli« 
pfi circa maiorem axim fimul inferuiet, 
fi concipiatur. tertia figura vtriufque; 
Íectionis fpeciem exhibere, | | i 

Ataque; velordinata AH; queexree |. 7, B. 
motioriconta&du àverticeB applicatur, — - mL. | Loc JH 
occurrit axi in puncto G, vel infra, ve - 


CU ayU. 
oll. go.h. 
i. 


ertium; hoc idem tamen demonftrabi- 


verucc B,occulribaxe 05 R Hrs 


JÓaior erit DG.-Quod'crat primódemonftrandum, ^ — c 07 07 
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Nquartaautem figura Ellipfis |... - | RH DES 
circa minorem axim BR , in, 
qua predi&de contingentibus . 
perpendiculares ipfi BR occur-  . 
runt:dico AC, qua à remotiori 
contactu educitur minorem effe 
DG,quzàpropinquiori. Nam 
cum fit DO ad DG, vt IL ad IG, 
velvt^tranfuerfum latus ad re- 
&um, vel vt HL ad HC , vel vt 
ANad AC, erit DO ad DG, vt 
ANad AC, & permutando, vt 
DO ad AN, ita DG ad AC, fed "RUNE cr sg 5 enis ; 
cft DO maior AN, vt fupra ad numerum 5. oftenfum eft, ergo, & DG maior 


 eritipfa AC. Quod fecundó óftendere propofitum fuit. : 


Satur AE, occurrens BD in E.; & centro E., interuallo EA defcribatur circu- 


: RDUM 
57 E TUM 


eft extra angulum; ideoque in fe remeans fecabit omnino -latus.BC, quod. 
eft infinitz extenfionis ,. Si yeró centrum famatur extra predia perpendie 


— " 
bi : 


ptio, St 


De Max. & Min. Lib. I. As 
cularem AE, vt in H, patet iunctan HA , cum recta BAI inzquales angu- 
los efficere, ac ideó peripheriam circuli ad partem acuti anguli cadere extra 
datum angulum, & ad partem obtufi cadere intra, ficque latus dati anguli 
fecare. Quapropter circulus ACD erit MAXIM infcriptus ad datumz 
pun&um A. Quod erat faciendum. 5. 


PROBL. XXXV. PROP.XCV. 


Date Parabolz, vel Hyperbolz , fiue Ellipfi circa maiorem. 


axim , ad datum pun&um in eius peripheria , prater axis verucem, - 


 MAXIMVM circuluminfcribere. ——.——- 


: - ABC data Parabole, vel Hyperbole in prima figura , vel Ellipfis circa 
maiorem axim BO in fecunda , quarum vertex fit B , & punctum in ea; 
fumptum prater B fitE. Oportetad punctum E MAXIMF.M dat fectioni 
circulum infcribere. s : ! 
Ducatur ex E fectionem con- 
-tingens EF, cui erigatur perpen- . 
dicularis ED axi« occurrensin; - 
D. Dicofi cumcentr 
uallo DE, circulusEGHIdefcri- — 
"batur ipfum effe quefitum: nam —— 
effe infcriptum patet ex- prima 
parte 92. huius; quod autem fit - 
"MAXIMF S conftabit fic: appli- 
ataenim ELH;, & produda EP 
axi occurrens in F;, iunctaque, " /// ^w dy AO 2 
FH, hec pariterfe&ionem^có- 4^. Ducd OMNI ge. 
tinget, & fiecangulus EF H, &. pee Lo | 
quilibet alius circulus, vel cadet intra AGHI, vel fecabit latera anguli EFH, 
.vt in precedenti oftenfum fuit , ac ideó fecabit priüsfectionem. Quare cir- 
culus EGHI erit MAXIME S Íe&ioni infcriptus ad punctum & E Quod erat 
ficiendddheom. vo 0: 050 738 00004 000 107 


PROBES EOOVE TROL XCWL 
ee Date Ellipfi circa minorem axim , ad datum pun&um in. 
.eius peripheria , prater axis verticem ; MINIM VM circulum 
circumfcribere .. dio doe ev SE 
| S data Ellipfis ABC, circa minorem axim BO ; cuius vertex B, & in pe- 

| pheria datum pun&um, prater D , fit E, per quod oporteat MINIME M 
'circulum Xürcumicnbere, —- desc 0o evi Ho 


«88. h. 


b 59. h. 
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Ducatur EF. Ellipfimcontingens, cuiex E perpendicularis erigatur ED» 
maiori axioccurrens in L , minori veró in D :- quo facto centro , & interual- 

lo DE circulus defcribatur EGHI. Dico hunc effe quafitum, 
. Nameffe circumfcriptum, patet ex fecunda parte 92; huius, Sed eft quoq; 


 MINIMFES: quoniam quilibet alius 


circulus, cuius radius, maior fit ipfo - | 
DE, eft omnino maior circulo EG- - X I 


HI, & cuiusradius minor fit DE, 
eft quidem minor, fed veltotus ca- ud 
ditintra Ellipim, veleiusperiphe- — . TUR 
riamneceffariófecat. Nam ficen- - " 
trum fuerit in perpendiculari ED, 


— & radius non maior diftantia EL, AE t 


4 92.h. 


qui cadit inter contactum E, & 
maiorem axin, circulus cadet totus 
intra, & firadius füeritmaior EL, —— 
qualiseft EP,tunceiuscirculusca- — ^' 
det totus intra circulum EGHI, fed s 


licet ipfius peripheria ad partes G,, E e 


b, ftatim ac difcedit ab E , cadat in- ene i c E 
ter peripheriam circuli AGH , & peripheriam Ellipfis EBH, cumtamen in; 


le ipfum redeat, neceffarió Ellipticam peripheriam EBH fecabit, nam fpae. 
tium EGHB eft vndique occlufum, Tn NOCNACHNRN m 
. S veró centrum fuerit extra perpendicularem ED, vtin Q: iunda QE 


. cumcontingente SEF inzquales angulos efficiet , quorum alterum, videli- 


b 32. pri- 
nmi conic. 


Aa MAXIMORV M circulorum dato angulo in 


cet 3EQ obtufus erit, quare fi ipfi EO erigatur perpendicularis ER, hxc 
omnino fecabit ^ Ellipfim: Bude. i ut QE circulus 
defcribatur XEYV , ipf: ad partes fecantis ER fecabit omnino Ellipfis peri- 
pheriam, vt perfe patet. Ergo circulus ex DE eftt MINIMES circumícri- 


prusquxfitus. Quodfaciendumerat, ——- 


— THEOR. XLVIIL PROP. XCVIL.- 


- MAXIMI circuli angulo rectilineo infcripti ; & fucceffiue fe - 
mutuó contingentes , funt interfe in continua, eademque ratione 


geometrica , quae progreditur iuxta quadrata tangentium , ex ver» 


tice dati anguli du&arum., | 

[5t angulus ABC, cuiusaxis BDEFT, in quoiemun DE Pom - 
? criptorum,& mutui ipforum - 

contactus fint G , H, &c, ad latus veró anguli » contactus fint L, M, C , &c. 


- Dico hoscirculos interfe effe in continua , cademque ratione geometrica ; 


Apfamque incedere iuxta quadrata contingentium BI. . BM, BC, &c.- 


Iunctis enim DL, EM,,EC, & GL ; IC. CumintriangulisBLD, BCF, 


anguli BLD, BCF fint rc&ti, S angulus ad communis, erit reliquus BDL, 


reliquo 


DIN 


.De Max. & Min. Lab. [. 147 
reliquo BFC «qualis, qui funt anguli ad | d oro oe 
centra D, F : ergo ipforum dimidia ad 
- circumferentias, hoc eft anguli BGL, 
BIC zqualeserunt, vnde GL zquidi- 
ftabit 1C: quare, vc C B ad BL, ita IB, 
ad BG, veliumpta communi altitudine, 
BH , ita rectangulum IBH , fiue quadra- 
tum B C, ad rectangulum H B G, velad 
quadratum BM : cum ergo fit CB ad BL, 
vt quadratum CB ad quadratum BM, - | Jj 
erunt tres contingentes BC; BM, BL, —— 
in eadem ratione geometrica , fed CB... 
ad;:BM,eftvt CFad ME,&MBad . 
 BL,v MEadLD^/ ergo CF, ME, -- 
LD , vti etiam ipfarum quadrata , fiue. 
MAXIMI circuliex FC, EM,DL erunt 
in eadem ratione geometrica , que pro- 
cedit iuxta quadrata contingentium, ; 
BC,BM,BL. Quod oftendere pro- f... - 
ponebatur. | i. Ne 


x 


3 Tincelicitur, quod fi datus angulus fuerit angulus trianguli xquilateri, 

: fiue duz tertie vniusrecti, predicti MAXIMI circuli erunt inter fe, 
| 3ncontinua prora nonupla . Tunc enim in triangulo equilatero BNO , 
MAXIME infc 


mE 


el — Cc 1. — 


4 1. Co- 
roll. 2o.h. 
& 95. h. 


 datx fe&ionis. Patet ficum centris 


148 /— 5 VincentjViuabi C000 
THEOR.IL PROP. IC 


MAXIMORVM circulorum , ad pun&a Parabolice , aut He 
perbolice peripheriz infcriptorum , MINIMVS eft, qui ad axis 
verticem'infcribitur. Aliorum vero is , cuius contadus magis 
diftat à vertice, maior eft, neque datur MAXIMVS. : 


Sto Parabole, vel Hyperbole. ABC; cuius axis BD, vertex B, & in 
eius peripheria fumpta fint quilibet puncta A, E- extra verticem 
b, àquo agantur contingentibus pet- - - Od Eh6 
pendiculares AD, EG, & ab axe, «7 
abfciffa fit BF , :equalis dimidiore&ti - 


P,G,D,inueruallis veró BB, GE; 
DA circuli defcribantur ; ipfos datae - 
Íectioni ABC effe infcriptos; atque-- B o ud 
MAXIMOS ^ ad puncta B, E,.A ipio 2:544 —eu0des 
Ícriptibilium.Dico iam inter hos MA- ' 
XIMOS, MINIME M effe eum, quiad 
vericemB infcribitur. Aliorum du- / 
tem illum, qui ad punctum E propin- " 
quius vertici, minorem effe co qui... /J.- 
ad À verticiremotius ;infcribitur, |... 


p1Co. , am quelibet perpendicularis. GE, DA, &c.- maior ) eft dimidio re- 


roll. oo.h. 
-€93.h. 


&, fiue maior EB : quare circulus ex EB cric MINIMES,&c. fed GE, 
qux à contactu vertici propiori, minor ceft.DA, que à remotiori - qua- 


re circulus ex GE , erit minor.circulo ex GA, &c, neque inter-hos; 


MAXIME S reperitur, cum fectio Parabole, aut Hyp erbole ad partes ver- 
tici o ppofitas.fit infinitse-extenfionis » a6 proinde vnquam ei infcribi ne« 


queat circulus tàm longi interualli , quin infra alij adhuc maioris inter- 


ualli infcribi-pofint .. Quod tandem erat demonftrandums— 


- : MAX IM ORVM | dito ulorum : 
 pherig infcriptorum, MA XIMYVS eft qui ad verticem mino- 


D 


y ud punáa Elliptice peri- 


. Hs axis infcribitus. MINIMVS Veró , qui ad verticem maio- 


magis remouetur , IJEUIEIELE- 


HS. Aliorum autem is ,.- cuius contactus à vertice maioris axis 


| Bus cuius axis maior BD, minor AC,centum E, 


iq; DF qualis dimidio 1ecti , cuiustranfuerfum latuscft BD; &ex 
Ee co oo e C «- : . pundis . 


À 


A, H, G, B infcriptibilium. Dico im. 


res GI, HL. Conftat iam , fi 


[ 


i620 cDeMaziGMin bL i39 


 punaisG,H, inEllipüsperipheriavbb- ^—— 7^ y 


cunque inter femi-axes affumptis, fint — 
contingentibus perpédiculares GI, HL. 
Conftat; ficumcentrisE, L, I, F;inter- 
uallis veró EA, LH, IG,FB, circulide- - 
Ícribantur , ipfos Ellipfi ABCD 'infcri- 


ptoseffe, ac M.4X 1MO S ^ ad puncta 426.92. 


I. Coroll. 
29h, 
interhos M 4X7M0S, MAXIME M 1 
eife quiadA, MINIMF M veró, qui - 
ad B inícribitur. Aliorum autem infcri- 
ptum ad punctum H , quod à vertice, ^ 
B maiorisaxismagisremouetur, maio- 
rem effe infcripto ad punctum G, quod 
lpfiverticipropiuseft,. — — 
Etenim quelibet perpendicularis LH, | ee 
IG inter femi- axes, minor eft femi-axe maiori EA , fed maior femper fe- 91. h. 
mi- recto F B: vnde circulus ex E A erit MAXIME $,&ex EB MINI- : 
MF $ inícriptibilium : fed LH maior v eft IG : quapropter circulus ex c 94.h. 
L A, crit maior circulo ex IG. Quodprobandumcrat. — ———— —  . —  — 


D 


MINIMORVM circulorum ad pun&a Ellipticz periphe- 
rie circumfcriptorum , M INIM VS eft, quiad verticem malo- 
ris axis circumícribitur. MA XIMVS veró qui ad verticem. 
minori. Aliorum autem is , cuius conta&us à vertice minoris co 
axis magis diftat, minor eft. — | | zc oe | 


- 


Sto Ellipfis ABCD , cuius axis maior AC , minor BD,centrumE, 
-4, & fumpta fit BE equalis dimidio recti , cuius tranfuerfum latus eft 
BD GerDiES Gill vb - — 1 
cunque in Ellipfis peripheria, — 
inter femi-axes affumptis, fint —— — , 
contingentibus perpendicula-- 


c 


ex centris E,L, I, P; cum in- 
terüalus EA, EH, TGGE Bde -— 
Ícribantur circuli, ipfos Ellipt —— 
ABCD circumícriptos effe, & — — 
MINIMOS?adpuncia A,H, 
G,B, circumfcriptibilium. Di-- 
co tamen inter hos MINI- 
MOS,MINIMEFM effe,qui —— 
adA; MAXIM M,quiadB 


x 


130  Vincenüj Viuiaanide Max. & Min. Lib. IL. 
circumfcribitur, Aliorum veró, infcriptumad H , minorem effe inícripto 
ad punctum G , quod minoris axis vertici propinquius eft. - 

WRonh- Quzuis enim perpendicularis LH, IG inter femi- axes, maior eft 

Íemi-axe maiori E A , fed minor 4 femper femi- recto FB; 
vnde circulus ex EA erit M7NI ME $,& ex EB 

MAXIMFS circumfcriptibilium; fed eft 

b94. h. : LH; minor IG: quare circulus ex 

— LH erit minor circulo ex ..— 

IG.Quoderatpro- .— . 

pofiruns. : 


At rotundus bic Prepofitionum. Sumerus y eft quefo 


4 


C FINIS 


Ig huius operis contextu , epel etiam in » ipft perfcriptione , quedam 
funt ; qua aut mentem moftram , aut Amanuenfis , quamms accura- 


tif simi y acidum effugerant x itaque p ub calcem coniu[cuwf. que libri cadem [ic — 
addere liccat : 


Pag. 74- ad finem Pan. d 


Quapr opter huiufmodi Par aboke iuxta has interceptas lineas diametro B 
E parallelas, funt femper inter fe cquidiftantes, licet iuxta íntercepta appli- 
catarum fegmenta AE, ID, LM; & ad eafdem partes AT ED fint íem- 
per fimul accedentes, nunquam veró coeuntes - :: : 


Ad calcem Pag. 79. 
c OR O L IL Ba 


per: dineros vertices fimul m 


Atet denique congruentes Hyperbolas 
ducas, íe, & fimul femper ma- 


Ícriptas, & ad cp pro 
gisaccedentes, & fen idiftant 
rumfegmenta A E Y, inprecedentibüs nguris num 

bol femper fiunt propiores; J licet nunquam fi mul conueniant ; ; iuxta autem 
re&as BE, MD, Z Y , ad eaídem partes AS,ED,petpetuamferuant equi . 
diftantiam, cum ipfa BE, MD,Z Y intet fe ere we fintoftenfe Sc. - 


Tpag ad finem Moniti- | 


atque it item y congruentes Eiyperbola ; gr. Dade Wm. CE pet bnt : 
E POWERS : 


— ANhter idem; jac ic Vniuerfalids. - 


MAXIME fisilés Ellipfes * Parabolà infcripte. ,& à vertice - 
fücceffiue fe mutuó- contingentes , func inter fein ratione quadra- 
torum s difparium pnmerorum abs vnitatc ec s poss 


pu L3 


Stb Párabole A 56; "cuius b Winidee BD; hands re&um BE, &. circa. 
E: juodlibet diametri fegmentum BF fit ipfi Parabole per verticem B. 
eripe MAXIMA Ellipfis BF (queerit* illa, cuiusrectum latus idem fit; h. 
ac rectum BE) & applicata ex F ád diametrum recta HEG, fumptaque 


B r Ee ipfi F B; ducatur diagonalis GIL, exL ee LMN,. 
: | | EU 


v 


€ 21. pri- angulum MIF, hoc eft re&um eius; latus 
mi Conic- ad tranfuerfum; vt idem quadratum T I, vel 
x aet rectangulum 4 fub TB; & redo B E,adreáa- 


k$2 Addenda Lib.T. | 
atque ex N agatur NPO ipfi GL parallela, ex O veróre&a O QR para- — 
lelaad LN, & RS A ad NO, atque AD C ipfi OR, & hoc fiat quoties li-- 
buerit : patet, fi.per pundta I, P , S, interfedtionum ipfarum. diagona- 
lium cum diametro, agantur applicat T V , X Y,ZK,&c. & circa diametri 
fegmenta FM,M Q; QD; &c. & perextrema predictarum applicatarum, 
deícribanturEllipfes TF VM, XMY Q, ZQKD, has omnes effe Para- 
.h bole ABC inícriptas, «& fimilesinter fc, ac fe mutuó fucceffiué contin- 
: sentes. Iam dico eafdem Ellipfes, prime BF fimiles effe, atq; inter fe eam 
rationem habere , ac numeri quadrati difparium numerorum ab vnitate : ni- 
mirum effe in progreffione numerorum r. 9.25.49. &c. 
rt. Co- -Quoniamigitureft^ M B ad BI ,vtBIad 


Sob HE. enrdiuidedo MIadIB,vtlEad FB, y E 


fed eft IF zqualis F b, ex.conftru&ione,, 
quare MI ipfi IB equalis erit, ac ideo in, 
Ellipfi T F V M, erit quadratum T I ad re- 


gulum fub eadem I B, &füb IF, hoc eft vt : 
linea BE ad IF,( cum fit IB.communis re-. 
&angulorum altitudo) veladei zqualem B - 
EF, nempe vtre&um ad tranfuerfum Ellipfis 
BP: quapropter Elli püsBF.ipfi TF VM eri. 
fimilis, fed vnaqueque aliaruminfcriptarum. y 
Ellipfium. circa diameii.fegmenta M Q,.Q 
D, &c. eidem T FVM eftümilis,vt fupra, 


e 


monuimus , quare omnes huiufm odi infcri- 

 pteEllipfeserunt fimiles ititet fe. Etcumfit | 

* MIequalis IB, & I B dupla F B, erit to. |. 

.  RMBqudmuplaBE.SiegoBBeonic. D. — 

 piatur vt vnum, erit BI v£2, & MB vt nil E m 
atque MIvt 2, & MF vt 5. | Up pcm 

Cumgq; in triangulis PM N, LE G fint anguli ad M,F inter fe vquales, 


ob equidiftantesapplicatas MN, FG; atqueaneuli ad' PI item equales, 
pariter equales, 


ob parallelas diagonales NP, GI, erunt reliqui ad N,,: 
fiue ipfa triangula inter fc fimilia, vndelatus N'M ad MP erit, vt latus GE. 
ad FI,& permutando NM ad GE,vt MP adFI, vel quadratum NM ad. 


e 20-pri- (5 P, fiue erecta MB ad BF; hoc €ft-4. ad x » Vt quadratum MP adqua- . 


ratum FI; vnde quadratum M P quadruplum crit quadrati FI, fiue linea 


MP dupla EI; fiuedupla ad BE; fed BF ponitur vt Vnum, ergo MP erit 


Wes 25 eftque B M 4, ergo B P:erit 6, eftque B.M ad BP, vt eftt/ BP ad B 


Q. quare B Q eritvt o, fed BM eft vt 4» Cr&o M Q erit 5. Priterea,ca-- 


, Gemratione, ac fupra, ftendeturtriangulum R Q.S fimile triangulo GEI, —— 
fuiCon, & quadratum K Q ad GF effe vt quadratum QS 34 F1 » fedeft quadra-. 


tum R.Q nonuplum quadrati G E, cum fit reda. Q B nonupla BE, vtmo- 


. dó oftendimus, ergo, & quadratum QS erit nonuplum quadrati FT, fiue .— 


| quadrati BF, hoc cfi linca QS tripla BE, quaretota,B S erit vt 125eftqs 


Addenda Lb. I e Up I 


BQ.ad BS,«vt BS.ad BD, quare cum B Q:fitg, & BS 12, erit BD.16,. 4.1. Co 
&QD 7, & fic vlteritis demonftrabuntur diametri huiufmodi fimilium El- Foll 13: h. 
lipfium Parabola infcriptarum , &c.à vertice fumpta ,augetiiuxtaprogref- |— ^ 
fionem difparium numerorum ab vnitate,, nempe vt numeri 1.3. 5. 7. 9. 

- 11. &c,, Sed Ellipíes fimiles funt inter fe, vt quadrata homologarum diame- 
trorum:.quare czdem MAXIMAE Ellipfes Parabole A B C infcripte, & 
à vertice fucceffiue fe mutuo contingentes, funt in ratione quadratorum dif- 
parium numerorum ab;vnitate,. Quod probandum erat, « ! | 


E Lo«-x zu * " & T " D. " c» Tung i * T 
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5c) eli. ijuewL.ChlaldOonund. 5-308 TD t3 
TJ inciterum apparetveritas Prop. 77. huius - Nam fi.B D.diameter da- 
tx Parabole A.B.C, füeritaxiss & prima Ellipfis circa fegmentum. 

BF. fuerit circuluss relique Ellipfes infra hancfucceffiue infcripte, erunt 
pariter. Circuli, &cdemonftzatio, àc conclufio omnino erit eadem, ac ina 
füppdobhiocs! s daposl óDtu ob C CELO A - iustos : 
: JH Ur 3i: nc i i 
di hüc; & in proxima precedenti 82; propofitione ex ipfamet conftru- 

iode, 4c demonftratióne elicitur, dios vtrobique affumpfiffe datam appli- 

hoc enim cafu e Pn isfolütio facillime patebit , tunc nimirü ,- 

fi hinc inde à centro fuper diametrum fumatur dimidium dati tranfuerfi la- 
teris, atque circa ipforum; dimidiorum aggregatum , tanquam circa tranf- 

uerfum diametrum , & per extrema ipfius applicatz defcribatur Ellipfis, que 
vélrit di MaXMA ülícriprascücl (MINZMA. date Ellipfi circumícfiptas 

cum eadem applicata Á C fittanquam communis fecunda diameterg vel b 2.Co- 


prout commune tranfuerfum latus vtriufque Ellipfis, &c. — — Mes 


Pag. 144. ad calcem Prop. 9 ;. : 


Linee , que tbi in figuris tumgentes puncia €, D , manifeflo indicant 


5 "mía tran[criptione omiffum. f [[e fequens * : o 
SCHOLIVM. 


X hisaliàs manifeftum fiet haud inutiliter animaduertiffe in Parabola, 
velin Hyperbola , aut in quadrante Ellipfis circa maiorem axim ; prz- 
dictarum contingentibus perpendicularium ad eafdem axis partes ductarü, 
quz à conta&u vertici remotiori ducitur occurrere axi infra occuríum fupe- 
rioris perpendicularis, ac fimul vltra axim conuenire ad partes contactibus 
oppofitas : fed in quadrante Ellipfis circa minorem axim fe mutuó fecare in- 3 
tertangentium contactus, & minorem axim in angulo quadrantis , qui dein- | 
ceps eft ei, ad cuius peripheriam ductz funt perpendiculares; ac ideo oc- — 
— curfum inferioris perpendicularis cum axe minori cadere fupra occuríum, d 
. fuperioris, qua ducitur ex contactu vertici propiori . Spe 
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4 7 c —— Addenda ab 
Tn fingulis eniti fieuris iund&a re&a C D : erit in inbds primiscirca tiaío- 
 remaxim,re&a C D maiot C A (cum circulus ex C A fit fe&ioni zinícri- 
ptus, ac propterea fecet CD) fed C A maior eft GD, vthie ad numeros. 
2,3, & y. oltenfum eft, ergo"C D eó ampliüs maiorerit ipa GD; | fiüe, 
"quadratum C D maius quadrato-G G D; vel duo fimul.C I, ID maiora, 
duobus fimul G I, ID, quare dempto commahi DT, erit quadratum CT 
maius quadrato G I, vnde pun&um C cadet infra G: fed A C,D G fi-- 
mul conueniunt ad partes axis BR, vt ad num. 1. oftendimus, ergo ipfa- 
rum occuríus erit vltra axim B R .' 

- In quarta demum figura, eft C D minor.C A (eum circulus ex CA fit 
Ellipfi circumífcriptus ) )& C A minor G D, prout ad num. 6. huius de- 
monftrauimus, quare CD erit omnino minor GD'; fiue quadratum (C D 
minus quadrató GD , vel duo fimul C I, ID minora duobus fimul'G I, 

|, . iDiquamobré dempto ID; erit CI minusG I, fiue punctum C: occurfus 
. inferioris perpendicularis A C cádet fupra .G 'occutíum fuperioris D G; 
fed tales perpendiculares A C, D G fe mutuó fecant (vt fuperiüs often- 
dimus ad num. 1.) ad partes axis B R »quar ipfarphi occurfus erit inter 
contactus, & minorem axim , fed refpectu. dion axim ML fe mutuó 
fecant vltra ML; vti pauló. apte demonftrauimus «Quare. in Ellipfi oc- 
curíus huiufmodi perpendicularium A C; .D G. cadet;in angulo quadrans 

tis MLG, qui deinceps eft; quadranti ML B, adis enins is peripheriam, MA 


492. h. 


ibidem. 
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PRINCIPE LEOPOLDO 
OERT ETRVRIA : 


! VM, zai ;nfblens. ilium? 
fe quidem. jet CSE.RGEUN: 5 SIME 
xd UPRR INE. 3HS. non tantüm aliena 
jv argiri, "verüm etiam muneris nomi- 
ne animo libenu. propria fufcipere. 
/ Sd Quid enim vnquam Deo Opt. Max. 
p mortales offerre pofsét , nif1 fuis quo- 
| que c hofti ud benignitas oble&taretur? Quid ego 
Celfitudini tue, cuius patrocinio omnia debeo, nift que 
tua funt tibi reddi magnanimé patereris ?* Ab impuden- 
tize nota me liberas, & frontem meam rubor fubtrahis 
SER ENISS. LEOPOLDE. Fidentiüs enim mentis 
mex tenuifsimos partus tibi nunc exhibere audeo, Re- - 
gia namq; manu obftetrice , é tenebris in quibus delite 
fcebantin lucem eductos, quos nuper vt proprios defpi- 
ciebam, modo à perfi picacifsimo iudicio tuo in cliente- 
- Jam, atque, vt ita dicam ; in hberorum locum humanif-. 
fine fa Íceptos m o&nihil veftiimare cogor. Quid ergo -.— 
lucubrationes halcé meas; quz tux iam funt, tibi am- 
pliüscommendem * Quod te iubente lucem aípicerent, — 
tug miàgnanimitats beneficium fuit ; quodt tutzeàmalo-  . 
: rum 


rum inuidia te propugnante per Geometrarum eruditas 
 . manus incedant , tui 1n literas amoris beneficium erit. 
Hc me alioquin; eure, formidolofi um bono efle ani- 
130 efficaciter fuadent: Et veré , fi mihi Genethliaco-- 
rum more diuinare liceret, non idolis futarum, DIVI- 


NATIONIS mee fatum Íperarem , quam nafcentem 
fulgidifsima lumipa, Iuppiter, atque Apollo Etruriz- 
tam.benigne acera: -Hoc fi vnquam videre dabi- 


tur , tuis. aufpicijs SERLENISSIME PRINCEPS, 


.. nonmodÓ ingenium ad maiores conatus, fed & diu ia- 


centé fortünam meam aliquando [c fe erecturam confi- 
do. Faxit Deus: qui ( vtenixé precor ) te, literarum. 
prafidium , & decus.feruet incolumem, : &t ! "roicac 
virtutis tuae incabptis faueat. . M ru uc 
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VINCENTII- MIVIANI 
DE MAXIMIS; XP MINIMIS. ; 


comes diuiféxtio à in M. Cof je 4 


Apoll. Perge 8 
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d Phan I PROP. L. 


áSia recta ien ytcunque fecta nent: quadratum totitis zqua- | 
 itür quadrato vnius partis, vnà cum re&angulo füb tota; & di- 
es punc anguem) ab: vna linea; » & fu altcra um contento. * 


27, ABz : | pe A 
"mW. cum-rectangulo fub--B A. cum A C. Eder vnalinea,Gt — ^ 
P c A fub. seliqua ] TAE BC icomprehenfo .. Nam producta B A fa- ; 
i -21gmátür A: D. :equalis.ipfi BC. ad igiiur D.C eit bifa. 
xiam feda in A, ipfique a« iecta C B; erit: 4 
quadratum A B ;zquale rectangulo: (OMPUNEC DU 
DB,BC;,vnài cum quadrato C A5 fed. uL s. — T | 
DB linea conficitur ex D A cum A B, vel d ouibdsia incuta e 
ex A C cum A Byergo quadratum-totius, | po 950 
A B quatur quadrato parts C. A eynas ioo 8115 
cum ipétangulo. fub B.À cum A Caitlin t Hé sss unb. 
 quam!vna linea, & fub reliqua parte. B C. uds S14. 
compienentu. Quos: erat; &c. E ee 


hai P 


LEMMA m Eins Jm 


exuemarum. Tüaius. erit age Yegato. mediorum. zc 


e Ji quátuor qua&ritates. eiufdem generis A, P. 1: D, & prima A fu- 

x: peret feciindam B, maiori excefíu y quo tertia C fuperat quartam D. T pe 

— Dicoss isgregaum extrcmarüm As D. E aggregato estar Bo Cs ee 
.— Jdem : 


M 


. de B; atque ipfis in dire&um magnitu- —— Àc——— 


11 —  Nincentij Viuiani 
Nam intelligatür magnitüdo E F-a- 
qualis primz A, FG veró Ó zqualis fecun- 


eap 


do FH equalis tertie C ; & EI quar i15 
te D. Erit exceffus magnitudinis EE b: 
fupra F G, hoC E G , maigs exceffu - Cie md 
quantitatis H F. fupra F I, fiue maios - | 

ipfo HI, ex fuppofitione, quibus addi Do —— : 
ti communi quantitáte G I, proueniet | 

EI Mae fiue een exEE, E S ert IH 
& FI, nempe extremarum A, & D, 

maius aggregato ex GE, & EH, velex medijs B,& C. Quod erat, &c - 


TUDOR I. PROF. HE 
MINIMA linearum i in Parabola ducibilium. id eius peri- 


 pheramdt pun&o-; axis-intra fe&ionem fumpto 5 quod. diftet-à 


a Coroll. 


. prime pri 
mi huius. 


[: 


b 26. D 
mi conic. 


vertice per interuallum- non. maius: dimidio: re&i lateris ; eft ip-- 


fum axis fegmentum- inter pündum:, & verticem interceptum., 
Aliarum veró ea , que cum MINIMA minorem confüirmit ai an-. 
gulum ; Ininor et. Dur E 


Ato Parabole AB; cuius fégmentuía áxis. BD non excedat dimidium * ! 
re&i lateris-B C dateCParabole:; Dico D. B-effe MXN MAM- du. 

cibum €x codem punto D ad Parabolie jeripbetisis een * É 

Appliceturaxi ex D,re&a D A; Erit. — pua 59] miniis 
quadratum A D «4 equale rectangulo - onto M DPSHDA 5 A viia 
fub D B, &re&o BC; fed redangulum - J oiwehni Ima E 
DBC maius eft quadrato DB (eumo 5. 5.0 wee 
latus re&tum B C pofitum fit , vel du-iusenoces oro BA 
plum, vel magis quàm duplum.ipfius ^ ^ -— [Dm 
BD) igitur quadratum A D maius erit.) — 
quadrato D B, fiue linea D A maior | 
D B. 

utes ducatur infra D Ai ex D rus 


EU fit: Ws duda ex D ve DA, & ex G vapplit t 
tir G-H. Cumque Tatus rectum B. C fit maius aggregato BD. cum-D'EH- 


E Le tuti enim fuit B c Tion- Thaius ues in Euer Ee "nd 


De Maxi '&i Min: Lib. IT. 3 


$ D maior DH ) erit tL rectangulum. fub reto C B in fegmentum B - 

fiue ^ quadragigà GH fmiains rt&angulo fub: a&grégatoBD cum DH, in ^ Coro 

idem ícgmentum BH, quibus addito communi quadrato DH, erit qua- mihuius. 

dratum GH cum H D.quadrato, fiue ynicum quadratum G D , maius re- 

é&angulo'fubi'ag8regdto-B D'cum D'H'in B H5 vhà cum quadrato DH, 

fiue? maius vnico: quadrato 'Bix;: hoc eft linea DD Gi major erit DB. Ef y 5. 
ergo D B MINIMA dücibilium ad; Parabole peripheriam ex axis pun&o 

D.q juod, abeft à à vertice. per interi uallum. non. patus dimidio edu pos | 

BC Quod primó demonft urdum erat. - 

"Preterea fit quepiamr 2 b "Menaioreni Elie diiblun cum M 1- 

N1MA DB, quàm DG, & exM applicetut- MAN - Tam quadratum MUN 

fuperat quadratum G H eo exceffu , quo re&angulum CJ N fuperat re- 

 éangulüm € BH (10b «; cequalitatem) hoc: eff 1éGngalo- fub'reéto €? B c Coroll. 

in .H N, fed quadratum. DiH.Z füperat quadratüm: DN. re&tagpulo fub éa- P m 

dem HN, & fub ágeiegatodH-D cum DD; V; quod 'ageregatunr, ex hypo- 4 . h. 
tefi, minus cft ipfo recto B C, ergo exceffus quadrati. MN fupra:quadra- 

rüni G H; maior eft-exceffü quadrati. H.D fupta;D:N, vnde;aggregatum 
extremorum quadratorum MONSN D» fiue-ynicum quadratum. MD.ma- - 

ius erit ^ ageregato quadratorum mediorum GH, HD , fiue vnico «qua- € z-h. 

drato GD,, hoc eft linea D M maior DG. — -- 

Vlteriüs, quadratum AD fuperat quadratum MN re&angülo fub DD N, : 
& recto B C, & quadrat quadratum M N quadra- 
to D N, quod eff m ! étangulo fub DN, &recto C B, qua- 
re exceffus quadrati A D-losra M-N , maior eft exceffu quadrati DM, 
fupra idem quadratum MN; quápropter A D quadratum maius eft qua- 
drato DM, fiue linea AD maior ipfa DM. 

Tandem du&ta quacunque D O infrajD E, agatur ex E reda EL equi- 
diftans ad BD. Cum angulus BDE fit obtufüs , erit quoque parallela- 
rum alternus DEL obtufus , ideoque in triangulo DEL angulus DLE | 
acutus, fiue minor angulo DEL: quaré latus D E minus latere DL, & 
có minus cducta DO. Vnde que minorem cum MINIMA conftituit an- 
SUME minor eft, Se, Quod « omnino oftendere propofitum fuit. 


miri nem ge - 


-LEMMA- III ]PKos EM 


Si inter latera parallela AD , BC, menfalis ABCD redangule ad 
B , du&a fuerit quedam linea EH ipfis lateribus zquidiftans, fitqs 
AD minor BC. Dico re&angulum, ABC, füperare Di c : 
| AEH. maiori iexceffu , - quim hit sseHigiun] mete B. — — 


PI E 214 


EC 


z YOmpletis eu re RENS EG, ÉE, DO n cr. 

«A. patet rectangulum ABC fuperare re-: ies erec SIS 
angulum ÁEH enomone ECG , fed. SHecs i 
mon ECG.maioscft re&angulo PhC rade] x 
xectangulum ABC, fuperat. redlang ulum A. 
EH majori quantitate quàm fit zedigulum | 
EBC. Quoderat,&c, — 


p. 
* 
& 


T 


C4 wert ; gre: IC E «f r DEO 1^ Fr c. » act T ? & 3 dn 
*. za iab Cx [E] EA e Noah af NE V2 de XRril34dii ^Y dil. 1 $i A 51811 L 
* r : " e ^ 
Rictoe x . crees EUN pt b E ces : 
denm EE : ) path r6 WU S oe ea e. : 
1*8 iex o»-bbo godere eo rige UO wk «és Veo ROS LrCCey Li cf vs ends : Tot 
de qe Sc MP ST vd LA. I x ta* YER A NM AR A dayidipa Sx4uAidild exa pros b 


"qe » ; 
D 


. MINIMA linearum in Hyperbola. ducibilium ad ipfius. pe. 


EC A "D B eife MINIMAM dücibilium: ex'ipfo pühéto D ad Hyperbolz: peris 
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Tam; cumintriangulo ET) G, fit DG maior BF, & BF maior fegmen-- 
tob D(ex hypotefr )'eritD G 66 maior ipfo fegmento D B, quare re- 
4 cog, angulum G D B,4fiue quadratum A D, maius erit quadrato D B; hoc 
prime prie eft linea D Á maior ipfa.D.B : iR : r : is : m : — ; ud Ip : TOEHGE 3 p E 
mihuu. ^ Eodemmodo, ac in Parabola, oftendetur D A mihorem effe quacufi- 


i 


que edu&ta DH infra D.A, & DH adhuc minor DR, &c,.— : 

, Nunc vero fit quelibet DL ducta ex D fupra D A; & perL applicé- 
«tr LM, que producatur, donec regule EF occurrat inN. Eritintrian- — 
) gulo ED G, reéta MN maior BE, fed BF maior eft up T 

us dT. ccm ER o 07 0 0 EIU MM CCUTECCODM-— . 


gua fub; aggregato B;D! aum: DM; jn, edem M;jB.; quib us:communi ac- 


ito quadrato. M D., crit. quadratum L.M cum M D ; fiue voicum  qua- 
ratum DL ,' maius redangulo füb BD cum D M in MP; vnà cum qua- 


inci DE inaior D'B.: Quare fegnientüm axis 225, non 


aequale eft, fiue 1 


Y ex E 


&angulum B D G fuperat rectangulum B M N; ( funtcerim fingula fingu- 


. que maior eft B P) quare exceifus quadrati P. fupra E.M; 


E 


4 Cotoll. 
t * LIC b 
Drnrur pr 


imuhuiss. 


c Corel. 
primz pti 
qmihuius. 
da -buius. 


14-. € Coroll. 


primápri 
mihuius. 
f 4. huius.. 


. maies'eft exceffu quadrati-M.D fupra DP: duoigi- 5-7 2 KK 


—— coo tur extrema fimul quadesta-O P, P.D, fiue vii- i1. 
cx c euaquadrarum DO; maius eft duobusdi- 15:00 61 - 
— -- -- *mulquadratis medijs.E M;M DS hoc 5:0 
- ^ eft vnico quadiaro:D Ls fine]: «05 c6 


Ieusd SETS. efficit angulum... dd ucuuog 


S80 coom ibo DiBs aimer efi ScQuog.c 
| fuit vltimo dérion- 3550 
.Miemdsmecouirptm0t. A JI OE ftrandums. hocoe gg [o e quom. 


uU) es y zx 
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Pea 34.4 : Ek esi pes * 
ES ^ 212 A H "a * VAT eC cn 
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: 96 pti mi-axis maior E D, fit 4 AM AY IM pm 


mi huius. 


b ibidem, 


dimidio, FB veró minor, - 


61:5: 


gulum, maiof eft. MINIMA vero in eadeni portione , eft ip- 


ia f2mi- applicata, 


On 


[Sto Ellipfis A B CD, cuius axis. maior BD; minor H1 ;'centrüm E, 


4 ( & quodlibet aliud pun&um in-maiori axe fit-E;-.Dico: MAXIMAM 


dupibilium ab F ad vniuerfam Ellipfis peripheriam effe ED; in qua cen- 
Gun 0 ic dgoum sir in insb appe nuls jo:anircobum os 3. 
Nain , quod DF fit maior reliqua: FB patet, cum-F D maior fit axis 


£o 


Y 1 
$? eee; oír DM 
PIGRBIRLA acl 


uet LE 


Iam, ad:quódcunque: Elliptiée geris: «5 08 Ue ue ve PE ep. 
pherie punctum G, fit quedam edu&a:.- bLCTR GrT cemento 
FG, &iungatnr E G.' Itaque cum fe: 


mi- diametrorum , ipfa maior erit E.G; - 
quibiis communi. addita-E E, erit tota;, : 
ior vnica F.Gz:Quare P D eft ad vni-- | 
uerfam peripheriam ducibilium M 4xr« - 
Infuper applicetur ex F.axi ordinata... 
A F C, &ad peripheriam eiufdem qua-- T d 
drantis HD E, duca fintex E dueque- 75 
libet FL, F M, & F L iinorem, F M 
veró maiorem -angulum efficiat cum., 
MAXIMA FD. Dico FL maiorem effe | : 
FM. Iundis enimEL, EM; erit? EL... s s 
maior E M, quz producatur, & fiat E O equalis E L, & iungatur FO: 
erunt igirur duo latera FE, EL, duobus FE, E O equalia , alterum al- 
teri, fed angulus FEL maior eft angulo FE O, ergo bafis FL, maior eft 
FO, fed FO maior eft F M, ( cüm in triangulo F M O angulus ad M ob- 
rufus fit, eó quod fit maior obtuío FE M ) quare F L có maior erit ipfa 


FM, que cum MAXIMA maiorem efficit-angulum : fimili modo oftende- 


tur FM maiorem effe edu&a EH, — 


. De eductis veró ad portionem peripherie H A , ita ratiocinabimur. 
Sit enim quzlibet FP, & per H fit Ellipfim contingens H Q ;, quz cum 


 &quidiflet axi BED, fecabit omnino productam F P extra Ellipfim in Q; 


eritque in triangulo F Q-H , latus F.H maius latere F Q. ( cum angulus 


De Max. ;& Min... Lib.1I. Il 0m 
FOHf fit obtufus, eó quod alterno QEB obtufo fit zequalis)fed eft FQ 
maius FP, quare. educta FH eó maior erit educta pl Ampliüs duda, 
qualibet alia PR; "adhuc maiorem angultim ficienécum MAXIMA FD, 
agatur per R recta RS axi FE parallela , quz cadet intra Ellipfim, (cum . 
fit ad minorem axim H I ordinatim ducta ) fecabitque F P in S, ac in. 
triangulo F R S obtufiangulo ad.R , erit latus F S- maius latere E. K 5 &. 
eduáia E P eó maior educia F R; cademque ratione oftendetur quamli- ' 
bet. eductarum ad peripheriam;H A, vtputa.E R ,- maiorem effe femi- ap- 
plicata F A; fi ex A ducatur s. V. parallela 2 3d EP; Ou. quare;« eadem. : 
Íemi- applicata. RA omnium eductarum i in.portione malori- A. p €. Eit. 
MINIMA. Aliarum autem, quz cum MAXIMA, FT maiorem angulum. 
- p maior 'eft. Quod omnino. genes, opas: fuerat, Bio ensi 


-LEMMA IV. PROP. VIL. 


Si í in triangulo A B: CE cuius. Eiaus angulus it ad. BL cb 
latus A B maius altero B C, fitque de maiori B A abfciffa pars y. 
B E, qux non excedat B du ipfius B C , &ex quolibet. elüs - 
pun&o G du&a (it G H parallela; ad, B. (e Dico gusiiipam. | 
.GH femper maiorem efe aggrega Ec z 


i 


noAB m quàm i: ad BE, iuc AE Pera 
plus quàm dimidium ipfius A B, quód EO- f » v pericu ; 
TETS E DER 


E catthre: fed we: ABI ad A.B, tita EF . 


ad:BiGI-n quare, Bel edu. (d d desascuti : 
ipfiusB C; lioc eft.niaiór ipfa-BIE;Seóta 5|. ]- " 
igitus E Bcooqualii ipfioB;Bos ducatur.S K:- fe 
D parallela ad B E; eritque BS bud | : 
lógrammumi xquilaterum .(;cuuf EcB,4 c6 dios 
ES fint XQuslssD uasa tps «niqna C5. EE :8 
xedam GH fecans in T. tel E s A 
ES e cum ^i fiie B] b polt ia i cL sul tot 
sequat Seba si ioF'Bimidio- pur us xd qo HHeegrt s 


erit C D xqualis, vel maio i paiD Bs .- Rute sho. dle enims 
verD S iCumque:fit, xt. C D. e JD $5 eSI SE: dy o: al GHdic uro mrs 

E dta: T K:ad KS: » tüt;qn loque. TK. equa- ; E gs A. A E I Í T £ : 

lis :vel.niaior ip:OK ISsdfiue GE 1 qui-. Pe eu 

bus LK 5 én GE additis Squalibuss: &; P B, prouenit. tota T 6s cqua-. t 

 lisyivell tnajor aggregato-G E.cum E B. fed.eit H.G maior ipa T G; qua-.. 

FE HGnsiomaino adio éggrcgatd BE um Eu, Qui: &ev c) 
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2, 


' éangulo Q L. fapplementa € 


N 


& 1.!,iius, 


* — VMiücendj Viuiani 

- Praterea y ijfdem pofitis in eadem figura. Dico re&angulum. 
B EF iuperare rectangulum B G H maiori exceffu quàm fit qua- 
dratum GE. — | cfi 199 Np. 

CYOmpletis enim redtangulis BEFI, BGHL, prodü&ifque E E; EH- 

A vique ad occurfum in O ;.cum fit A E. plufquàm dimidium ipfius 

A b, vt fupra oftendimus, erit A E maior EB; cumque fit BA ad A E;' 
ita BC ad EF, vel ad B I , erit diuidendo B E ad E A; vt'C Tad I B;: 
ied eft BE minor ipfa EA, ergo, & CI minor erit ipfa IB; quare fum- 
po EM quali ipfi CI pan&um: M non pertinget ad B. , Id 
. lam cum ML, I C fint equales, erit ^ | o UE | 
ML ad NH, vt IC ad NH, velvtIE. 
ad EN; velyt LO ad OH,quare pun- 
&a M, N , O erunt in vna, eademque 
reéta MNO.  Poftremó ducatur re&a; Ep 
MP Q. parallela ad B E... Exuntjin.re- Ob oisfis 2i 
incer fe zqudla, quibis addi ome Tp A 
muni rectangulo B N5' fiet gno 


B sothom e picteq FEO yeso D of 
Q. xqualis recangulo:B-H, fádeexcef2 7: ]5 4 
fusrectanguli B F fupra gnomonem GI 

Q; eft rectangulum GA jquare;exdef-. 
fus quoque rectanguli B F; fupro BH; 7» . D OIJX VÀ |& n 
erit idem re&angulum G Q.. Cumque 20i A brc siqghmispenla 42 
t 


$i 
t 
^ » m - 
^ - , 
Y 22 Itryrok e. We v 
vL o1 CxIPÍM6E 4 BD Cixrith 
1 LI 


ira CT ad LH, erit quoque CL, vel MIL,'vel Q;Firáinor LH, vel 
eftque tota EF, maior tota E B, vt faperiüs ofterdimusi, ergo: reliqtias: 

C quod. eft excef«. 
fus rectanguli BEF fupra BGH ! E. LOIN 


al 


riexceffu, 


2 


X De Max. dc Min. ib. E 


 THEOR. Tie PROP "VIL 


- MINIMA: linearum ad nid Ellipfis perit WE 
EMT T à puadto. maloris axis ; quod difter à vertice per àn- 


xeniallum. ron. maius dimidio re&i lateris ; cítidemaxis digne | 


tum, inter datum pun&um & yerticem: interceptum ca am 


Aliarum autem edu&arum in fninori portione llipfis E "cuius ig as 


TL p. bd SIMA 


bafis , fit applicata per datum püritum ; dur cuim ^ 


d i34J* - 
minorem ah gym conftituit , minor oe. is uiDnproMEE 


i 


Sto Ellipfis ABCD, cuius axis-maior ee m minor rBD, centrumE; 
E & latus re&um maioris axis C'À- lit CF, & regula A F: fegmentum 
veró CG, fit non maiasdimidio.C E « -Dicoprimüm GC effe E 
ducibilium ex G ad vniuerfam Ellipfis peripheriam. AB € 

Quod enim G C, licet ponatur 
zequalis dimidio redi CE,fit mi «tx "s Ü 
nor reliquo axis fegmento GA; paso OS aure 
tet: quoniam C A ad BD,eftvtBD-- 
ad CF , & fumptis bonds: C Rc 
ad EB, vt eC 
maior EB; qu uoq | pp *eoem 
— eftt CG, & eó magis AE, immó A nocere 
G maior GC; (DEOR ee iD feop 451252 

-lamapplicetür per. 6 reda HGS; o) poU ESUUUEDR 
| regii oceurtensin I. EritA E ad. - ^ |o: ^ p 
ad. LAC, vtEDud€PfedeBuA E 5c oecoe 
dimidia .A:C, quare EL fecti Coprdoree otormpog fps EE HBHM 
. dimidia erit; eftque.G I inionED,.?5. Nue tO ye Bip Seueco3 
ergo GI maior eft dimidioredi CF, N wpccer 
& pofita. eft GC:mon maior dimidio * ^ 55 8 
recti ; ergo. G. C erit;omnino Jninor- sh ; 
GI, iu uadratum. G G ug ree. 
étangulo ET 


im dimidium. 2A d v ds fit non maior di- 
moa C ES & ex p C im impto 5 "ducta fitNO parallela ad 

CE, erit NO maior ag grega t0/G G. Pus ist per primam partem 7. hu- - 

jus; ergo fumpta Como altitudine NC, erit re&angulum ON C, fiue ; Coroll, 
quadratum c M. N. maius re&tangulo fub C G cum G N in N C : addito prime pi 


communi quadrato G N, erit quadratum M N cum quadrato Nr Glue, us 


: ynicum B S G Ms maius fegumuo fub C S cum c: NinNC,.vnài 
LIS b cum 


-—— s ; : Sca e E: 


and 


1 3 * Vincentijj Viuiani 


uadrato GN fed rectangulum C G cum G N , in N C, vnà cum qus, 
du GN, ^ conficit quadratum vnice C G, ergo quadratum GM ma, 
ius eft quadrato G C, ftuelinea G M maior G C: exquà G C erit etiam | 
MINIMA ducarum ex G ad peripheriam minoris portionis H CS. Vne 
de ipa G C erit MINIMA ad totam peripheriam ABCD. 


.  lüfuper rectangulum C GI fuperat rectangulum CNO fpatio minori; 


b Coroll. 
prime pri 


.G M füperat idem quadratum MN 


.GH maior GM, 


€ ibidem, 


quàm fit quadratum N G , per fecundam partem 7. huius ; quare ( alijs 
[umptisrequalibus) quadratum GH Bus i 
fuperabit quadratum M.N maiori ex- 
ceffu düsdod GN; fed quadratum, 


quadrato tantüm G N, ergo exceffus 
quadrati G H. fupra. N M, maior eft 
exceffuquadrati G M fupra idem qua- 
dratum MN; quare. quadratum G H^ 
maius eft quadrato G M, fine linea, 


, Tandem ducatur GP minorem cóá- 


ftituens angulum cum MINIMA GC... MENU 


quàm G M, appliceturque POR. Erit 
exceffusrectanguli C QR fupraCNO 

maior exceffü quadrati N G. fupra 
G Q, per tertiam partem 7, huius; 
ergo ( permutatis equalibus, ; &c.) | | o ENTER 
quadratuni P O fuperabit quadratum |... ce EE 
M N maiori exceffu, quàm quadrati NG fupra G Q: vnde aggregatum 
extremorum quadratorum P Q , G Q; fiue vnicum quadratum G P, ma- 
ius erit Zaggregato mediorum MN ; iN G, fiue vnico quadrato GM; hoc - 
eft linea G P erit maior linea G M.. Quapropter linearum ex G ducibi- 
lium ad minoris portionis peripheriam H C $, que minorem angulum, - 


conftituit cum MINIMA minor eft, Quod.erat vitimà demonftrandum, 


Verüm pretermiffa bac methodo mhi »*Ut fateor , molefüiori quod — | 
im quatuor precedentibus theorematibus , quó ad 7M AX ]- 
4M AS tantum, Qr 24 ENLL M AS. attinet » hic fi-. 
oc HMM, Qr aliquid cultra, aliter , Gy expeduius 


x 


pU 2s Tundra 
H ANDA. 


i. 


 t'Belcripto. enim cum centro... 2 &HN : 


De Max. & Min. Lib. IL. | IL 


THEOR. AE PROP. XS 


MINIMA linearum j ad: peripheriam. ee em xoni- icfécol 
nis ducibilium : à pundo axis( qué& in Ellipfi fit axis^maior) di- 
ftane.à vertice per interuallum non maius dimidio redi lateris, | 
€ft idem axis fegmentum inter affignatum. pundum, & verticem £ 
interceptum . At in Ellipfi tantüm; MAXIMA elt T ue mias 
ioris axis fegmentum in quo centrum: reperitür. - TEE peo 

- In Ellipfi veró circa minorem axim MAX IMA 2 E 
cd punéto eiufdem axis , quod diftet à vertice per "interuallum non 
minus dimidio redi , eft ipfum axis fegmentum , inter affumptum. 
pun&um , & verticem interceptüm . MINIMA. vero eft reliquum 
minoris axis ec ; in quo centrum non reperitur. 


Sto AB C quzcunque coni - fectio, vel Parabole, vel. Hupedbüle eue door 
in prinia figura , vel Ellipfis , vt in fecunda , » circa maiorem axim. zs 
B D, in quo fumptum. fit pin- — Eh: 
étum E , quod primó. SEDU E) 
vertice: B : 


quodq; i in Ellipfi o: omnino minus " 
erit femi-axe BH(eftenimfe- — 
mi-axis maior ad femi- axim 
3ninorem , vt fémi-axis minor 
ad femi- re&um. ) Dico fegmen- 
tum axis E. Bi effe MINIMAM.. 
linearum ex E ducibilium : ad. 
fc&ionis peripheriam ABC,&.. T AT E C que 
xcliquam. BD, in qua« eit cen. ee exa Clau vr.-.] 
trum effe MAXIMAM. Mec ue c. dp 


. B circulo He Lr ios z3 pede 
ipíe cadet totus^ intra. isdun d mdi: 
ABC: quare, que ex centro: EIE 
ad fectionis periphe am ducé- f c4 ac ient 
tur,preterad B, omninomaio- - 
res erunt , quàm dud ex eor y co 
dem centro ad circuli periphe-- — ^^. | 
pu i quibuszqualiseftRED.s 4. 0. T. CIT : 
Ergo fh. EB m MINIMA d rue ead 2n i ims goo O OY Em 
1 vero,  diffantia à vertice. B fuerit. inor &odem redi. mr Lum dc 
p GB: cum ad petipheriam circuli P ipla GI B fit. p mag ds 


EE erit A Blpto $ Siete Pelei riam A PED. 
P dili 


fft 


LINE 3$ TOR Li cedo ee : 
e At is 
MR : z v 


Rrdct E 


& 26. pri- 
mi hinus. 


b 1. Co- 
roll.20. 1. 
huius. 


4. 


£ 26. pri- 
mi huius. 


: Hiclére sole 


D ehe circá iinbféni áxim - 
BD ,mquodinfra vetticefn B. 
fumptum fit punctum E., ded 
àvertice  gifter per interuallum ; 
quod primo fit squale dimidio . 
recilaterisàxis BD; DicoE B. 
effe MAXIMAM. ex E ducibilià 
ad Ellipfis peripheriam /ABCD. | ;; ^. 
Si enim, fado.centro. Fl Hm 
radio E B. circulus deícribatür cus 
BE, ipfe cadet totusbextra E. 
lipfim: vnde, qux ex Tad Elli. 
pfis periphériam dütétur; preter^ 
ad B, minores erunt, quam que 
ex eodem E, ad circuli! circum- 
Rud. pücunEEntame x hoc 


zm n4 


SU veró ds Ae B. b o NS 
maior fuerit. eodem. WCOH c Ümi : 7 —PWRE 
dio, qualis cft GB : cum hüdm. ho p M ELE 
Cdt&ulo BF,ipfa G B,inijua, — i — -09095 1 oS0 Hau Por iot be 
eft circuli ceptrum , MAXIMA. ad eius ponpne cds ducibilim ; ; €ó E 
gis MAXIMA erit ad infexipte Ellipfis petipheriam. APCDO^ 

Quod àutéim in eadem tertia figura reli uum minoris. áxisi SEGA j 
ED, vel.GD, fit MINIMA ex:E, vel G d ücibiliuti ád lliphis periplie- & 
riam ABGD, fic hànifeftum Het. «et ics 
ugnianr circulus ex radio HD cadit totus? dia Eilipfis mA BCD, 3 
fed ac peripheriam: circuli ex radioH D: ip ED, vel GD eft MINIMA, y 
cum ih ea non fit circuli centrum : quare-éidem ED,velGJD- eó am- 


, pliüs érit MINIMA -ducibilium ad eidem cifculo HL. Ellipfis $ 


' periphériam AB xis Quod eer vltimó demonftrandum x: 


NS |CH-O L Ey.M 


oc loco e o m eft, fetiper ia Elión c Cita minorem 

axim. «f SES fieurz , interuallum, BE femi- Tectis Tàtetis ; 4 onnidgo 
: fémi-2 Axim. BH, d RN D latus excedat. 
Snteérüm:mihofem | dximy vé dn p A us monitüm. - 
! tit) a ac iden pondus E. tidut p | düfra H, ha-- 


TX 21 vePUTIN UA. WA 
9, em Und e BCcd Ttf 0 


Ke s 


T 
e 


B 4 t 
s É "n bi TAE YR reg 
z H gx MIS n" Hp OPE 
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 bità tamen. ratione proportionis | inter minorem axim ,; & maiorem , quie 
proportio , quó. qninor fuerit , eó: dàérs. 'Ej terminus femir- re&ti lateris, 
e d'centro H; vt e modice introfpicíenti fatit conftat. 


THEOR. VI. PROP x^ 


Si quamcunque coni- fectionem reda linea contingat ; cui à 


tà&u extra fedionem perpendicularis erigatur , in qua. He RR 


fit quodlibet pun&um ..- Linea intercepta inter. aflumptum | pun- 
&um, & contadum , erit MINIMA: ducibilium. sib-eoé lem pun- 


o4 du aIRA d 3-9 4» 


&o , ad conuexam coni- fe&tionis. petipheriam. - oed 


Le 


Sto cond a A B C, quam contingat reda D E in B; à quo dio 
"erecha fie perpendicularis BE.ad partes conuexe peripherie ABC, 
fitu in ea affumptum quodlibet punétum P. Dico rectam F B effe MI- 
ANIMAM rectarum ducibilium ab FP ad conuexam gue Ab C. 
Hoc enim per fe fatis patet: nam cum 


EB fi perpendicularis re&e D Ea erit ^ |, C eos "is 


quoque 4ZNI444 7 ducibilium ad: ue Bs. 
DE, quare EB €ó magis erit MINIMA 2x 
ducibilium. adc AE 


loco oftenditur , - de, quacunque etam. m 
cürüa lined! vetificari ex ipla fienra fais "|^ 7 
een 'umfiiódo pem üt tota pet ce ut 


*hgGe.wWt o 


(ob 0k EN »nr 
: agb h 


ad voa 3 Vitia maiórémr "Axini $ inea intercepta inter aflum- 
pium pundim,, 3 contactum ent. MINIMA. ducibilium ex co- 
dem puncto ,ad con fedionis peripheriam .. n lige 


$1 vero in Ellipfi af umptum punctum (in E o. Ae 


4 ex ele- 


menus. 


d n juséum Mee CIT jT ed tamen ;quó : 


i 


rit, vel in ipfo minori axe , vel vltra : linea inter pun&um, & - 
 conta&um intercepta erit MAXIMA ree es ex ipfomet pun- 


&o ad Ellipfis peripheriam, 


*ESS ABC Parabole, vel Hypetbole , vt in prima figura; vel Ellipfis, - 


yt in. Rom circa maiorem axim. B D, cs in pud A exta; - 


axium z Le 


jj —— Vincentj Viuiant.— 
. axium vertices. contingat recta A E, cui intra fe&ionem ducta fit perpen- 
4 $8. pi- dicularis A D, qui prius maiori axi occurret, 4 vt in D. Dico rectam, 
dm DEM & quamlibet i ipa minorem F A, effe. MINIM AM ducibilium ad fe- 
&ionis peripheriam A B C, ex pun&is D, vd I. | 
Nam faéto centro D , inter- £ - 
uallo D A, ac circulo defcripto 255. ^ rr/ 
los prc AC n ipfe cadet totus ? intra... ^ PN IL. 
mih. . fe&ionem AB C,induobustan- |. £41 ^ | 
tüm pundis A, C, eam contin- AE | XC 
sens: quare que ducenturexD. ^ 4| ZEGD.:S 
ad íe&tionis peripheriam, preter (por 
ad puncta A , C, interuallo D A 
maiores erunt:exquoipfa DA, 
vel. D C crit MINIMA, &c. Si. 
verà interu allum BA minusfit 
ipfoD A. Cum in circulo A C AH. 
ó ipfum F A diametri Íegmen- 
 tum,in quo centrum non répe- -. 
ritur , fit re&tarum MINIMA ad - xS 
circuli peripheriam ducibilium, ... dn 
. eó magis eadem F À. MINIMA . 
erit ducibilium ex F, ad peri- 
. pheriam circumfcripte fectionis X *€wacs honc 
- ABC Quod. Erat prO xc d Qoo cr ue , E nig Loue 
2.  làm,insertia figura, fit Elli- OR EAE A 
|. pfis AB C,circa minorem axim BD, & contingens et ad. pundum A; á 
uod non üt: axium vertex, fit. ES E. cubex ; contactu As duéta fit intra, 
- i oig re&a A D, que poft occurfüm cum maiori 4X6, OCcurrer-quo- 
c 55. P?- quecminori, vt in D. Dico retam DA ,& quamlibet; ali m. "A pf 
U077* DA maiorem, MAXIMAM ue ducibilium. ex D, velE,ad E ipfis pene 7 
-——.— phemam AB G.- — e D TY uie : 
Abrut efcripto enim circulo-A Cc ex radio D A x ipfe cadet tc totus » extra 
mihuis. Elipfim A B C hanc tantüim contingens in. duobus punctis A, C ; qua- 
—. 4 propter; quie ducentur ex D'ad- Ellipfi: is peripheriam ; prirer ad bilia 
- A, C,diftantia D A minores erant vide DA; velEXG éfit MAUM A, SE 
. Si autem interu allum F.-A maius fuerit ipfo. D- A--.:Cum inicircula - 
A C G. in diai metri. Íegmenta E A fit, .circuli centtum , ipf&m F- 
E : s crit MAXIMA ad circuli periphériam ACG ducibi- Lx 
"gums "& có magis eadem FP A MAZXIMA dueibilium ep 
Re e ad. peripheriari ii infcripte Ellipfis E uen GERE THAO. 
TREES erat e PRIMORUM NN d dos E- - 
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x ^e ; * 
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De Max. & MiEg: Il o — 43 
THEOR. VII. PROP. XII. 


Si per pun&um quodlibet fumptum in angulo à re&is lineis 


 €omprehenfo , quarum altera fit date Parabole , vel Hyperbo- 


le diameter, aut ipfi quidiftaris , altera ver fit quelibet fe&tio- 


ni ordinatim ducta , ve] huic parallela , defcripta fit fe&io Hy- 
perbole , cuius afymptoti fint predia anguli latera ; huiufinodi 
Hyperbole datam fe&ionem in vno tantüm pun&o neceífarió 


. fecabit. 


* ; Ld : 


E to Parabole, yel Hyperbole A B, cuius diameter , vel diametro a-- 


| quidiftans fit BC, quàm ad quemcunque angulum D E € fecet D 
— E; que vel fit vna applicatarüm in fe&ione, vel ipfis zquidiftans, & in 
angulo D E C, per datum in eo pun&umF, defcribatur ^Hyperbole GF 
H, cuius afymptoti fint DE, E C. Dico hanc vltro, citroque produdam, 
. inynotantüm pundo fe&ionem fecare, ———— Ee ae 


, Duátis enim , in prima figura , per pun&tüm F ; quod eft in fe&ione, 


A 4e. fec. 
conic. : 


AB, rectis LEM, IF K afymptotis DE, E. C zquidiftantibus, eifque, - 


occurrentibus in M,K, Patet rectam MPL etiam fr in infinitum produ- 
&am ad partes L, in ipfo tantüm puncto F fe&ioni A B occurrere, cum 
fit vna applicatarum in data fe&ione ^ & re&am IFK in eodem rantüm 
puncto F cum fectione A B conuenirePcum ipfa re&z B C, vel diame- 


tro datg Ícctionis equidiftet : fed Hyperbole GEH à punc&o F ad par- 


b 26. pri- 
mu conic. 


tes G, tota incedit in angulo KFL,'& inter equidiftantes FL, KD ; & 


, à pun&o F ad partes H , tota incedit in angulo M F T, ac inter paralle- 


[as FI, M C; quare ipfa Hyperbole GEH ín nullo alio pundo quàm E. 


fectioni A B occurret, c —- : : poe 
In fecunda veró, ac tertia figura , du&is ex dato puncto F ( quod ibi 


exta cadit ; hic vero intra fectionem ) re&tis E L, F I alteri afymptoro.— 


&íe- 


i$ .  — 3aiVineenüj Minianbt sci 


& fe&ioni occurrentibus in L, I. Conftat Hyperbolen exF ad partesH 
omnino incedere intra angulum L FT; &'cum ipfa in infiritum extendi 
poffit , cumque in fecunda figura fpatium F I'B fit occlufum ad I, & ad. 
rcdtam L'B nunquam poflit prouenire, ep quod ipfe L.B ponatur. Hyper- 
bole GEH afyrptotos : in tertia veró cum fpatium FIN fit vndique oc- 
— elufümi, néceifarió; in vtraque figura, defcripta Hyperbole GF H in ali- 
quo pundo daran feétionem fecabit . . Sit érgo: harum mutüa interfectio 
punctum M, per quod ductis, vt fa&um fuit 1n prima figura , re&tislineis 
quz afymptotis E D, E C zequidiítent, ijfdem penitus argumentis, acin 
primo cafu, demonftrabitur ipfam Hyperbolen ih nullo alio puncto quàm 
M curs data feétione A B conuenire; Quare fr per punctumir angulo, Xc. 

Quod erat demonftrandum, [em sd : cJeuiu da 


E Pcetosebol usb fuxinnduosirliber«punte siqui 
. bus du&z int afymptotis zquidiftantes, eifque occurrentes : re- 


. &a linea iungens occürfas 5 linee j data punda iungenti , equi- 
diftabit : : : À Cc eur d Ua Me pM UEiA T. epe vs Ried mee os gre i: J ^ 


ES 


ias Ld : LT i t : : / - SCANS NC 
Mam vtrinque produ&a A B víque, -. 


frero We S cem et Cs pue 4S gom 
ip QUacw WALL. diid«e- dee) 
: m eos 


ld Ju 


De Max. & Min. Lib.Il. 17 


TIERE OS PEROD XIV. 


Si in Hyperbola fumpta fuerint duo qualibet pun&a , € quo- 
rum vno duda fit re&a linea , alteri afymptoto zquidiftans, 
aliamque fecans; ex reliquo veró alia vtranque afymptoton di- 


uidens in angulo, qui afymptotali: deinceps eft, à qua; produ&a. 


. jn angulo ad verticem afymptotalis , fumatur equalis ei; que ex 
ipfa inter predi&um pun&um , & alteram afymptoton interci- 
pitur , atque ex fumpte termino du&a fit parallela ei afympto- 
. to, cui prima edu&arum occurrit, hanc ipfam fecans : recta li- 
nea hujufmodi interfe&ionem iungens cum pun&to , in quo fe- 
cunda edu&arum eam afymptoton fecat, cui prima zquidiftat ; 
rede data pun&a iungenti equidiftabit, —— 


Int in Hyperbola A B , cuius afymptoti C D, C E , fumpta duo 

JJ quaecunque pun&a A, B, & quorum altero A ducta fit A E I alteri 

afymptoto CD zquidiftans ; ex B veró quxlibet BGF vtranque fecans 

in G, & E5; fe&aque GH in dire&um, & zquali ipfi BF, ducatur ex H 

re&a H I parallela ad. C E occurrens cum productis D C, A E in L, & 
I. Dico iunctas A B, FI effe inter fe parallelas. cU npud 


Du&a enim BD parallela ad CE, iun&taque D E, cum fit BF equa- 


lis GH; erit quoque D PF equalis CL, ob parallelas DB, GE, HI, fed 
eft CL zqualis ipfi EI, quare DF, & EI equales erunt , funtque etiam 


SEN: 


DE, quare EI, & AB funt quoque inter fe parallele . Quod, &c. 


parallele, ergo F I zequidiftat ipfi DE, fed eft A B 7 equidiftans eidem ^ 17 


h. 


I5 SE incentij. Viuiani 
THEOR. X. PROP. XV. 


Si à pun&o ; quod eft intra Hyperbolen ; du&z fint dus re. 
&x linez afymptotis equidiftantes , & Hyperbole in duobus | 
pundis occurrentes , é quorum altero du&ta fit reta linea Vtrane. 
que afymptoton fecans, à qua, produ in angulo , qui afym- 
ptotalis eft ad verticem , à pun&o alteram afymptoton fecang. - 
dematur equalis ei, que inter edu&z occurfum cum alia afym- 
ptoto intercipitur : rea linea heeuidem occurfum iungens cum 
dato puncto, zquidiftabit re& , fumpta terminum iungenti , & 
fectionis pun&um ; in quo conuenit recta alteri afymptoto equi. 
diftanter duda, | : T 


| Ee intra Hypcerbolen A B , cuius centrum C , & afymptoti C D,- 
Ka CE vltra centrum produ&iz , fumptum quodcunque pun&um F, à. 
quo du&tz fint F A D, FB E afymptotis zquidiftantes, quae Hyperbolen 

. fecent in pun&is A, B, & quorum altero , vt ex B, dudta fit quicunque 

B I afymptoton CE fecans in G, & C D. in H, fum taque H I «quali; 

 & in dire&um ipfi BG, iungantur re&e I A, G E. Dico hasinter£e effe 

 parallelas. : ER E oe 

Nam cum rc&ta GH fecet vtranque linearum € G, CH continentium 
angulum H C G, qui deinceps eft angulo DC E Hyperbolen A B conti- 
nenti , fitque ea ( per conftru&ionem) hinc inde vqualiter producta 1na - 

b, I, G& pun&um B fit ad Hyperbolen A B , erit etiam punctum I ad ei 

oppofitam fecionem. Si enim oppofita fectio inalio puncto, preter I,fe-- 

Lo 6e x: 3 e -c o c edet 


- 


De Max. & Min. EabdI- cg 5 


LX oe 2 uda ; 2 
aret re&am GI, vt in L5 tünc GL 4 quaretur ipfi H B, ideoque G I» 2 r6.&c. 


GL inter fe equales effent, totum, & pars, quod eft abfurdum. 
^. €um ergo puncta I, A cadant in oppofitas fectiones, iunctaque fit I 
À (ecans re&tas CO, CD continentes angulum O C D, qui deinceps eft 
angulo D C E fectionem A B continenti j erunt. ex ipfa abíciffz linez M 
I, N A inter afymptotos , & fe&tiones interiects inter fe xquales. .Pro- 
ducapntur'F A, EB víque ad'afymptotos in D, E; agatutque ex-I recta. 
1 O :quidiftans ad CD. Cumque tríangulorum I O M, ND'A, bafes I 


MNA fint in dire&um conftitutz , fintque latéra3 10, ND; MO; AD. 


inter fe parallela, fingula fingulis , erunt quoque anguli ad I , & N5 vti 
etiam ad M, & A inter fe equales; fed & bales I M, N A inter fe funt 


 &quales, vt fuperiüs. demonftratum fuit , quare , & reliqua latera MO, 


A D «qualia erunt. d e e : | 
-: Preterea cum fit linea B G equalis HI; erunt quoque E G, CO inter 


SS 


conic. 


Lb ibidem. 


fe zquales (ob «quidiftantiam linearum I1 O, H C, BE) quibus addita . 


communi G C in prima , fecunda , & tertja figura , vel dempta in quin- 
ta; proueniet E C, equalis ipfi GO, fed FD; E C funt quales (nam, 
funt latera oppofita in párallelogrammo CF ,)quare F D ipfi GO equa- 


lis erit; fi ergo ex his demantur equales MO, A D; relique GM, EA . | 


aequales erunt, at funt quoque parallele, vnde GF; LA inter fe cquid 
ftabunt. Quod.demonftrate oportebat. - — TT P4 


TEE i 


: "Sint duz rationes, AB nempe ad BC, & DE ad E ireubtis 
inzqualitatis, & fit ratio AB ad BC, minor ratione D'E adF. 
Oportet B C , ita fecare in G , ita vt A G ad G C fit vt D E 


E Is EH equis F; evt DH ad HE, ita AC ad CG; & punctum. - ds 


G erit quxfitum. Quoniam cum A C ad. 
erit componendo AG ad GC, . 


- T: " 


* 


JO s culus e CT NPENBOSO. 


dat infraB, patet. Nam ex hy- — 


E 


^habet Xub$ Co ume piso e ES 
norem rationem quim.D E ad ^ godosgpt qe00 20v 
E, vel ad E H, quare diuiden- : V uei E 

do A Cad CB habebit mino-.———— — e——À 
xemrationem, quim DH adH. due 
E, vel quàm eadem A C ad C | 
G;ergoCB eftmaior CGs;fiue. 

punéàum G cadit infra b. Quod demonftrandum erat. 


s fitv DHadHE, . 


es. 
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MEDDRDIILS LS 
Inc , data ratione. maioris inzequalitatis , hoc eft D E,ad E H, & 
RUE AC inter duos terminos ignotos, AG .G C, qui de- 


em effe in data ratione, eruitur quomodo reperiantur ipfi termini AG, 
GC. Fada cnim fuit vc D H differentia primorum;ad H E minorem ter- 


minum, ita data differentia A C, ad aliam C. G , & reperti funt quefiti 


4 5.fecun- 
di conic. 


b 8. ibid. 


hoceft punctum F congruet | 
cum ipfo E; quare Hyper- eed | : 7 
bole DF, que in angulo afymptotali A. B is icc prDso ommnino 


termini A G; GC, Nam Rm oftenfum fuit effe AG ad G E vt DE 
ad EH, 


"THEOR. XIL. PROP XVIL 


"Si füerit in angulo redtilinéo qualibet. Peces à qua hinc 


inde ab eius termino aequalia fegmenta fint abfeiffa: , & perv- 


num diuifionis purictum. deícribatur Hyperbole; cuius. afympto- 
ti fint. latera. dati Agni » ipis pes alterum gusrbum. neceffarià 
ranfibit,- Du i Qu 70 05 0 EDT 
E | za o spéup 3 2n dps. Lx HS $sicenc 
IE in angulo AB C ipliata qM AC; "qua inzequaliter. C 
tur in D, & fumatur CE equalis AD. Dico íi per punctum D dé- 
Ícribatur Hypérbole, cuius afymptoti fint B X, B C, ipfam omnino tfáfe- 
fite. per. E. 
: Quod huiufmodi Hypers :- E bg scmed (LA pesados xu une 


dde e 


Ue. es 


bale tranfiens per D, alibi. M E 
fecet applicatam A C , pa- es) us 
tet. Namrfi eam contihge- «^ « 
ret in D,effet AC zquali- 
ter 4 feda in D; quod e. 7 4 ce 
contra hypotefim. Secétet- «: $5 a ÜIcpdd4.1 3 COND 
go in P; & erit F C^equa-:« j 
lis A D, fed eft quoque E 
C eidem AD. equalis, qua- 
re FC, EC equaleserunt; 


tranfit TOU Quod erat bue. 3 ComéssdHasonoi DIOTCUE. 
; à : 
E: CORTE d ep DS 0D L- HÀ 
* em d 
£f e i 
i AECCOREdt3 15 
5 5 ; - X Su seio 2 
SEM n 2 t A. 2e E p Lee 
e EM Co DIM cnr cc TOPRDI do ele $2 50 P EE 
a vier fic jag sexn s t oxncqfx D Wes dr cU E 5 SACS 2 - eeTECR 
p ITURPIOTED R4lbi Lig ead S AES. de ds is SPP dob fest EXE TA: 
E is : 
n TS ^ E 
: y THEO 
? z Sus TH. d Az zi 
3 - 
: Li 
* 
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THEQR: XIIL-.PR OP. XVIII. 


z'Si per centrum Ellipfis defcribatur: Hyperbole 5! cuius: afjm- 
pto coniugatis diametris- E ges in HUM tantüm. 


| pue EM dede ue d mise e CUHIE ES 


de rm ja 
7i pii j€ (CLIP et 
E duc dd ute Ad 2 LXVI UEI 


3^ Sto. Blliiáo À P e D.;cuius:cehitrm 5s i cimi: ci. fint 
,4 AC, BD quibus. dude fint.FG,H Q. ipfis-diamctris altera alteri e- 
quidiftautes,. & fimul. occurrentes inG; & cum aíymptotis GE, ,GH ; per 


centrum E , defcripta í fit Hyperbole. IEL. Dico hanc, Eltigis iHa 
Kiam in duobus tántun] pühátisdecare. -- 7 ^77 


NamcuminHyperboalEL |. .:s be reef - 6ecsb 
Íumptum fit punctum E, per — Eu 

quod du&z funt AE C, DEB 
afymptotis equidiftantes, ipfz 
in puncto tantum E fectioni oc- 
current, & Hyperbole in angu- 
loBEA,interEA,X GE JA 
Íemper incedet ; punc dna / x 


: angulo CE D; | 
GE 
terminantur à | DOS 
7D, quare Hyperbole ex Vtra- : 
que parte producta: ipfas peri- 
pherias omüinó fecabit, vt in., ups 
LL.Siergoex] ducanturtM H 
IN, IF diametris equidiftà- : 
tes, ob' eandem rationem fupc- wd 
riüs allatam bon EIP,;in e alio i pnto ds cum redis DM, 
ULT dua cde 
eec c e Ee E s pun re | ced Ps 
Le (uéRrI We eor Icio D LA LUE TA to sap n 
S gs3DdE ee cres iotdemoniundum, rm eii 3 : 
3 Box dor e 
i rS 6 d W d CER t * y: X A- 
z Xt x11 Y 1 
tus 


Vc 


—O813.h. 


Ics BH, CL; ID, erit quoque EH aequalis ipfi LD ; fiue (quim. * Fs 
- cue i$ - - -t peo 2 Ec E oom DU z B : x : € | v 


2,2; —— .Mincentij Viuiani 


AXHBORo XIV. BR OP. XDBG 


Si à pun&o; quod eft. in angulo afymptotali , du&z fint re. 


&x linez afymptotis equidiftantes, & Hyperbol& occurrentes, 


atque ex vnius edu&arum occuríu agatur recta quz fectionem; 


vel in ipfo tangens pun&o , vel alibi fecans , produ&a fecet 


quoque:eam afymptoton , cui altera edu&arum zqui diftat ; re- 
&a linea iungens hoc idem punáàum cum pun&o conta&us , vel 


jnterfe&tioms nouiter du&z linez cum Hyperbola , equidiftabit 


reda , que ab occurfu eiufdem linez. cum. praedica afymptoto 


ad datum pun&um educitur. 


A 


- quodlibet punétum G; vel extra Hyperbólen; vt in prima , fecunda, 
& tertia ; vel intrà , vt in quarta , quinta ; & fexta figura , à quo duct 
fint afymptotis zquidiftantes G A, G C, fe&ioni occurrentes in A , C; 


' & ex altero occurfuum C ducta fit quicunque alia C B E, que, vel fe- 
.éionem contingat in C, vt in prima, & quarta figura, vel alibi fecet in 
— B, vt in reliquis, & produ&a conueniat cum afymptoto DE, querecte 


qr Hyperbóle ABC;,in cuius angulo afymptotali ED F fumptum fit 


G A equidiftat. Dico , fi iungantur AB, EG ipfas inter fe zequidiftare. 


Nam duca B H parallela ad F D , produ&ifque A G, C G vfque ad 


3fymptotos in F, L; & EBC ad aliam afymptoton DF in I. Erit iuncta 


A B iun&e HF « parallela, eft autem E B equalis CI; quare, ob paral- 
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fed EH, GF funt etiam parallele, ergo, & E G zquidiftat H F, fed A 
B quoque ipfi HF equidiftat, vt modo oftendimus: quare A B, & EG 
funt inter fe parallele. Quod erat; &c., 


PCOBL I PROP XX 


.A dato pun&o, ad date Parabole peripheriam , MINIMAM 
rectam lineam ducere. cons 


: e data Parabole A B C, cuius axis BD, vertex B, re&um latus BE, 
& datum vbicunque punctum fit F. Oportet ex F ad peripheriam, 


ABC, MINIMAM rectam lineam ducere. 
Efto primum datum punctum F extra, 


Parabolen in axe producto , vt in primaz Fr f. 
fieura. Dico ipfam FB effe MINIMAM. | | 
Nam cum B D fit axis Parabole , fi ex p B E 


B ducatur B G ordinatis equidiftans, ipfa 
cum F D re&os angulos efficiet , ac Para- 


aC a 32. pr c 
bolen ; continget. Cum ergo B F perpen- | Com. 
dicularis fit contingenti BG,erit EB MI- — / |] Ne - | 


MIMA' omnium , quz ex PF ad periph 
pof | at, & 


* 


— Si veró datum pun&um FE , in fecunda, - 
figura , fuerit in ipfo axe B D intra Para- 
bolen A BC, quod diftet à vertice D, per | 
interuallum non maius dimidio recti B E, idem axis fegmentum FB erit 
MINIMA 're&a quefita. —— : € 9. huius 
Si autem datum punctum F 1n eadem fi- : | cu 
eura fit in axe B D , fed interuallum F B ^ 
maius fit dimidio re&i B E. Secetur F G 
equalis eidem dimidio, & applicetut G. A 
peripherie occurrens in A. Dico iunctam — 
EA etfe MINIMAM quafitam. —— is 
^ Du&a enim ex & 4contingente AH, —— 
ipfi cum axe producta , conueniet in Hs - 
eritque HB equalis / BG, fiue HG dupla - 
GB, eftque E B dupla GF , ex conftructio- 
ne,ergo HG ad GB eft vt EB ad GE;ex 
quo re&tangulum H GP xquabitur redan- 
gulo EBG, fiue z quadrato G.A ; quare : : : Coroll 
angulus F A.H rectus ^ erit. Cumque AF fit ex contactu À contingenti 5r. ;. h. : 
A H perpendicularis , & punctum F fit in axe , erit P À MINIMA * du- ^203.5c- 
cibilium ad Parabole peripheriam AB C. Quod, &c. — : rM 
Si denique datum punctum F fit extra Parabolen AB C , vt in tertia, num. - 
fizura , vel extra, vt in quarta, inter axem B D , & peripheriam B A s 
&pplicetur ex recta PF G axi occurrens in G, dematurque deaxe fupra 
pe : : ! lode 


d 2. br. h. 
€ 24. pri- 
mi conic. 


f 35. ibid. 


£& e fec. 
Conic. 


b 12. h. 


c 8. fecü- 
di conic. 


d Coroll. 
prima r. 
huis. 

€ 35. pti- 
mi conic. 
f 203. SE- 
pt. Pappi. 
& IO. h. &. 
Xr H. ad 
pum.r. 


-lelaad GF, &inanguloIH D per 


tes lineas IH, AL, FG, intrian- 
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EG rectaGH equalis dimidio re- 
& BE, &ex H agatur HI paral- 


pun&umF defcribatur ^ Hyperbo- 
leF A, que Parabole periphe- - 
riam in vno tantüm puncto À fe- 
cabit,^& iungaturF A. Dicobàc 
clle MINIMAM quxfitam. 
Applicetur AL, & ex A duca» - 
tur contingens A M , axi occur- 
rens in M, producaturque F A ad 
vtranque partem , que cum afym- 
ptotis^conueniet inI, D , eruntq; 
in vtraque figura, intercepte AI, 
F D interfe equales, ac ideo HL, 
GD equales erunt, ob equidiftan- 


gulo IHD;fiergo, intertia figu-. 
ri, dematüft communs PO; 5 — 
in quàrta , addatur , fient HG, — 
L D inter fe equales; fed eft G- 
H dimidia B E, quare, & L D 

ipfius B E dimidia erit. Et quo- 

niam quadratum À L aquatu: re- 

&angulo 4 LBE, & rectangulum : 
LBE, zquale eft re&angulo fub ..— | sere 

dupla L B, fiue fube ML, & fub dimidia B E, hoc eft fub LD, ergo quas 
dratum À L equale erit re&angulo M L D, ac ideo angulus MAD re- 
&us f eric, fiue F A erit ex contadtu A. contingenti A M perpendicu- 
laris : quare F À , in vtraque figura , erit 4 MINIMA quacfita , Quod fa-. 
ciendum erat, cl jo o S : : 


MONITYVY M. 


C On.te pigeat hec loco Letlor bumani[sime , a [u|cepta 9M A- 
 XLMARF AM , MINLMARV ME9VE mearum inuefü- 


t 


- gatione circa veliquas. coni- fe£liones , aliquantisper recedere , 

"* dum eleganti[simam quandam , ac vere admmralilem affe- 
&lonem exhibere tibi decernmus ,. circa MINIMAS lineas , ad pert- 
pherias infimtarum: Parabolarum , per eundem. cverticem fimul ad[eripta-. 
TWIP , eX eodem communis axis puncto ducibiles quarum cve[Hgia , dum 


y 


- hec ipfam propofitio prelo fubijcitur , nefcio qua parum morata cura. infe- 


qui cooluimus , Eus itaque itineris delincatio y. efl que. con[equitur 
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rVERULETEÉXUS 6 [1 pA "TIIYSMLE ot* uet 
HIGIGDC In (LX JQUDOI :4 [0 XU 


» 


Semita MINIMARVM linearum , ducibiliam à pun&o com- 


munis axis infinitarum Parabolarum , per eundem verticem ft- 


mul adícriptarum , ad earundem fe&iomum peripherias; eft cir- - 


cumferentia Ellipfis cuius tranfuerfum latus fit ipfum. axis fe- 
ementum , inter affumptum punàum, & verticem interceptum 
re&um veró eiufdem tranfuerfi fit duplum. 


Sto Parabole A B C, cuius axis BD; ii quo fumptum fit punctum D 
EL à vertice B diftans per interuallum zquale dimidio fuirecti B E: pa- 
tet ipfam D B effe ^ MINIMAM ad peripheriam ABC ; & fi aliz Para- 
bole concipiantur per B adícriptee ; quarum recta latera excedant D E, 
conftat ipfas cadere ^ extra, qualis eft MBN, & eandem D B (qua om- 
nino erit minor dimidio ipfius rectilateris) ad eius peripheriam effe c MI- 
ANIMAM. At fi Parabole fucrint ipi. & B C per B. verticem. infcripte, 


patet etiam ipfarum latera minora 4 effe te&o B E, ac ideo D B quotun- 
libet ipforum laterum dimidium excedere, & MzNIMAS ducibiles ex D, 
ad harum Parabolarum peripherias pertingere; prxter ad verticem B. Si 
ergo quzratur , quàm delineent femitam harum MINIMAARF M extrema 

un&a. Defcribatur circa fegmentum axis BD, tanquam circa tranfuer- 
fum latus, Ellipfis B F D G , cuius rectam fit ipfum B.E. Conftat hanc 


effe MAXIMAM Parabole À B C per B verticem c infcriptibilem. Dico * 


4 9. huius 
ad na. 1. 


b 3. Co- 
roll. rg. 
pr.huius. — 
€ 9. huius 
ad nu.1. 


dex ».Co 
roll r9. 
pr. huius; 


^e €X20. 


huius peripheriam BF D G prediGarum MINIMARFM effe tramitem. — PF huius. 


Iungatur Ellipfis regula D E: & Parabole. A B C infcribatur qualibet 
alia F B G; qux Ellipfis peripheriam ad vtranq; partem omnino fecabit, vt 
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ibidem. jin P , G (nam Parabole A B C eft 4 MINIMA Ellipfi F B G circumfcri- 
[21 ptibilium ) é quorum altero F. ducta fit;ordinata FH I conimunem axem 
huus. in H, regulam veró fecarie in I; fitque FL Parabolen? contingens ad F, 
c 24. PP- axenigue-fecansz in iucious - qns con! MV RAITAIM. ems? 
mi come, S S JXSSAEUSETEN SML LIONE NEUE OE * PE 
i re Iilusliig o e DIIMMIAIGULbSna B ur CIA (DD 


Iam, in triangulo E BD cum fit E B dupla B D, erit I H dupla HD; 

fed eft quoque LH dupla H B, quare vt LH ad H B, ita I H ad.HADe 

4 Coroll. re&angulum ergo LH D zquale eít re&angulo BHI , 4 fiue quadrato F 

boue T H; eftque EH ipfi LD perpendicularis, quareangulus DEL rectusecft, 

e203.Se- & FL Parabolen contingit in F: vnde DF eft f MINIMA ducibilium ex 

pt Pappi dato puncto D ad peripheriam Parabole F B G. Confimili ratione often- 

T ps detur, quamlibet aliam infcriptam P B R Ellipfis peripheriam B F G D 

—— fecare, vt in P, R, & iundam DP, vel DR effe MINIMAM, &c. Qua- 

re femita MINIMARF M ex D ad huiufmodi Parabolarum peripherias , cft 
predicte Ellipfis perimeter, Quod oftendere propofitum fuit. 


2.  — RROBL IL PROP Du 


A. dato pun&to , ad date Hyperbolz peripheriam MINE - 
MAM re&am lineam ducere. | 


| CrieidasrtHyperbolecA B-C, B6 is 
xx e culusaxis D D, rectum B.E. -—— 

- tranfuerfum veró B G ,.centrum 
H , & datum vbicunque fit pun- 
&umE . Oportet ex F ad Hyper- 
bol peripheriam & B C MINI- 
MAM redam lineam ducere, | — 

Si primó: datum punctum F, 
in prima figura fuerit in axe pro- —- 
ducto , extra. Hyperbolen; ipf, — 


i19bh  EB'ernté MINIMA. 


T 


- 
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.«: Sj dattim pun&um E fit in axe intra fe&dionem , vt in fecunda figura, 

-quod tamen diftet à vértice per interuallum non maius dimidio recti B.E: 

item E B erit ^ MINIMA. d ie : Aui .IH.4 4 9.huius 

.— Cum vero , in eadem figura, . | DR ee^ us UTI adnu-r. 

fegmentü E B excedet predium —— Tp, .— — — 

recidimidium:dematurBl equa- ^ -- 

lisfemi-re&o B E, & tunc habe- 

bit H B ad BI maiorem rationem. 

quàm ad BF: fi ergo HF fecetur 

inL, ita vt HL adL F,fit vc H B 

ad BI, punctum L omnino cadet 

inter B & F ; itaque ducta AL C 

ordinatim axi applicata, iunctaqs — 

FA. Dico ipfam F A effe MINI- 

MAM quefitam,. ^ —— — : 
Duéta enim ex Á; contingente | 

A M, quz axi occurrete in M. Erit re&tangulum HL M ad quadratum. dee Ix 

L A, vtdtranfuerfum latus ad re&um, vel vt G Bad B E ; vel fumptis mi oui 

fübduplis, vt H B ad B I5 vel, ob conftructionem, vt H L ad L F5; vel, 4 37. ibid. 

fumpta communi altitudine L M, vt idem rectangulum H L M ad rectan- 

eulum FL M : ergo quadratum L À zquabitur rectangulo FL M, fed cft 


rS EE 


AL ipfi EM perpendi ire anguli IsFAM «€: 'e&tus erit, fed AM * 203 Se-. 


fectionem contingit in 


1A: ergo F À eft MINIMA ducibilium ex F ad ^ Pappi.- 
Hyperbolx f peripheriam A BC, eft autem F C equalis F A: vnde in, f11.h.ad 
hoc cafu due erunt MINIMAE,&c. | num.l. 

At fi datum pun&um F fuerit in axe coniugato HF, vt in tertia figu-- 

ri. Diuidatur FH in I, ita vc FI ad IH fit vt tranfuerfum G B ad reátü 
BE, & per I agatur I A axi equidiftans , que in vno tantüm puncto À - : 
Hyperbole £ occurret. Dico iun&am F A effe MINIMAM quaxfitam, : ie iib 
Producatur F À axi occurrens : E DE Fomc 


inL, cui applicetur A M , duca- b .prh.e 
turque ex A^ contingens A N, que eee: 
axi occurret / in Q.... Erit in trian- i 
gulo FLH, ob paralllas, HM ad — 
ad ML,vtFA ad AL,velvt FI. .— : 
ad IH ; vel vt tranfuerfum ad re-..— 
&um per conftru&tionem; vel vt rc- 

4 37. ibid. 


&angulum H MN /ad quadratum TN 
M Á; fed eadem H.M adML;(fum-.' 4 s 
pta communi altitudine M. IN ) eft — 
-vt idem redangulum HM N adre- |. // 
angulum L M N; vnde quadratum 153 -040.V 60s cor 
.M A; wquabitur re&angulo .N ML, & eft AM ip LN perpendicularis: 
quare angulus LAN, & qui el deinceps eft E AN rectus z erit, fed AN S 
fe&ionem contingit, ergo F.A 7 ef. MINIM4 quwfità. «| 00005 gode, 
Si.3utem datum punctum F fitcxtra Hyperbolen inter axem coniusa- —— —— 


tum SH T, & fcctionis peripheriam, vt in quarta ; & qninta figura, vel 
esu | D zt 7 cf mntta- 
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intra Hyperbolen, inter axem, & peripheriam, vt in fexta ;'& féptima, 


(nam ft effet in ipfa peripheria , vt in À , tunc MINIMA abiret in pun- 
. &um.) Iungatur H, centrum Hyperbolz, cum dato puncto F reca linea 


44» fecun- 
di conic. 
9 12.h, 


c2. pr. h. 
4.24. pri- 
Inl COniC. 


H E, quz ita fecctur in I, vt H 1 ad IE fit vt tranfuerfum latus G B ad 
re&um B E; fumaturque HL «qualis E I, & per L agatur LL Maxi B D 
equidiftans, ac per I axi ordinata NIO; & iniaangulo N.O M per datum. 
in eo punctum A defcribatur«Hyperbole F A , qus in vno tantüm pun- 
&um A cum fe&ione A B C ? conueniet.--Dico iun&am F A effe MINI- 
MAM quafitam, c edi | to 


Ducatur AP axi ordinata, & A Q. Hyperbolen contifigens; in A;qie 
lecabit^axim in Q. Et quoniam in Hyperbola A-E fumpta funt duo pun- 


&a A, F, é quorum altero A duda eft A P alteri afymptoto-N-O xqui- 


diftans, ex altero veró F, reda FILH vtranque afymptoton fecans 1n. 
. TSOERORqueTr H in dire&tum; & equalis pofita ip 1lP,& exH recta. 


"e Tai Bh. 


 HBP alterrafymptoto OM. *quidiftans, cum alia. A P. conueniensinP, 
erit iuncta IPeparallelaad FA; fed H P fecat TP alteram: parallelarum, 


quate prodatta fecabit quoque 'reliquam HF: fecet igitur in R .: Erit er- 
"go in triangulo HT R (ob parallela$) HP ad PR, vt H Lad I E, vel vt 


| -tranf- 
*N dg i ; r 
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d 4fecun- 
di conic. 
£12-In— 


|." Sit A P' axi ordinatim applicata ;8 A Q ex A fe&tionemf contingens, a € 

. "axemque fecans £in Q; iüngaturque TP». Tam in Hyperbola A H, cuitis £ 24-primi 
. afymptoti O N ; O-M; fumptum eft pin&tum P, 3 quo du&z funt P À,coni. — 

P H afymptotis ;equidiftàntes, & Hyperbole occurréntes i8 Ay; T; ab ^ — 

eorum altero-H- dicta eft HET vtranque afymptoton fecans i Pbeü- Uo-3 

que EF in diretum; & &qualis pofita ipfi LL, re&aque E A coniuseit 

extremum FP cum altero datorum A ; ipfa F A ^ xquidiftabit iungenti I; i 

P;fed'H P fecat I'P-quate producta fecabit 'quóque: alteram »parallela- 

rum P A, fi hec vltra E A-próducatur. Sit ergo harum occurfus R..: Erit 

in triangulo PH R' reda HP dd PR; vt HE aW TE, vel vt latus tranfuer- — 

fum ad rectum "ex confiruétidrie ) vél/vt rectaneulum H P.Q ad quadra- ;.. ii 

"tum P As, fed'eadem Hr Pad P Rc efünipta'Communi altitudine P Q) eft coni. - 

. Nt idem rectangulum H P Q. ad rectangulum R 9. Q:s quare Ru - 


p RE DS 


3 
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m  PA,&re&angulum R P Q. inter fe funt equalia, fed eft A P ip QR 
ee perpendicularis, ergo angulus Q A R rectus^erit, pariterque 1squicide- 
"o... Inceps QA F, Quare perpendicularis F A^ erit MINIMA quafita . Quod - 
faciendum erat. | L7. 


PROBL IIL PROP. XXIII 


.— .4 dato pun&o; ad dat» Ellipfis peripheriam ; MAXIMAM " 
. & MINIMAM rectam lineam ducere. — | 


.- QIt data Ellipfis ABCD, cuius centrum E, axis minor A C, maior B. 

J D, re&um latus B F; & datum punctum fit G. Oportet ex G , ad. 

: peripheriam AB C, MAXIMAM, & MINIMAM re&am lineam ducere. 
^X. —Siprimó datum pun&um: congruit cum centro E: duo maiores femi- 
-axes E B, E.D..ermnt. MAXZMAE , duo veró femi - axes minores E A, 


£986.primi ECC erunt, MINIMAE., 


his. 


" 


j 


Qm 


5.9 «Si datum punctum fuerit in vertice B. maioris axis ; ipfe. maior axis 
soe cs BD: etit MAXIMA ducibilium ex B, &c. Nam fi concipiatur. defcriptus 
- « circulus BH.DI ex radio E B; hoc eft circa diametrum B D, cius peri- 
d ex 26. pheria cadet tota extra Zperipheriam Ellipfis.A B C.D; & cum B 1 dit 
pr. huius. 35 4Y1M 4: ad peripheriam circuli ,- eó amplius erit MAXIMA ad infcri- - 
^ — 0 optem Ellipfis peripheriam, Verümnon dabitur MINIMA ex B, cum ipfa 
E 3 — Si autem datum punctum G in eadem prima figura fuerit in axe maio- 
". i, exira tamen Ellipfim : tota G D erit MAXIMA : eft enim MAXIMA 
-ad peripheriam circuli -B HD L, cum in eg. fit centrum; ergo ad periphe- 
*:- riam inícripse Ellipfis omnino MAXLMA erit... G B yeró erite MINIMA» 
.:. cum ipfa .G B t extra Ellipfim perpendicularis ad rectum BF ,.quod a 
. b contingit Ellipfum, ddeduen ^e Bs OCCHI : diary d 
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4-.:Si veró , in fecunda-figura.; datum punctum G fuerit in maiori femi- 

&xej at diftet à vertice B per interuallum G B non maius dimidio recu , a: rid 
B F,ipfaGD, in qua centrum, erit MAXIM A,^4& reliqua GB MINIMA. adnu.r.2. 
At fI in eadem figura datum punétum G item fuerit , in maiori femi- 

axe E B, fed. diftet à verrice.B per interuallum maius dimidio reci b F 

(nam femi-axis màior E.B; eft femper maior femi-rccto B F, cum totus 
axis BD fit maior toto re&to BP) MAXIMA erit P GD, inqua centrum: P6.huius. 
MINIMA veto venabitur fic; 5557 008 s 0 4 

Cum fit B G maior femi-re&o B E, habebit E. B ad B G minorem ra- 

tionem , quàm E B ad femi-re&um BE, vel fumptis duplis, quàm tranf- 
uerfum D B ad re&um B F , funtque hz» rationes maioris inaqualitatis: 
Itaque diuidaturc B G in H, ita vt EH ad H G fit vc DB ad BE, & per cr6.h. 

H applicetur IH K, & iungantur GI, GK: nam ipfz, quz funt equales; 

erunt MINIMAE . | | 2 | 

- Quoniam ducta I L contingente , hxc axi occurret 7 in L: & cum fit. 425. pri- 
EH ad H G, vt tranfuerfum D B ad re&um BF fumpta communi altitu- miconic. 
dine HL, erit re&angulum EHL ad GHL ; vt tranfuerfum ad rectum, 

fed eft quoque re&angulum EHL ad quadratum HI, v vt tranfuerfum. £57. ibid. 
ad rectum, ergo rectangulum EHL adGHL, eft vt idem EHL ad qua- | 
dratum HI, quare re&angulum GHL zquale eft quadrato HI: eftque» 

HI ipfi GL perpendicularis, ergo angulus GIL rectus erit; & IL fectio- 


ÁL 


us reét 
nem contingit in 1, à qu verpendicularis , & maiori axi 
occurrens, quapropter G I erit£ MINIMA,ettque GK zqualis GI. Vn- 
de in hoc cafu dux erunt MINIMAE, & vna tantüm MAXIMA. 

Si veró datum punctum G fuerit in axe minori, vt in tertia figura, & 
diftantia GB fit non minor dimidio recti lateris B E: ( que GB omnino 
maior erit femi-axe B E, vt ad finem 9. huius monuimus) tunc ipfa GB 
erit MAXIMA 4 & GD MINIMA, vcl pun&um G cadat intra D5 velfu- £9 huius 
pra inter D, & E.,Nam fi caderet in ipfo puncto D ( dummodo D B fit tom 
vt ponitur, nempe non minor dimidio recti ) ipfa DB effet MAXIMA, 
nec daretur MINIMA , cum hac in pun&um euanefcat. [e e. 

—. Werüm, fi datum pun&um G fit in axe minori ; fed diftet à vertice B - 
- per interuallum minus dimidio recti B K, & cadat infra centrum E , vel 
inter E , & D ; vt in quarta figura , aut infra D , vt in. quinta. Cum fit 
GB minor femi- recto, & E B qualis femi-tranfuerfo B D, habebit GB 
ad BE minorem rationem, quàm femi- re&um ad femi-tranfuerfum , vel 
quàm rectum F B ad tranfuerfum B D. Diuidatur ergo B E in H , ita vt 
GH ad H E,^fit vt re&um F B ad BD tranfuerfum, & per H agatur or- 6. 
dinata H I, & I L fectionem contingens , & axi occurrens in L , iunga- —— 
turque GI. Dico GIeffe MAXIMAM... — — T es 
Cum fit enim GH ad HE, vt FB ad B D, fumpta communi altitudi- 
ne H L erit re&angulum GHL ad EHL , vt F B ad B D, vel vt ? qua- ;37.ptimi 
'dratum (JH ad idem redangulum EHL, quare rectangulum G H.L a conie —— 
. quale eft quadrato GIH, eftque HI perpendicularis ad GL ; ergo angu- 
dus GIL rectus erit, eftque IL fectionem contingens in L, à quo duda —— 
eft I G- perpendicularis, & minori axi in G ; occurrens, quare ipfa G I/erit / rz-h. : | 
MAXIMA, & eft GK zqualisGl:ergo ex G due erunt MAXIMAE. MI- cpi 
Xe E ANIMA EC 


fii. h. 


x 


à 9. huius 
. ad num.4. 


64 * 


[ 
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NIMA veró in hoc cafn; tum in quarta; tum in quinta figura eft z ipfa; 
GD; nifi pun&um G cadat in ipfo D; tunc enim MINIMA abit in pun- 

At, fi, vt in fexta figura , quando interuallum G B minus eft dimidio . 
BE, pun&um G cadat inter B. & E ,. tunc fi concipiatur D effe Ellipfis 


X verticem, reliquum interuallum D G., vel erit'non minus; vel minus di- 


midio B F , quo in cafu due MAXZIMAE reperientur ad partem periphe- 


rie AD C: eadem conítructione, & demonftratione, ac ad num.6. & 7, 
. huius, & reliqua G B erit MINIMA; &c. Musis | : 


— fungatur E G; que hinc 


b Cotol. 
16. h. 


€ 4. fecun- 
&i conic. 


d 17.h. 


1ia,) & in duobustantum 


£ 18, h. 


| re puncta quszfita : hoc 


gura effe MAXIMAM , & 


éum G fuerit inter femi- HN 
axes, aut extra fectione; Ada | 
A 
NOM E 


Sidenique datum pun- T. UT 


L Vi. 


vt in feptima figura ; vcl M 
intra, vtin octaua; vel in G SW 
ipfa fe&tione, vt in nona. 


: 
S. 
9 


inde producatur, & fiat - [AN 
vttranfüerfüum D B adre- ——— | 
&unBPFP,^iaEHad H : 
G;,acia GIadIE,& 
ex H, L, ducantur H E, 
mmori axi A C, €IL 
saiori D B parallele ; que 
fimul occurrent in L , & 
inaneulo HLIperpun- : . 
&um E (quod eft cen- 
trum Ellipfis ) defcriba- 
tur c Hyperbole M G E 
N, queneceffariódtran- | 
fibit per G(cumfegmen-. ^15 
ta GH, EI re&z HIap-^ 
plicate in angulo afym- 
protali H L I, fint equa- 


pancis M ,.N , Ellipfis 
peripheriam efecabit. Di- 
co has interfe&tiones da- 


eft iunctam G N in fepti- 
18a , Octaua , & nona fi- 


GM MINIMAM ,iníe- |. 


: b 


"ptima, & o&taua figura; tantüm, quoniam in nona ipfa MINIM A abit ig 


f 235-primi- 
€onic. 


Quà autem ad MINIMAM oftendendam. Ducatur ex M , Ellipfim4 
contingens MP maiori axi occurrens f inP; appliceturque MQ..———— 
Et quoniam in angulo afymptotali HL fumptum eft punumQ, ez 


* 


Y 


 du&x fint SE, S 
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tra fectionem, à quo du&z funt QM, QE afymptotis parallele, & Hy- 
perbolz occurrentes in M, E, &abaltero occurfuum E, ducta eft EGH, 
fecans Hyperbolen in G, & afymptoton H L in H, erunt iuncte H.Q, 
M G O inter fé parallela; quare in triangulo QE H, recta G M, quae 
bafi H Q. equidiftat , producta conueniet cum latere EQ, vt in O ; erit- 
que EQ ad QO, vt EH ad HG, hoc eft vt tranfuerfum A B ad re&tum 


- BE, fed EQ ad QO, fumpta communi altitudine Q P, eft vt re&angu- 


lüm*E QP ad rectangulum O Q PP, ergore&tangulum E OP ad OQP erit 
.yt tranfücrfum ad rectum , vel vt? idem re&angulum E Q.P ad quadra- 
tum QM; vnde recangulum O QP, xquale eft quadrato Q M, eftque» 
OM ipfi O P perpendicularis, ergo anguilus OMP 'rectus eft , & in fe- 
ptima figura, qui ei deinceps eft G.M P re&us erit; fed eft.G M extra. 
icctionem, contingenti M P perpendicularis: quare GM erit4 MINIMA. 


At; in octaua figura, M.P Ellipfim contingit, & ei perpendicularis M G. 


maiorem axim, quare G M erite MINIMA. 


eft intra Ellipfim, fed non excedit interceptam M O inter contactum, & 


4 19. b. 


b 37.primi 
conic. - 


€ 203. Se- 


pt. Pappi. 
d 10. h. 


e11.h.ad - 


" Quod tandem in quouis prxdi&orum fchematum, du&a GN fit. a4- num.r. 


X7MA , ita oftendetur, fed in nona tantüm figura, ne in reliquis noua li- 

nearum, & characterum appofitio confufionem pariat, e 
Secct ergo GIN femi-axim minorem A E. in K , & maiorem ED in R, 

applicetur NS; contingens agatur N T, iungaturque SH. ——— — — 
 Etcum à 


» -afymptotis parallele , Hyperbole occurrentes in E, 
N5 & ab altero occurfuum E. ducta fit E GH, Hyperbolen fecans in G, 
& afyniptoton in H, erunt iun&tz SH, NR G / inter fe parallele ; quare 
in triangulo H ES, erit ES ad SR, vc EH ad HG, vel vt tranfuerfum.; 
DB ad redum B FP, vel vt re&angulum E S T ad quadratum $ N, fed 
E5 ad SR, eft vt idem rectangulum ES T ad rectangulum R S T, ergo 
quadratum S N «quale eft re&tangulo R S T; ex quo angulus RN re- 
£tus crit, fed T N Ellipfim contingit in N, eftque N G maior intercepta 
.NK inter conta&um, & minorem axim, quare G N omnino erit» M AXI- 
M quer, Quod eratfücieüddn, | 


is 


Paralole , «el Elyperbole peripberiam baclenus mbil egimus y 
cum mantfefle pateat ad eas. educi. minimc poffe lineas tante 


Eum veperiantur s eo quod fe&biones tpfe fint. snfimite extenfiomis x itaque con- 
feto de hac ve demonflrationem omifimus , cum. bec in promptu [atis fit . 
Verum fi querantur MAX LIMAE , dueibiles à punélo extra. [e£lionem da- 


to, ad conuexas tantum quarumlibet comi- Jecttonum peripherias : fi punctum. 

: fuerit m axe producto, ex eo duce linee contingentes equales erunt 2MLA- - 
XL AE ad ipfius fettionis comexam peripheriam . $1 autem punélumfue- 
C Pitextra axim Párabole y coel Hypérbole , [ed intra angulum ab afymptotis 


fecum, | 


I intra fedionem . 


f 19.h. 


2 27.primni 
conic. 


b xi:h. ad 
nuim.a. 


$02. & E E inuentione MAX 1M ARF- 4 d punéto dato ad vmiuerf, ano 


longitudinis y quim ipfis maiores , (gj maiores adbuc sm infii-— 


- ^ InElliphveró AB C; 


. unget In B. Erit ergo per- 


 -quare-E B minor erit E A, 


LU 
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factum, tune ex ditiis binis contingentibus, que ad partem axis ducitur fem... 


- pet altera contingente ad oppo[rtasm axis partem sminor erityatqs hec erit M A- 


XLMA. Sicvero puntlum fuerit extra Ellipfim inter axes , tunc contingens 


ad partem matoris axis du£ka, minor erit altera contingente ad partem mino- 


yis y pafiterque hec erit M4 AX 1/4 A ad comexam Ellipfis peripheriá .. Qua 
omma facili negotio demon[irabuntur fi ammaduertatur , esed in quocunque 
triangulo , cuius conum latus altero fit matuss boc ipfum e[Je M AX LMPLM 
linearum omnium a vertice anguli ab ipfis lateribus com preben[t , ad puncta. 
bafis predichi trianguli ducibilium, (tale enim triangulum e[t , quod d pradi- 
Elis contingentibus tanquam lateribus G)" d recla puncta contaétuum iungen- 


. te tanquam bafi efficitur y in quo idem maius latus , [iue contingentium ma- 


ter eo magis erit 24d AX L4 A ad inclu[am fe&lionis peripheriam.) $i tandem 
punctum fuerit in angulo ad everticem a t| ymptotalis , aut in a[ ymptotis eum 
comprebendentibusy tunc cvllam coutingentitim ducere iropas]ibile eft, y du- 
cibrles linea ad coniexam Fbyperbole peripheriam f emper augentur y ideoque 
non datur 2M AX L7MLA y (By cum efl im altero angulorum , aui deinceps funt 
a[ymptotali , coel in ipfts af ymptotis Elbyperbolen ctis , tunc unica 
tantum contingens linea ab eo duci pote[! , (B bac ad partem axis , quee enit 
JA AXLAM A, ad eandem partem ducibiliums ed ad oppofita; 1p[-e auembules 
ad Flyperbole conuexam peripheriam perpetuo pariter augentur .. $ed im rea 
aud difficilis mue [eigattmis ne amplius queo mmoremur ,—— 


SEHIOR AVI PIOD OX— 
Tranfuerforü laterfi in Hyperbola; MINIMVM eft axis ; in Elli- 
pít auté, MAXIMVM eft axis maior, MINIMVM vero axis minor. 


(It Hyperbole A B C, cuius axis tranfuerfus D B, centrum E. DicoD 
) DB omaium tranfuerforum effe MINIME M. m 
Sit quodcunque aliud H, | 
E À,& per Baxiapplicetur 
GBF,queaxi perpendicu- | 
laris erit, ac fe&ionem con- 


pendicularis E B. MINIMA 
ad 4 peripheriam A B C: 


& duplum D B maius du- 
plo H A rex quo D B erit. 
tranfucrfarum MINIME M. 


cuiuscentrun E, & BD fit. 


E * 


Axis mator, € A C minor: patet BD. effe tranfüerforum MAXIMEM 2 


. AC MINIME M, ex primo Coroll. 86. primihuius. Quoderat;&c. — 
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J THEOR. XVI. PROP. XXV. 
, Redorum laterum i in Parabola 2 MINIMVM eft q68)t axis. 


Sto Parabole A B C, cuius axis B D; re&um B E. Dico ipfum BE - 
reliquorum rectorum effe MINIME M. Sit quelibet alia diameter 

A P, que axi B D ^ xquidiftabit , fitque ad, À contingens A G, & BE, "m 

ipfi A G equidiftans, quz diametro À F erit ordinatim applicata s $ tall- pr. conic. 

em axi applicetur AH, fumaturque AI qualis recto, Sume AF. : 

Iam, ob contingentem AG , cum fit 
HB zqualisBG, ;& F A eidem BG e-- ee 
qualis, crit H B equalis FA: rectan- 
eulum ergo H BE ad F AI, velqua-- 
dratum ? H A , ad quadratum B F,- 
. vel ad Eacrorum G À , erit vt BE 

ad A I, fed eft quadratum AH minus 
quadrato À G, fiuere&a A H minor 
. recta A G, cumacutus angulus A G B 
minor fit re&to A H G , quare B. E 
reum , minus erit redo AT: eadem-. ei a 
que ratione demonftrabitur. Ec uo- 
' cunque alio re&o minus. E 
B E re&um axis , eft MINIMKM. 
Quod erat  oftendendum ; 


eO ROLE. 


TInc patet ; I8 quacunque Parabol» diametro , 4 queratür x ratio 
inter eius re&um , rectumque axis, hanc ipit: reperiri inter qua- 
dratum contingentis interceptz , à vértice date diametri víque ad axim, 
& quadratum axi femi- applicate ab codem vertice. 
Verum [i omnium vechorum. contintaua proportionem y in T ; 
«ueluti dpforum quandam propagationem ante oculos due, pure dii 


d Mee T heoremate add. fcrre. Mu 


 THEOR. XX. PROP Xxv * 


ne linearum ex md axis remoto à . Yertice per e antem, 
fui recti, ad dpfarum diametrorum. vertices edudarum. - : 


?Sto Parabole ABC, cuius axis BD. rectum BI; ac eius quarta pits... s 

|  ütBD,& qualibet alize diametri fint AE,FG,&e.- quarum ver- . E 
-tices iungantur retis DB, D A; DF, &c. Dico; tüm axis, tàm predi-- ^ 
"s€torum diametrorüm latera effe inter fe; vt funt. ipfe edu&e DB; DA. — 
DF, &e- E 2 ^ En- e 
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 a$8.pi-  Etigatur ex A contingenti À G perpendicularis AL, que axi4occur- 
mibuns. ret in L, cui applicatà A H, erit intercepta L H ^ equalis dimidio redi 
b 29 Pr B I, hoc eft dupla interuallo D B , ( cum punctum D diftet à vertice B 
c 35. pti- per quartam recti lateris partem ex hypoteífi ).& H G dupla « eft. quoq; 
mi conie. (5 B, quare, & tota LG dupla eft tota GD, fiue LD equalis D G, cít- 
que angulus L A G reus, quare fi -.— Wat : 
cum centro D, interuallo G; vel L. 
circulus defcribatur, ipfe omnino 
tranfibit per À; vnde D A item x- 
qualis erit ipfis DG; DL, fiueL G 
erit dupla DA, Etcumre&tumaxis 
BD; ad re&um diametri A E, fit vt 
d Coroll. quadratum 7 À H ad A G , vel ob 
24. huiu*- trianeulorum fimilitudinem, vt qua- 
: . dratum A L ad L G, vcl vt recta, 
— HL adredamL G ( cum L A fit 
mediaproportionalisinter GL,L H) 
fumptis harum fubduplis, erit re&ü — 7/ 
axis ad re&um diametri A E;,vt D — 


[ qnc cóftat, omnes eductas à foco ad Parabole peripheriam, equa- - 

: ri quartz parti rectorum , earum diametrorum , quarum vertices 

fint termini , quibus ipfzé eductee fe&ioni occurrunt : rectum enim axis 

BD ad re&um diametri AE,eft vc DB ad D A, eftque D B quarta pars 

redi BlI,quare, & IDA erit quarta pars re&i lateris diametri A E, & DF 

. quadrans recti., diametri FR. , Vnde quó diametri ab axe remotiores 
fucrint, eó ipfarum recta-maiora erunt: nam eft DF maior D A, &c. 


p- etiam , quamlibet eductam ex foco, equari aggregato ex inter- 
JA — uallo foci ab axis vertice , & fegmento axis inter verticem , & ap 
plicatam ex occurfu eductz cum fectione. Oftenfa eft enim D A «qua 
lis DG, que xqualis eft apgregato GB; cum BD, vel HB qim BD. 


( m demonftratum fit D G zqualem effe D A, erit angulus DGA, 
Lo vel parallelarum externus E A M ; «qualis angulo. D A 'G ; fed M 
eBreuus, , : DURO DEDE Pull eee cue quy : US e 
& cerius s Parabolen contingitin A ; quare ex Optic legibus, fi. E-A fuerit. 
quens à wadius;^1ncidens ad concauam peripheriam A B C , ipfe À D'erit refe- — 
inir9. Xs» dtque omnes radip axi Parabole equidiftantes in-pun&um D. coi- 
bunt; vnde-frapfi fuerint.fonori, aut lucidi , fimulque calidi , ibi fonus, 

Ad o —— | : p oW e aut lux; CE 


— ninó maior erit angulo OBLOE 
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aut lux; & calor, augebitur: & fi.à Solis corpore dire&é emanantes, ibi 
fiet ancenfio, à qua punctum D foci nomen ademptum fut. 

-. Si autem incidentes radij axi paralleli R F, O. A à quadanr recta N P 

axi ordinatim ducta fecentur , erunt aggregata incidentium cum earum. 

reflexis, fimul qualia. 

Nam cum A D , ex precedenti Coroll. 2. fit «qualis ag Bregató HB, 
cum B D, additis hinc inde zqualibus A O, HP; proueniet aggregatum 
OA, A D; xquale aggregato P B cum B. D; itemque aggregatum R F, 
cutn FP D oftendetur equale eidem aggregato P B cum BD; quare aggre- 
gata O À D, RFD aequalia erunt ; "quod acutiffimé quidem à Beripiea- 
ciffimo Caualerio, in eius. Speculo Vítorio animaduerfum fuit . 


LEMMA VT PROF XXVII. 


Si in triangulo AB C , latus AC , ita fe&um fuerit in D, vt 
re&angulum AC D- famule: fit quadrato bafisB C. Dico , iunda 
B D , angulum A B C equalem effe angulo BD C:fiveró ACD 
rectangulum inaius fuerit predi&o quadrato , & angulus angulo 
maior erit: & € contra. : x 


im-A« €— 5531 €5,c erit A C 
Cad CD E triangula Vocis BDes ad. com- 
munem angulum À CORTOS fimilia erunt, ob 
idque angulus ABC zqualis angulo BDC. 

Át cum rectangulum A CD niaius füerit qua- 
drato C B, facto re&tangulo A.C€ E zquali qua-- 
drato CB, crit CE minor CD; ergo iunctaB'E, 
erit angulus ABC, xqualis angulo B.E C ; ded os 
BE C maior eft angulo B D.C, quare A.B fel ome. 


$i tandem re&angulüm A CD minus fuerit. :.— | E 
quadrato C B , non abfimili modo ofender — pec 
angulum A B. C. minorem ede. — e D C. pude eeuopad 


/. Quod vltimo. £rat,Ge, s. u- 


.LEMMA. VIL. PROP. XXVII. 


$i due rea iae A B,CD proportionaliter feas ficit 
in E; F; & homolosis fegmentis A E,CF zqualia fumantur 
AG; € H,& füper AB,CD defcripta. fint fimilia triangula, 
LAB,LCD. Dico vt rectangulum. GBE , ad. ph BI, 

ita effe rectangulum HD R ad quadratum De | 


^wWVm fit'enim A E ad E B, vt CF ad: FD, erit Cuiekenlisd cca 
MA jponsnis, BA ad AE, vt DC ad CF,vcel quadratum B À ad AE, 
| vtqua- 


ES INE 


. dratum C D ad DL , ob triangulorum ^ 


vt re&iangulum HD F ad quadratum C 


38 : Vincentij Viuiani 
vt quadratum D C ad CF, & per con- - 

uerfionem rationis , quadratum ABad 
rectangulum G B E, vt quadratum CD 
ad re&angulum HDEF, &conuertendo, 
re&angulum GBE ad quadratum A B, 


D,& quadratum AB ad BI, eft vt qua- 


IAB.LCD fimilitudinem s quare ex 
aquo rectangulum GBE ad quadratum 
B1, erit vt rectangulum HD Fadquadra- 
tum DL. Quod erat, Xc, 


-LEMMA VII. PROP. XXIX. 


Si quatuor magnitudinum eiufdem generis , prima A. ad fe. 
cundam B maiorem habuerit rationem , quàm tertia C ad quar-- 
tam D E, fitque prima minor tertia » erit secunda minor quar- 
ta. 


4 


E: vt A ad B, ita Cad DF, & cum - 
A-ad. B. habcat niaiorem rationem. , "- 
quàm C ad DE, habebit quoque C ad. D 2d auslb- spes 
L maiorem quàm ad D E , vnde DF erit qs EAcba 
minor D E, & eft A ad.B; vt C ad DF, | 

erit permutando A ad C, vtB-ad DB, Eds 
eftque À minor C , ergo B erit minor D Abi ID30 
F, & DF oftenfa eft minor D E, quare B u—— 4 
[gU amplius. erit minor DE. Quod ue (MOL Diem | 


THEOR. XIX. PROP. Xxx 


Redor um laterum in Hyperbola: , Cuius axis V DT* non 
fit minor eius reo latere ; MINIMVM ee redum axis. — 


| Ee Hyperbole AB C , cuius centrum D , axis toners EB, qui 


primo. hr mimor recto B E Dico reum BF effe re&orum laterum 
sisse IMPM. 

iSit. quxcunque zia ranfoena donas GDA, in fe&ione produ&az 

E 1, cuius rectum fit: A K ex À contingenter applicatum, & axi occur- 


rens in H5 & fit BI &quidiftans A H, qux ad diametrum G AT erit or- 


dinatim duda, atque ex I fit IL ipfr D 1 perpendicularis , ex À Yero A. 


Maxi applicata; eui ex vertice B fit parallela , vel contingens D. o, de- 
- cans A H in P, iunganturque AB, OH. — 


á& 25. pti- e 


Hr iconic, 


Jam cum rectangulum D MH ad quàdratum MA, fit^vt E B ad B E, : 
Ec E B maior B FP; eritreétangulum D M H máius quadrato. MAS - 
: quare - 


$ 


- quare angulus D A M, fiue in fimili triangulo DLI , angulus D L I erit | 
maior *angulo A HM; fiue angulo parallelarum externo IBL: cum igi- "?7-»- 
tur in triangulo IBL fit angulus EBL. minor I L B , erit latus I L minus 
latere IB... : | i m z os 

vPretered o cumtrfe 9 Dye Guo : 
gua APO, BPHefint . p 33 zie 41. tertij 
zqualiaj;additocommu- s [E | . conic, 
nitriangulo APB,erunt. . . : 
tianggua AOB, AHB z d ins EO 
fupereadembafi AB in- — — : JW v M A 
terfe equalia, quare OH em | UE 
equidiftabit A B, 1deo- - 
queyt DOad OA, vel - 
DBadBM,;iaDHad .. 
HB,vdlDAadAI. . 
Suntergo DM,DI pro- - 
portionaliter fe&tz in B, t | 
A,quibusadditefuntD —— pe 5 
E,DG,zqualesipfisD | : | 
B,DA, vtrag vtrique, ^. 4 
funtq; re&angulatriagu- ... 
hDMA, DIL fimilia, 
interfe,quarerectangu- —— — | 
lurRMbD adqudau —- — . ———-d po 
MA;bhüueEBadBFP, . des dr de A.  barprimi 


oe i | Po ess go e 0c£- COIDCE 
: eft vt cre&tagulum GIA € 28. b. 


XN 
N. 


ad quadratum I L, cumque fit I L minor I B, erit quadratum IL minus 
quadrato IB, ideoquerectangulum GI A. ad quadratumIL , hoc eft traní- 
uerfum E B ad rectum B FP, habebit maiorem rationem, quàm re&angu- 
lum GIA ad quadratum IB, vel quàmZtranfuerfum G A ad re&um A K 5 — 2.4 pii. 
ergo prima E B; ad fecundam B F , maiorem habetrationem quàmtertia G mi conic. 
A ad quartam A K, fed eft prima E B minoretertia G A, ergo, &fecun- e24.h. 
- da B F erit / minorquarta AK; & fic de reliquis diametrorum reátis la- 7/29. h. 
teribus: quare BF, re&um axis tranfuerfi, eft MINIMEM, &c. -— —— 
Siautem axis E B xqualis fueritejus recto BF ; cum demonftratum fit re- 
é&angulum GIA ad quadratum IL effe vt tranfuerfus axis E B ad rectum 
BE; patet rectangulum quoque GLA. «quari quadrato I L, fed quando 
ED quatur B F, re&angulum etiam D MEI zquàturz quadrato M A, & s 37. primi 
tunc angulus D A M, equaliseft^ angulo AH M, ergo etiam angulus D'L I Tot 
zquabitur angulo IB L, hoc eft linea IB xqualis erit IL, fed erat rectan- perm 
gulum GIA zquale quadrato I L , ergo idem rectangulum GI A zqua- 
bitur quadrato IB, fiue tranfuerfa diameter A G, eius recto AK equalis 
erit, & hoc femper, quicunque fit ducta tranfuerfa diameter preter axim. 
Cum ergo Hyperbole fuerit retangula zquilatera, ad aliam quoque, 
diametri applicationem zquilatera erit , fed axis eft tranfuerforum i Mz- ^**& — 


MIMPFAK ergo in Hyperbola, cuiusaxis tranfuerfus eius re&um adaquet, 


re&umaxisaliorumre&orum eft MINIME M. Quoderat,&c, ——— 
COMM: eee - SCHO- 


LU 


3v ——— ul Mb Vedi 


"SCHO TVM. 
«Wm fuerit axis E B minor fuo recto B F, ijífdem rationibus oftende. 
C tur rectangulum D MH minus effe quadrato M À,'& angulum DA 
M, fiue DLI minorem effe angulo AH M, fiue angulo IB LL; ac propte- 
rcalatus IL maius effelatere IB, ideoque rectangulum GI A ad quadra- 
tum IL, fiuetranfuerfum axem E B ad re&um B P, minorem hàbere ratio- 
nem, quàm idem rectangulum G I À ad quadratum EB, vel quàm tranfuer- 
fa G A ad re&um AK, : nra 35s 


e ROLE Loss : close 


1X his patet, in Hyperbola, cuius axis tranfuerfus fit maior re&o, májo- 
., rem effe rationem axis ad propriumrectum, quàm cuiuslibet alis trà. 


uerfa diametri ad pro prium rectum. 
Et fi axis , fuo recto equalis fuerit, axem ad prop 


x 


lis fuerit, axem ad proprium re&tum eandem ra- 
tionem habere, quàm quelibet alia tranfuerfa ad propriüm ré&tuni ob cqua- 
litatem... Rc dene og ec c NU 
Si denique axis fuo recto fuerit minor,minorem effe rationem inter axe tr, 
ac proprium rectum, quàm inter quamcunque aliam diametrum propriunigs 
re&um. Sed hec funt pratef inflitutum noftrum, & füfim à praclariffimo 
Mydorgio pertra&ata. | | MEINE "2 
Hinc, humanum effe errare deprehenditur, cum propofitio 7o. de Hy- 
perbola Gregorij à Sanéto Vincentio, contrarium his falsó concludat ex 
precedenti 69. in qua ( paceranti Viri dictum fit ) nefcio quo fato halluci- 
: buraeds EA alid q CU RO RARE 3 HE E: (Db 4o 


natuseft, msi Mem DE 
c GAMMA OIDRSOPROEPGO 
.. Si quatuor magnitudinum , prima A ad fecundam B minorem, 


habuerit rationem quàm tertia C D ad quartam E fitque prima 
maior fecunda , erit tertia maior quarta. € ? 


I? Iat enim vt A ad B, ita C F ad E; cum 

A ergo A ad B minorem habeat ratio- 

nem quàm C D ad E, habebit quoque C E. | 

; ad E , minorem quàm C D ad E; quare C A 

 FentminorCD. EtcumfitAadBvtCE | |. Í : 
8d E, dataque fit A, maior Bert CE | ss 
matorB, & eó magis CD maioreadem, —— ^7. ^ — E 

E. QuoderaS&o, - —— eem 


De Max, & Min. Lib. IL | Ba 


THEOR. XX PROP. XODXHo: 


Re&orum laterum in Ellipf MAXIMVM eft scóum niitoris 
axis ; MINIMVM yeró regum. maioris, 'g as 


Sto Ellipfis A B C D, cuius centrum -— axis minor A C , eda À 
E G, & axis malor B D, re&um B F. Dico A. G reorum. omnium. 


ee MAEIMPMYBE vero MINTMP MUS p ED. E M i e 

Sit enim quzlibet aliatranfuerfadiame- qo Du o 
ter H I, cuius retum H L, fitque diame- — ——7/ 2. y. 
ter M N. ipfi HI coniugata, que media, ^ H^. | 


proportionalis erit inter I H, & H 15 vn- 
de quadratum ipfius MN equabitur re- 
&angulo IHL, vti etiam quadratum AC 
sequatur rectangulo D B F., &'quadratum ^ ^^ 
5D ré&atigulo CAG; fed eft quadratum. 
AC, minus quadrato MN; cum fit tran ^ ^ 
ucría A C:minor 7 tranfuerfa M'N ; ergo * 
rectangulum D B F. minus is erit re&tang ulo 
IHES quare B.D ad H I mi. 

| bit rationem « ]uàm H- 


E BE. tiq GL. i21 (HMM ans Huep tot h. 
Praterea ; cum fit M N minor. 4 D B... UAR : VMDUCRWE 425-. 
erit quadratum MN minus quadrato D B, fiue TOME iHL minus 
re&angulo C A G, vnde I H ad C A minorem habebit rationem quam. 
Jer act HT fed: eft IH maiore C Ay ergo: re&um AG erit maius; recto 
"HL. Cum fitergo A G maior H L, & H L'imaior B.F erit A G2 Adhuc f 31.5. 
maior D: E Quare A G re&um minoris axis eft MAXIME M ; B E Vero 
maioris axis jeuums eu TEMO c Qd. erat demonftrandum:, us Pe 


e€2 
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sd pundto: eoe intra. ciment yetilitieiar etam apium, 
cuius re&angulum fegmettoruiit fit M NIMVM. 


Sto. ABC angulus re&ilineus. , in quo « datum. E ü D. d 

AL ter ex D rectam in angulo applicare , 1t, Vt. 15, 80200 fub ipfius | 

degmentis fit MINIME M. E e 
"Ducatur BE angulum ABC bifariam. fécáns; cui uper 'D feda] perpen- p erg 

dicularis applicetur AD C, Dico hanc ipfam Jed loli. —— —— im : 
Cum enim in triangulis BEA; B E C : angüli ád. fint. redi, & ad B Ere e 

"faac equales, erunt rcliqui abguli BAE, BC, L. ET quales; AX. qui infrà A e. 

€; bafim trianguli &quicruris A BC, patéfaquales. 9 7700 


: F | -— lam 


nangc A b ibidem. 


e Ibidem.- ep 


«e f 


. AD; D Ceft MINIMEM quzfitum ,.. Quod erat faciendum. 


AR " Mincenaj Viuiani 


Iam ducatur per D quzlibetaliaFD G. 
Et cum in triangulo D G C. fit externus 
angulus D CL maior interno D GC, fiat . 
angulus D.GH. ipfi D.CL , fiueDAE z- 
qualis, eftque angulus GD C zqualis an- 
euo ADF, &duo fimi DAT, ADE- 
minores funt duobus redis , ergo & duo 
DGH, GDC erunt.duobus re&tis mino- 
res, fiue G H. cum D. C producta conue- 
niet, vtin H, eritque reliquus angulus H 
in triangulo DH G equalis reliquo F. in. 
triangulo D F-À : quare huiufmodi trian- 
gula fimilia erunt, & circiüm equales an- 
gulos ad. D: habebunt latera .proportio- - 
nalia, fiue vc AD ad D F, ita GDad D - 
H , vnde rectangulum A DH equale erit. 
re&angulo F D G , ideoque rectangulum... Tm | 
AD C minus erit rediangulo FD G, & hoc femper vbicunque applicata 
fit per D, recta FD.G preter AD C. Quare reétangulum fub fegmentis 


PROBL. V. PROP. XXXIV. | 


A puncto intra coni-fe&ionem dato re&am applicare , cuius 


eo ; 


-— re&angulum fegmentorum fit MINIMVM.. In Ellipfi veró , & 


« MAXIMVM redangulum reperire. - 


47,58. ptri- 
mih. 

b 16.terti]. 
conic. 


35: primm ABC Parabole, vel Hyperbole, vt in prima figura, cu- 
4 ius axis BD, & datum intra ipfam pun&um fitE. Oportet per E re- 


MF M. 


dini a Ce Cen 


G; & hoc femper quecunque fit quz per E applicatur diuerfa, ab appli- 


iE 


* N f 


MÀ 


DeMaexsehhn bi — 


Sit veró AB CD in fecunda fisura Ellipfis, cuius ais maior B D ,mi- , 


.Bor A C , centrum E , & punctum intra datum fit EF, Oportet per F re- 
.étas in fe&ione applicare quales inuenire propofuimus, - —— . : 

. Sit per E maiori axi BD ordinatim du&a GEH, minori veró fic IFL. 
Dico re&angulum-G F H effe 
. Sit quxlibet alia per F ap- 
plicata ME N , & portionis - 
MO N fit vertex O, atque ex 
axium verticibus À,B, vti e- 
tiamexO agantur contingen- — 
€cs AP,BQ; POQ, qua fi- fc 
muloccurentaginR,P,;Q. —— Ubri 
. Ert ergo redanguluum GEH Ae |. - 
ad IFL;, vt quadratüim BR. /- 

ad quadratum A R , fed eft. 
contingens BR,^minor AR, 3d ute 
fiue quadratum B R minus quadrato A R , ergo, & rectangulum G E H 
minus erit re&angulo IFL. : : 


x 


4 $9. pri- 
4nih. : 


. b16.tertij 
' €oniC. 


c$7 primi 
1iUs. 


Praterea rectangulum GFH ad MEN eft vt quadratum B.O ad qiia- 


. dratum O Q, fed eft contingens B Q4minor contingente OQ, fiue qua- 
dratum B O minus quadrato OQ. ergo rectangulum GEH minus eft re- 
cangulo MEN, & hoc femper vbicunque cadat applicata MEN : qua- 
re redangulum GFH eft MZNIMPMqurfitum. 9. 

Demim cum rectangulum IFL ad NF M, fit e vt quadratum À P ad 
SURE QP, fitque contingens A P fmaior contingente QPP erit qua- 


ratum A P maius quadrato Q P, ergo re&angulum quoque IEL maius /]u 


erit re&tangulo N F M , & hoc femper vbicunque fit du&a N F.M inter 


dibidem. 


e 16.tertij 

REPLIES : 

f87.primi 
huius. 


applicatas IFL;, G F H quare rectangulum I F Left MAXIME M quafi- — 


tum. Quod vltimo inuenire propofitum fuit. pu 
COD EPINII-I QAM ES — 
. . PLAÁNVM ACVMINATVM REGVLARE , vel ACVMINATVM 
tantüm voco omnem figuram planam, circa diametrum, in alteram par- 
"tem deficientem, & cuius perimeter fit in eafdem partes cauus. — 
Hoc eftfigura plana ABC, er i 
in qua omnes redz linee A 
C;,EF,GH, &c. à figure pe- 
rimetro terminatz , ac inter fe 
&quidiftantes , à quadam re- | 
€t2 B D bifariam fecentur, & 
in alteram partem, vt putaad - 
B , contihuó decrefcant , do- 


mec abeant in pun&tum B,fit- — £I CÁT D C 
que earum perimeter A GBH C. ad eafdem partes cauus vocetur PLA- 
E — c - - we E o. NVM 


44 Vincenti Viuiani - 
.-NVM ACVMINATVM REGVLARE ,' vel potius (breuitatis caufa.) 
-ACVMINATVM,, cuius terminus B vocetur VERTEX ; & equidiftan. 


J— fs AC, EF, GH; &c. quz à B D bifariam diuiduntur; dicantur. AP- 


PLICAT/E ad ipfam.B D, qne vocetur DIAMETER; "vel AXIS quan- 
do ipfa perpendicüláriter fecet eafdem applicatas. A C Vero dicatur BA. 
SIS ACVMINATI ; & BI, que à vertice fuper bafini ducitur pérpen- - 
dicularis, ACVMIN ATI ALTITVDO Boe, | 


m 


-PLANA ACVMINATA REGVLARIA PROPORTIONALIA; vel 
tantüm ACVMINATA PROPORTIONALIA dicantur illa ;' quorum. 


'. omnes applicat à pun&tis eorum diametros proportionaliter diuidenti- 


. bus; fint quoque inter fe proportionales, ? 
- Sintnempe duo Acu- 
minata Regularia ABC, E 
EEG; füperbafes IONS 
EG,qualirinpriécc  — QS AR o 
- denti definitione expli: ^* «^57. 43: gy XC 
cauimus , quorüm dig-.02 3055 ME SESORDOCS e 
metri BD, FH propor- j 
tionaliter-feéte fint. ina -—-- 
quotcunque pundis 4, ^A 
M;L;N,&c.fiueftBIl- . — 
ad IDs vÉF.M ad MERE 
& BLadL D;vEN. 
ad NH; &c: atque dams 
| pundis inter fectionum. * - [n 
 applicatefint OP, OR; - A 
ST,VX, queexhomo- L- n E m 
logis puncás fint ad. inuicem m osrbndi: ior ef wt AC 2d E G, ita 
OPadS T, & Q R ad V X, &c. huiufmodi figure vocentur PLANA 
" ACVMINATA REGVLARIA PROPORTIONALIA, veltantüm ACV. 
Él dup 


V DUE * e 
LEM. 
i - : x 


componitur ratio rectanguli CH D ad ve&an- 


CESUEHEDR- XXL PROP 


De Max. & Min. Lib]L: 3l ; 
IMA X. PROP. XXXV. 


gc rn 


Si dim rectz linea: terminatz A B , C D bifariam feüe fue- 


: zint in. B,F,& proportionaliter roducantur vtin prima figu- 
xa3xeldiuidanir ; ,vtinfecunda , in G, H, ita vt it A B ad BG, 


vtC D ad DH, paiteíqs adie&z , vel demptz B G,DH Xni 


: proportionaliterfecentur inI,L, itavtBl ad I G, ROCHE ad 


LH. Dicore&angulum A G B ad E A I B z effev vtre- 
Gangulum CHD ad re&angulum CED. [e 


Am cum fit AB ad 8G, vt CD ad DH, etit in prima ied com- 

- ponendo, in fecunda veró diuidendo A G ad G B, vt C H ad HD, 

& eftt BG ad GI, vt DH ad HL (cum diui-- 
dendo fa&um fit B I ad I G, vc DL ad LH) 
ergo ex equo A G ad GI erit vt CH ad HL, ! | 
& in prima figura per conuerfionem rationis, — qi — 
in fecunda veró , componendo , perconuéer- | —. | 
fionem rationis, X CODHETter dee ent GA ad. 


ad G 1, vt a MO Tee 
erit , per due rationis; 7C Bad BT, E. - 
vt H D ad D L. am redangulum A G Bad... 
AIB habet rationem compofitam ex ratione» - I. uo. 
CEU ADVNNUCIICadQL Gerda GL. ezD o —— 
ne GB ad BI, vel ex HD ad DL, fed exi- ;/ - €t... ^ D 
dem rationibus H C ad C D, & HD ad DL Es E. 
gulum CL D, quare vt rectangulum A G B ad fce cc 
ERES ita à rectangulum CHD ad CI D. Quod. erat, del e | 


ES Portiones Su umm -vel diucrfarum Pasiboluum,. * 


| fun: Acuminata. Proportiona me ets 


: Item, Portiones eiufdem ,- vel diuerfarum. 3Siyperbolatints ; 
Ellipfium , aut Circulorum 5 quarm tamen fegménta diametro- 


zum in ijídem portionibus intercepta ad fuas femi- diametros 
eandem homologam habeant rationem ;, funt pariter inter fe - 


ACHDIRgEO POPOHIORUNE ; 


Int primó due portiones A B C,DEF eiufdem, vel diuerfarum Pa- 
3. rabolarum i in prima Heus quarum bafes fint A C,DF. : Dico ip- 
as por- - 


4.6 . : ,Vancentj Viuiani .. 
fas portiones effe Acuminata Proportionalia .' xe : : 
Repertis enim earum diametris BG, E H, diuidantur ipfe proportio- 
naliter in I, L, applicenturque MIN, OLP. Cum fit ergo G I ad IB, 
& 20. Pi- vt HL ad E. E, erit componendo G B ad B I, hoc eft quadratum «.A C 
mi Co^ 4d MN, vt HE ad EL, fiue vt quadratum DF ad O P,ideoque & aps. 
plicata AC ad MN, vt applicata D F ad OP. Quare, cx fecunda pra- 
cedentium definitionum, ipfe portiones AB C, D EF erunt Acuminata 
Proportionalia. Quod primo, &c. SUE | 
., Preterea fint A BC, DE 
F duc portiones eiufdem, vel 
diuerfarum Hyperbolarum; vt 
in fecunda figura , vel, Elli- 
pfium, aut circulorum , vt in 
tertia, quarum bafes A C,D 
.£ , & diametrorum fegmenta 
in ipfisintercepta fint BG,E 
H; que vfque ad feionum | —.— [ 
centra Q, R producantur;& QD. —— — — 
^. i ER. Dico item has portió- 
nesABC, DEF effe interfe 
AcuminataProportionalia. ^ 
Nam diuifts diametris B G, 
EH proportionaliter in I,L, . 


metris BQ, ER fumantureis 
equales QS,'R T, itavt SB, 
T E fintíecionum diametri. ^^ | 

lancum fit GBadBQvt — — Sue zs IL. 


do, & fumptis antecedentium duplis SB ád BG, vt TE ad EH, Buntgi | 


— bar primi 


conc. X Cangulum TH E, ad TL E, vel vt 4quadratum DF ad OP, nempe ap- 


c3... plicata A C ad M N erit vt applicata D F ad O P, & permutando AC . 


e prr ad D F, vt M N ad O P,:& hoc femper de quibuslibet applicatis per 


pnnáa diametrorum B G, EH ipfas proportionaliter fecantia,quare, ex |. 


definitione fecunda, ipfe portiones AB C, DEF erunt Acuminata pro- 
portionalia, Quod vltimó demonftrandum erat, ^ —— 


M 


De Max. & Min. Lib. II. -- 
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Proportionalia Acuminata ; quorum bafes eorum altitudini- 
bus fint reciprocé proportionales , funt inter fe qualia. 


Int duo proportionalia Acuminata A B C, D E F, quor um. diametr 1 
S fint BG, EH, altitudines veró BI; E L, quz inter Íc reciprocam.. 
"habeant rationem bafium A C, DEF; fiue fit vt A C ad DF, ita EL ad 
BI. Dico huiufmodi Acuminata inter fe equalia effe, — P 

Sienim poffibile eft, ; ep d c c 
[it terum ipforum., ue ET 
nempeABCreliquoD 
EF minus,& per con- 
tinuam diametri B .G 
bifectionem, iuxta vul- 
gatam methodum, cir- 
cumícribatur ipfi A B 
C figura ex parallelo- 
 grammis conítans z-. 
qualium altitudinum 


altitudinesI T; TV,&c. 

xequales erunt. ( cum. 

alitudo BIintot eg- —— | : 
gualespamesuiueimur — 7700 5c 0 UU 
ab equidiftantibus parallelogrammorum bafibus A C, MO, &c. in quot 
partes diameter B.G. feda fuit ) huiufmodi autem circumfcripta. figura ex 
parallelogrammis, acuminatum A B C fuperet. minori exceffu:,. quó acu- 
minatum: D'E.F ponitur excedere idem acuminatum A B C, adeo vt ipía 
circumícripta A BNT. C fit adhuc minor acuminato D E F, cur circum- 
Ícribatur itemfigura D ER PF ex totidem. parallelogrammis D P, QR &c. 


Ns omes Y 
se- 


- 


G.ID- Hoc 


x : 


- 
Jn uox 
uu wx 
1 

Li 


I 


f 


-3equalium altitudinums K X, X Y;&c. ——— 


. lam, cum fit bafis A.C ad DE, vt altitudo EK ad BI » vel vtfi ubmul- 


tiplex K X ad zque- fübmultiplicem 1T, erit parallelogrammum A L, a- 
quale parallelogrammo D P. Et cum, ex conftru&ione, fit GB ad BZ, 
vt H E ad E 3; etit; ex definitione proportionalium acuminatorum, A C 
ad. DF, vt MO ad QS, fed A C ad DE eft vt E K ad:B I; ergo, & M 
O ad QS erit vt EK ad B I, vel vt fubmultiplex X Y ad xque-fubmul- 
tiplicem T V : parallelogrammum igitur M N xquatur parallelogrammo 
Q R5 & fic de reliquis, fingula fingulis : ergo vniuerfa figura. A BNL C 
vqualis erit vniuerfe D E R P F, fed figura A B. N L.C fada eft minor 

 acuminato DEF , quare fisura DERPF erit. quoque minor eodem fibi 
infcripto acuminato D ET: totum parte ,-quod eft abfurdum. Nullum. 
ergo horum acuminatorum eft reliquo minus , quapropter xqualia effe, 


Joter fe neceffe eft s Quod'erat demoniftrandum DIR 


E: 


^SCHO- 


Y 
7 
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2X bac facile elicietur| methodus, qua precipuas quorumlibet Acumi- 

E, natorum paffiones oftendi poffint, nempe: ipfa Acuminata à diame- - 
tris bifariam fecari: & Proportionalia Acuminata equalium altitudinum, 
inter fe effe vt bafes: & (tanquam Corollarium ) Acuminata proportio- 
.nalia.2equalium. bafium effe inter fe vt altitudines: item duo quacunque | 
Acuminata proportionalia: habere interfe rationem compofitam ex ratio- 
ne bafium, & ex ratione altitudinum : & ad infcripta triangula , vel cir- 
cumícripta parallelogramma eandem retinere rationem, aliaque his fimi- 
lia: & quod de proportionalibus Acuminatis, idem penitus euenire de fi- 
milibus menfalibus proportionalium Acuminatorum , premiffa priüs ha- 
rum menfalium definitione, &c. qua omnia infinitis figurarum fpecies 
Bas, ne dum ha&enus tra&tads Parabolis, Hyperbolis , &c. maximé con- 
ducunt, Sed hac aliàs, que tamen cum fint haud obícure indagationis, 
& huic noftro inítituto prorfus aliena; erudito Le&ori fic pramonftraffe 


intliciat, coe SECO PREAe dh ku uem 
LEMMA XI, PROP- 3OOCVIIL 


Si duz re&z linez inter fe aequales fuerint , & parallela S8. 
ab earum extremis terminis ducantur linez quemlibet angüluim 
eficientes , ab alteris autem terminis ali "ipfis 'quidiftantes; 
hi quoque angulum inter datas conítituent,, & reda angulo- 
rum vertices 'coniuhgeris erit vtrique: datarum aequalis ,' & - pa- 
| rallelas. ic CI Oodi9 [193 ibognutud E: | ifeel a) d oggrsiugib esTiRQ 
duc , atque ab homologis-earum pun&tis; toc eft, vel ab'ex- 
tremis terminis , vel ab inter- fe&iofium j aür produ&tionuni pun- 
&is$ , due fuerint intra dàtim angilum alis: rece linex ; que 
item angulum quemlibet cohftitiant, àreliquis vero pundtis aliz 
ipis zequidiftanter ducantur , ha. paziter tertium. angulum ;effi- 
cient intra datüm  :& horum trium anguloruni vertices in vra» 
Pademquegenm lacs ropage que Dr 0 c dL Lo CORE 


J 


QU, in prima figura; reda-A B.equalis, & parallela ad € D, & exter» 
12 minis-A , C'inrer eas conftituatur angnlus quicunque. A. E C ducta- 
que B F parallela ad. A.E, DF veró ad: C E. ;Dico BF; D F inter datas 
3xequidiftantes conuenire , & E F;iungentem angulorum vertices, alteri. A 
bs vel CD.effe qualem, &. paralle. SH. 05 micosimcmdss ratuod 0915 
Iungantur A C, BD: & quoniam BE cft parallela ad AE, erit angue 
lus GBF zqualis angulo BÀ E; cumque A B fit qualis, : pude ad. 


/ ! 
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C B, erunt A C, B D equales, & parallele, idcirco angulus G B D z- 
qualis angulo B A C, ergo reliquus angulus D B FP, equalis erit reliquo 
C AE; eadem ratione oftendetur angulum BD F gquari angulo ACE, 
& BD demonftrata eft qualis ipfi À C, ergo in triangulis BED, A E 
. €, cum zqualia latera BD,.A C «qualibus angulis adiaceant, erit ter- 
tius angulus B F D, teitio A E C equalis ; & reliqua latera B F , A E, 
itemque DF, C E, inter fe zequalia, fed funt quoque parallela ; ob hy- 
potefini, er&o EF angulorum vertices iungens; erit equalis, & paralle- 
la ad AB, vel ad C D; cadetque inter datas AB, CD, cum punctum. 


E, ex quo ducitur fit inter.eas , ficque angulus B F D cadet intra datas | 


Sint vero, in reli- 
quis tribus figuris, 
daterecte AB,AC 
terminate angulum, 
B A C conítituentes, 
que proportionaliter 
Tecentur, vel produ- 
cantur inD, E; & 
ex punctis D, E du- 
&z fint DF;,EF fibi 
ipfis occurrentes in- - 
tra datund angulum. — 
in F, ex reliquis ve- 
ró punctis B C, alie 


equidilantes AB, CD. Quod primo oftendere opus Grat. —— 


hasintra angulum B. . 
A C.inter fe conue- 
Tire; vtin G;'actres ( 
angulorum occurfus b 


A.p;Giméddemgee 0 9p (2o de e 
pi hneadeponkn 209 0o 000 9x 
im iuncta A P, & producta cum BG ipfi 


G —  —  . JT 


DF equidifter, & AT cum 


CAE 


qu 
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Si fuerit quodcunque quadrilaterum re&ilineum A BCD , cu. 
jus oppofita latera A D ; B C bifariam feda fint in pun&is F,. 
E ; iun&aque fit reda F. E , in qua fumptum fit quodlibet pun. 


&um G, vel intra , vel extra quadrilaterum à quo ad terminos. 


- alterius equidiftantium veluti ad A, D, duàe fint G A, G D, 
ac in triangulo A GD, fit quedam HI ipfis AD, BC zquidi- 


ftans, & E F fecans in L. Dico; fi iungantüir BH, CI, trian- 
gula A B H; D CI inter fe zqualia effc. 


"Ám totum quadrilaterum ABEF, xquale eft integro quadrilatero 
D CEF (vtranque enim diuiditur per diagonales A E, D E, in, 
duo triangula alterum alteri quale, eó quod fint fuper qualibus bafi- 


- bus, ac inter eafdem parallelas ) eadem ratione quadrilaterum A H L E 


aequale eft quadrilatero DILF , & quadrilaterum B E L H :equale qua- 
drilatero CELI, ergo; & reliquum triangulum ABH reliquo triangulo 
DCI eft equale, Quod erat demonftrandum, t 


— His itaque preoftenfis , ad. inuefligationem M AX LMARV M , MI. 
INTAM ARV 7M E. portionum per idein datum punétum ex qualibet con- 
fectione abfcifJarum accedamus y prenu[Jo tamen , fuper figuras tertij Sche- 
maty[mi y fequenti T heoremate , cumuerfalem y fimulque faciles methodum 


 exlubente » qua aquales portiones de eadem. coni- [eéttone ab[cindi polum. — 


W 
Y 
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- mi- diametri proportionaliter intra fe&ionem fede fuerint, & ex Cue 


. circulo omn angulum BD. ra fectiones fecte fint 
dnP,G,vtDB I E G, & per puncta FP, G, in fin- 
: gulis figuris fint ad diametros D B, D E ordinatim du&te APC; HGI, 
* qux ad vtranque partem fectioni occurrent 7 in pundtis A, Cs H, T, & ji, uu 
 bi&riam in E, G fecábuntur, cum D B, D G, fint ipfarum diametri, Di- coni. — 
 —€o portiones ABC, HI fuper ijídem applicatis, tanquam bafibus infi- 
-itentes, inter fe equales effc. — — tees | 
"— Nam, ductis ex B, E rectis BN, EN fectionem contingentibus in B, 
* 5 ipfz occurrent / fimul in N inter diametros D B , D E, & applicatus ^58-primi 
HI, AC zquidiftabunt. Iungantur.preterea EB; GE. — 2 
— amin Parabolis, cum fint E G, B E inter fe quales; & parallele , iun- 
 'é&z quoq; EB, GF inter fe zquidiftabunt; & cum ex illarum terminis E; 
B, du&z fint recte EN, BN angulum EN B inter ess conftituentes, atq; 
-ex reliquis.terminis G, P, fint G I, F A, ipfis E N, B N xquidiftantes ; 
ipfe GI, E A inter eafdem E G, BF fimul conuenient, vt in M; & iuncta. 
NM ijfdem EG, B F xquidiftabit, fiue erit altera Parabole c diameter. ,.g 4. "4 
: €um ergo fit E G parallela ad4N M, & EN ad GM, crit E N equalis 456. pri 
GM; eademque ratione-B N zqualis PM, quare vt E. N ad N B, ita G mi conie. 
 Swad MESE 0 0 R0 05 up 4 
— —- In reliquis veró figuris; cum recte DB, D E angulum EDB efficien- 
tes, proportionaliter fectz , aut product fint in G;F, fintque ex earum 
 bomologis terminis E, B du&z E N, B N angulum inter ipfas confti- 
tuentes EN B, & ex reliquis diuifionum punctis G,F fint GI, FA ijífdem 
.E N, BN parallele, hz intra datum angulum E D B fimul conuenient, vt 
in M ; & reda iungens puncta D, M; per occurfum M omnino tranfibir 
fiue erit alia fectionis diameter. Cumque ob parallelas G M; EN fit G eg... 
- "Mad E N, vt M D ad D N,; & ob parillelas ME, NB fit MF ad NB, fa7.primi 
E | | GG 2 : cc WwIeqc 


4 17.tertuj 
| 'conic. 


NE 


main quibusapplicate H I, C A conueniunt fimul cum ipfa fe&ione in pun- 


éto M, patet quoque efle HG ad GM, vt CF ad EM, cum ipfe HIC 


A, vel HM, CM bifariamfecenturin G,F ab earum diametris EG, BE. — 


Eft igitur in qualibet datarum figurarum huius fchematifmi, H G ad G M, vt 
CF ad.E M, quare iuncta H C zquidiftabit iun&te GF; fedeft 1 G zqua- 
lsHG,& AF «qualis CF, ergoetiam IG ad GM erit vt AE ad E M; 
ideoquetunéa AT «quidiftabit eidem GF, fed EB quoqueipfi GF equi- 
diftat ( vt iam fupra oftendimus in Parabolis , & cum in reliquis fectionibus 


fit DE ad EG, vr D B ad BF exhypotefi )ergo quatuor iunctz rect lnége — 


^ BB, ALGE, HC funtinter fe parallel ; fed N M, quàm fuperiüs often- 
- dimus effe fectionis diametrum, tranfit per" N occurfum contingentium E 


b 3o.feci- | 


di conic. 


No; BN, ergorecta E B puncta conta&tuum iungens, ab eadem diametro N 
MD bifariam fecabitur,? vt in O, ac ideó omnes alix in fe&ione applicate — 
ipft E 5 cquidiftantes, nempe AI, GF, HC, ab eadem DN M bifariam. - 


-fecabuntur,vt H C in P, e e. uc E AO NE A E 
—. Denique iunganturrecte HE, CB, & fiet quadrilaterum HEB C, cu- 


ius oppofitalatera H C, E B funt parallela , & bifariam fe&ta à re&a P O, in 


. quafamptum eft punctum M, & ab ipfo ad terminos alterius equidiftantium 
. nempeadH, C dude funtrette MH, M C, acin trianguloH M C eft GF 


c3o.h. - 


. Apfi H.C parallela, quare iunc E G, BF auferent triangula EGH,BFC 


inter fe ^ qualia; quapropter bafis H G ad bafim CF erit reciproce, vtal- — 


De Max. & Min. Lib.II. p 0 
titudo trianguli C BiF ad altitudinem trianguli H E G, fed horum triangu- 
lorum altitudinesexdem funt, ac altitudines portionüm A B C, H EI, cum 
punda B; E fint earundem portionum vertices; quare vt bafis H G ad ba- 
fim CF , vel fumptis duplis, vt H I bafis portionis HEI, ad A C bafim. 
portionis A B C, ità reciproce altitudo portionis A B C ad altitudinem por- 
tionis H ET, funtque huiufmodi portiones 4 Acuminata regularia, & pro- 

. portionalia, & eorum bafes altitudinibus reciprocantur , quare ipfa Acumi- 
nata,feuportionesH ET, A BC inter fe funt^ squales.' Quod oftendere, Em 

propofitum fuit, quodque de fola Parabola demonftrauit Geometrarum.. 
Princeps ih 4. Prop. de Conoid. àc Sphzroid. füppofita tamen eiufdem Pa- . 
rabole quadratura. uo uu lu e E d 


4 36. h.: 


c0€NELLT 


| 1 Inc eft, quod applicatz ex terminis zequalium diametrorum in Para- 

- bola; vcl ex punctis, in reliquis fectionibus , proportionaliter diuidé- . 
tibus femi- diametros ad angulum conftitutas , omnino fe mutuó fecant; & 
quod recte linee , tüm harum applicatarum puncta media, tüm extrema iun- 
gentes, rect femi -diametrorum terminos iungentizquidiftant. Demon- 
Ítratum eft enim HI, A C fecare fe mutuóin M, &iundt 2 GE,AI 
iph EB effeparallelae?— — — ee 


Atct quoq; in quarta, quinta , feptima ,& octaua figura, portioneseiuf- - 
: P dem Ellipfis vel circuli, quarum bafes tranfeant per puncta earum fe- 
mi- diametros proportionaliter fecantia , etiam fi ipfze femi- diametri fint in., 
directum pofit, Hoc eft applicate inter fe equidiftent , effe quoque inter fe 
«quales. Vtraenimtalium portionum zqualis démonftratur, ( vt infupe- 
riori propofitione) ci portioni , cuius bafis fit applicata per punctum propor- 
tionaliter fecans aliam Íemi- diametrum; quas cum predictis.angulum con- 


citu. — - 


3X ijfdem conftat, quod fi quotcunque applicate in eadem Elli pti, vel 
: circulo integras diametros proportionaliter fecent, abícifze portiones 


. viciffim equales erunt, hoc eft minor minori, & maior maiori. . Ls 

.. Sienimin prxdiáis figuris fint dux diametri BR E L, ita lez in F,G; 
ANtR F ad E B fit vt L G ad G E, erit componendo , & fumptis antece- -- 
dentium fubduplis D B ad B F, vt D E ad E G; applicatis ero AE C, 
AH GI erunt portiones A b. C, H E Linter fe &quales , & reliqua portio 
ARC relique portioni HRI qualis erit. s pr 


Jd Mu 
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COPROBPEOI PROB RXAMD. 
— Per datum pun&um in angulo re&tilineo , re&am applicare, | 
- qua de anaulo abífcindat triangulum MINIMVM. 


'Stoangulus re&ilineus A B C , in quo datum fit pundtum D . Oportet ex 
k D reáamapplicare, qux ab angulo auferat triangulum MINIMP M. 
xad Iungatur diameter BD, ad quàm applicetur per D recta A D C, quen 
haus dato puncto D 2bifariamfecetur. Dico hanc ipfam quafitum foluere ; hoc 
— — . efttriangulum A B C effe MINIMFEM. : 
^ Ducatur quzlibet alia ED E, & abr extrema 
applicatz A C, quod cadit fupra E F,.fiüe ex - - 
puné&o C agatur C G ipfi E A cquidiftans. Et 
-cumfit A D zqualis DC, ob conftrüctionem,. 
"eritquoque ED equalis DG, &angulus A D E 
equaturangulo CD/G,ergotriangulum ADE, —— YF 
triangulo CD G equaleerit; acideó AIDE mi--— — 
nustriangulo CDFP;fiergoaddaturcommunes ^ 3 
trapetium BE D C, erit triangulum A B.C mi- 
nustriangulo E B F, & hoc femper: quare trian- 
gulum A BC eft MINIMF.M. Quod reperien- 
dum erat, ic dio 3 


|J, BROBESMIBSPROP. XXXXIL | — 
— Perdatum pün&um intra coni -fe&ionem , vel circulum redam - 
applicare que deipfaauferat portionem MINIMAM. — 


YX-Sto A BC data Parabole, vt in prima figura, vel Hyperbole, vt in fe- 
cunda, aut Ellipfis , vel circulus, vtintertia, quarum centruin H, & 
punctum intra datum fit. D. Oportet per D re&anr applicare, quz de fe- 
é&ione abícindat portionem MZNIMAM. Elle 04 : 
— JDutatur H B D fectionis diameter tranfiens per datum punctum D , per 
quod eiordinatim applicetur recta AD C. Dico portionem A B C effe MI- 
—NIMAM quefitüim. — epe. ! :— s e 


. Namapplicatà per D infe&ione qualibet alia E D.F, cum ipfa EF alte- 

: ramapplicatam A C in fectione bifariam fecet in D , ipf fe mutuó bifariam 

-non fecabunt, per 6. fecundi conicorum, quz licet de fola Ellipfi, vel circü- 

.- -loagat, verificatur quoque de quacunque data coni -fe&ione, Secetur et- 
«80 E EP bifariam in G, per quod ducatureius diameter G I H.fectioni oc- 

currensin I, per quod agaturfectionem contingens IL, que ipfi E GF x- 

b s.(ecun- : quidiftabit ,^ quare fi1ungatur TB , cum ipfa tota cadate intra fe&ionem; € 
irconi- alteram parallelarum L IMecet in I, producta ad partes B, conueniet cum. 

- eu S reliqua producta F D E ad partes E, ac ideó DM, quz ex D ducitur ipfi 
-—  — BI equidiftanscadetfupra DF, fecabitque diametrum IG, vt led ! 

WAT e Um peri — 


z 


Y 
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per M applicetur recta N MO, qusapplicate E GF equidiftabit 
Iam; in prima figura, cum fit BD parallelaad IM, & BI ad DM, erit 
diametri fegmentum B D quale diametri fegmento I M; funtqueex D, M 
applicate diametrisrecdte AD C, NMO; vnde porüongs A B C, NIO. 

equales4erunt, Eoo o 0o o qoum a 


- Jnreliquis veró, cum in triangulo DHM fit BI parallela ad DM, erit. 


H9 ad B D, vt HI ad IM, funtque ex D; M applicate diametris rect 
ADC, NMO, quare portiones AB C, NIO xquales^erunt. Cumer- 
coinfingulis ieuris portio A B C demonftrata fit equalis portioni NIO, 


55 


440. h. 


b ibidem. 


& fit portio NIO minor portione EIE, pars toto, ergo portio ABC erit. 


- quoqueminor portione ETF, & fic quacunque alia portione, ab applicata 
per D abíciffa; minor demonftrabitur, Vnde portio ABC eft MINIMA 


quafita, Quod faciendum erat, — 
H* eft, quod dum per datum pun&umD intra Ellipfim, ducitur appli- 


cata AD C MINIMAM portionem abfcindes , habetur fimul M4- 
X1MA portio, que eft reliqua AP C, vtperíefatisconftat. —— * 


N 
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Hn congruentibus Pelo pet diuerfos; vertices fimul idis 
ptis , intercepta communium diametrorum fegmenta inter fe furit 
zqualia , & huiufmodi Parabole dicantur equidiftantes. Contin- 
gentes veró vtrang; fc&ionem ad terminos eiufdem diametri inter 
Íe zquidiftant. — 


Int due congruentes Parabole ABC, DEF per diuerfos vertices D,E 
fimul adfcriptze circa communem diametrum B EH, & inter ipfas du- 
éa fit quecunque ália A D ipfi BE parallela, (quz vtrique Parabolce con- 


a 26 primi ueniet4in A , D eritque earum communis? diameter ) atque ex terminis A, 


conic. 


D, agantur AL. DL Parabolas contingentes in A , D, & communi diame- 


-b46. ibid. tg B E occurrentescinI, L. Dico diametrorum i intercepta fegmenta BE , 


€ 24 ibid. 


d 35. ibid. 
1 


€ 47. ibid. 


AD xqualia effe, & contingentes AI, DL inter fe zquidiftare : 

Nam primum patet ex primo Coroll. uo. d 
. primihuius : cumq; omnes interceptz BE; ' 
A D, &c. fint squales vocentur, huiufinodi 
Parabole inter fe SDIUMEINOSS Secundum 
vero, ita oftenditur. 

Applicenturex A, D ad diametrum BH 
rete AG, DH; erit A H parallelogram- 
mum, ex quo GH equalis erit A D, fiue, 
ipfi BE, quare dempta , vel addita, vti opus 
fuerit, communi (&E , proueniet BG cqua- 
lis H B, & dupla /E:G dupli: LH zqualis 
erit, & eft'G A equalis H: D;S&angulus |. 
IGA angülo L H-D'vqualis; ergo angu- — | 
làsquoque GIA anguloHLD equalis: erit. Quee contingenes / AT, D 
Lr interíe equidiftant. H : Qued, /&o, 7 


CTHEOR. XXNV.- PROP. XXXXIVS 


In Hyperbolis , aut Ellipfibus fimil libus,.& concentricis per 
 diuerfos vertices fimul adfcriptis , intercepta communium dia-: 
metrorum fegmenta ad proprias femi- diametros vnam eandem-. 
que habent rationem , & que fe&iones WE ad t terminos | 
eiufdem diametri inter fe equidiftant. 


p n 


Qs duz Hyperbolz fimiles in prima figura , vel dux fimiles Ellipfes in iE | 
cunda, quarum commune centrum fit G, & communis femi- diameter 
- GBE, fitque ducta quecumque alia G A D, (que tamen in Ellipfi cadat in- 
ter coniugatas femi- diametros GE, GN) eritque GA D, e item commu- 
nis fcerionum fcmi- diameter; ducáturque AL; D M adterminos A, Díe. 

: &iones ^ 
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&iones contingentes, qua producta, communidiatetro G B E 40ccurent a 24. »s. 
[o0] . . 


in L, M. Dicoprimuim G À ad AD effevt GB ad BE, & contingentes 
AL,DLinucriezgnidlxeiid0DbcooMi o 50901 T6 5045 
Applicenturex A, D ad diametrum communem GB M re&te AI, DH. 
Erit iam 1n fectione D E P,rectangulum GH M ad quadratum H D, p vt 
tranfuerfum ad re&um, vel, ob fe&ionum fimilitudinem, vt tranfuerfum fe- 
&ionis A B C ad eiusrectum, vel vtre&angulum GIL ad quadratumI A, 
& quadratum D H ad HG, eft vt quadratum A I ad IG; ergo ex «quo 
rectangulum G H M ad quadratum G H, erit vcrectangulum GIL ad qua- 
dratum IG, & conuertendo quadratum GH ad re&angulum.GH M, vt 
quadratum IG ad re&angulum GIL, & per conuerfionem rationis in pri- 
ma figura, & componendo ia fecunda, quadratum GH ad re&angulum, 


HGM, vt quadratum I G ad rectangulum I c L, & permutando quadra- 
tum H G ad GI, velquadratum D G ad G A, erit vt re&tangulum HG M 
ad rectangulum IGL, vel permutatis zqualibus,^vt quadratum E G ad 


quadratum G B; feulinea D G ad G A, vtlinea E G ad GB, & diuiden-- 


do, & conuertendo G À ad AD, vt GB ad BE. Quod primó erat, &c. 
Preterea, cum fuperiüs demonftratum fit effe rectangulum GH M ad 
quadratum H D, vtre&tangulum GIL ad quadratum I À , erit permutan- 


dorectangulun GH M ad GIL; vt quadratum H D ad 1A; fed propor-- 


primi co- 
nic. 


b 57. ibid. 


c ibidem. 


tio quadrati H D ad I À componitur exduabusrationibus H D ad 1A,- 


velex duabusrationibus H. G ad G I, & proportio re&anguli GH.M ad - 


GIL componitur ex duabus ratiofübus, nempe ex GH. ad GI, & ex HM 


ad IL; ergo proportio GH ad .G I, boceft HD ad I A, xqualiseftpro- - 


(0 gortioni H M. ad IL, & permutando DH ad HM, erit vt AI ad IE & 
E c Ee er . anguli 


$3 .. Viücentij Viuiani 
anguli ad H, I funt equales, ergotriangula DH M, AIL funt equiangu- 


la;hoceftangulus DMH zqualiseritangulo A L I; ac ideo D M, AL 
interfe equidiftant. Quod vltimó demonftrandum erat. | 


SCHOLIV M. 


porre primo loco fuperioris theorematis inter femi- 

diametros concentricorum quadrantum N GE, O G B fimilium Elli- 
pfium inuenimus , eadem penitüs reperietur in alijs deinceps quadrantibus, 
& ad verticem, vt perfefatispatet, .—- 


'THEOR. XXVI. PROP. XLV: 


— In Hyperbola intra angulum afymptotalem; vel in Parabolis 
parallelis , fiue in Hyperbolis , aut Ellipfibus fimilibus , & concen- 
tricis circa eandem diametrum per diuerfos vertices fimul adícri- 
ptis , portiones omnes anguli , vel exterioris fe&ionis , quarum ba- 
fes interiorem fe&ionem contingant , inter fe funt zquales . 


: S: intra angulum àfymptotalem A B C defcripta Hyperbole DEF, vt 

) in prima figura, vel duz x quidiftantesParabole ABC, DEF, vtin. 

. fecunda; velfimiles concentrice Hyperbole , vt in tertia, aut Ellipfes; vti 

Quarta, quarum commune centrum fit G, ac omnes per diuerfos vertices 

. B, E/fint fimuladfcripte circa candem diametrum G B E, & ad verticem E 

interiorem fctionem contingat recta A E C; & ad quodcunque es | 
ib iis t uec s ces cde um 


De Max. & Min. LiblL- ' — $9 


&um D contingáteandem recta HDI. Dico ipfas contingentes exteriori 
i ad vtrarique partem occurrere , ac de ea «quales portiones abícin- 
ere». E*Tosic2 ii : 
..Nam duáis diametris GBE, GM D; cumin prima figura re&x A EC, 
. HDI Hyperbolencontingant in E, D, ipfe product cum vtraque alym- 
Pteto conuenientcin À ; C, & in H, I, atque^ bifariam fecabuntur in E, , * 
D; àquibus fi ducantur afymptotiszquidiftantes EN, EO, & DP, DQ, aic 


&rit rectangulum N E O equale? rectangulo P D Q.. fiue paralleloerammum bri bu 


INO equale fibi equiangulo parallelogrammo P Q, & duplum duplo equa- 
leerit; hoc eft triangulum A B C, triangulo HBI (cum À C, H I fint bi- 
fariamfecte in E, D.) ecd ca 1: ut c 
 , Inreliquisveró fieuriscum A E.C contingat 1n E interiorem fectionem 
DEF , ipfa equidiftabit ^ contingenti ex B exteriorem, ac ideo erit vna. c43.44-h. 
applicatarum ad diametrum G BE in exteriori fe&ione À B C, & bifariam 
lecabitur in E. Eademratione contingens H DI erit vna applicatarum ad. 
diametrum G MD in exteriori, & bifariam fecabitur in D, eritque in fe- 

cunda figura Íegmentum diametri B E «quale feemento MD, & in tertia 


* 


habebit4 GB ad B E eandem rationem, ac G M ad MD, in quarta de- 4 ibidem. 


nique G E ad EB eandem, ac GD ad DM: quare portiones ABC,H 
MI exteriorisfe&ionis A B C, quarum bafes contingunt interiorem D EF 


interfefuntezequales. Qu: ddemonírandumerat. ——— — (0 e40. h. 


| ID eft, quod contingentes ad puncta interioris concentricz fe&io- 


| nis, exteriori femper ad vtranque partem occurrunt, & à tactibus 
bifariam fecantur. pues | | 


THEOR. XXVIL PROP. XLVI- 


E - Si in Parabolis parallelis, vel in Hyperbolis, aut circulis ; fiue in 
Fllipfibus fimilibus, & concentricis ad pundum quodlibet interio- 
dis fe&tionis , quedam re&a linea contineat , cui ducta fit quecunq; 
alia equidiftans ; vtranque fectionem fecans , erit rectangulum 
fub fegmentis huiufmodi applicate inter vtranque fectionem in- 


terceptis, equale quadrato femi-tangentis. 


Hyperbole, vt in fecüda , aut Ellipfes, vel circuli, vtin tertia, A B.C, D 
EF, quarücentrum, refpeáiué fit R , &ad quodcunq; pun&um E interioris 


E due Parabole equidiftátes,vt in prima figura;vel fimiles,& concétrice - 


fit contingensrecta A E C. (que ad vtranque partem exteriori f occurret f Coroll. 
in A,C, & à tau E bifariam fecabitur ) eique fit xquidiftanter duda, 45-h- re 


quzlibecalia GDH;( qua item ad vtranque partem exterioris occurret in 


Su : ; 2 cce G,H 


i» VE 
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G, H cum fit vna applicatarum , &c.) interiorem fecansin D, F. Dicore- 
&tangulum fubfegmentis GD.,-D'H zquari quadrato femi-tangentis ACE,, 
— Namiunca D E, & bifariam fecta in N; ducatur eius diameter NOP, 
| quz erit vtriufque fe&tionis diameter ( cum ipfe ponantur parallele , vel.con- 
centrice )easfecans in O; P; Patet, fi ex O, P concipiantur contingentes 
fc&ionesO V, P Q. has inter fe zequidiftare; fed O'V ápfi D E equidiftat, 
cum hzc fit vna applicatarum in fectiotie D E F ad diametrum R N O; qua- 
1c, & P Q ipfi D E-equidiftabit, hoc eft; D E erit vna applicatarum in fe 
éione AB Cad diametrum RNP; ex quo N E producta ad vtranque par- 
teniexteriori fe&ioni-A BC occurret; vtin L, M, &à diametro P N bifa- 
riam fecabiturin N; fed D E quoque bifariam fecta fuit in-N., quareinter- 
cepte LDs E M'inter fe funt aequales, hec eft retangulum LDM zquale 
eft rectangulo LEM. uf xsnaon :xdeibieps dior. T2 


- 


Iam cuià fit applicata A C bifariarn feta in E ; ducta eius diametro B — 

E; hxc quoque bifariam fecabit aliam applicatam G.H , vt in I, eritque» 

-etiam diameter fe&ionis parallele, vel concentrice D E F; & cum wer 

contingat fe&ionem D EE in E, fitque DF eiequidiftans, hac item bi- 

fariamfecabitur à diametro EI,vtin I. Cánifitergo G I equalis IH; & : 
ablata DI «qualis ablatz 1E, erit reliqua G.D relique EH zqualis; fiue 

re&angulum G DH zqualere&angulo GEH. |. El 


- Tandem ex B ducatur contingens B Q alteri contingenti P Q conue- 
niens in Q.. Eritergo rec&angulum GDH ad LD M, b yt quadratum b Q 
" ad PQ; eademque ratione rectangulum A E C ad LEM; vt quadratum 


B Q ad P Q: quapropter re&angulum GDH dd LD M, eritvt AE Cad 


x pora n vae: Lie - see 


LEM, & permutando GDH ad A E C, vel ad quadratum A C, (cum^ 
. AE,EC fint equales) vtrectangulum LD M ad LEM, fed ED Mipfi 
LEM «quale oftenfum fuit, quare, & rectangulum G D H; velGFH 
— squale erit quadrato femi - tangentis: A Ez. Quod erat demoni randum: 
no RR 00 — o. M. o — quodque .- 


DeMasuER dbi x 


quodque à parallelisParabolis, ac fimilibis concentricis Hyperbolis in 42. 


& 47. prirtii huius; fed alijs aggreffionibus oftenfum fuit, ^" 
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"'FInc eft; quod it parallelis'Parabolis; vcl éoricentricis, ac fimilibus - 

LÀ Hypérbolis, aut Ellipfibus, applicata in interiori feétione hinc inde» 
ehe exteriori heceffarió occurrit; totaque üb illius diametro bifariam 
Tecatur, & quód huis applicate'intercepta fceméta incer fe funt qualia . 
2! Demotnifiratum eftenimapplicatas D'E; DF in'interiori feétioni DET |. 
exteriori A B € occurrere ift EM, & in G,H & diametros ON, F I, 
quz bifariamfecant D E, DF in N; IL; bifariam quoque diuidere totas L 
M, GH,atque interceptas portiones ED, EM inter fe equales effe ,-item- 

EIER esr f 2e * de 


* - 


que GD;FH quaes. ^— ^ 


CO Bnculd d 


Cos ex vltima parte huius Theorematis, quod, fiin quacunq; 


coni-fe&ione; velcirculo du icatz fuerint inter fe, 


icquidiftantes, ad. tem feétioni occurrentes, que àtertía qua- 
dam applicata vtcunque fecentu ,reétangula fub fegmentis zquidiftantium - 
eandem inter fe habere rationem, quam rectangula fub fegmentis terti Íe- 

cantis homologé fumpta. : : rm A 


M hs! 


Ibienimoftenfum fuit tüm in Parabola, tüm in Hyperbola, aut Ellipfi, : 


velcirculo A B C, in quibus due equidiftanter applicatz A C, G Hfecan- 
tur à tertia applicata L.M ín pun&is E, D ,re&angulum GD H ad AE C, 
effe vtre&tangulum LDM ad LEM. — e 
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n Hyperbola intra angulum afymptotalem defcripta Vel in5 
&quidiftantibus Parabolis , aut fimilibus concentricis Hyperbolis; 
aut Ellipfibus ; re&arum in exteriori applicatarum ;acintefioremo - 
fe&ionem contingentium , MINIMA eft ea , que ad verticem, - 
snaióris axis ducitur. Atin Ellipfibus, MAXIMA cft qux ad ver- 


Ei 3 x 


Sp^Sto. in'prima figura, in angulo afymptotali A'B C defcripta Hyperbole 
E, DEF, cuius axis BE G, velin fecunda, fine düz Parabolze xquidi- 
ftantes, vel duz fimiles concentrice Hyperbole A B C ; DEF circa axim 
BE; autintertia, dux fimiles concentrice Ellipfes ABC, D EE, fitque» 
- exterioris fedtionis axis maior BP N, minor OP Q, & in interiori fit maior 


" 


v INSEL EL 


6 — Vincentij Viuiani e 
EPK, minorSP Y, &in quauis figura ad E verticem máioris axis interio-- 


rem fe&ionem contingat re&a A E C, quz ad vtranque partem exterioris 


4 'Coroll. 
45 huius. 


b ibidem. 


€ 33:34-h. 


pertinget , acbifariamfecabiturin E. Dico ipfam A E C effe MINIMAM 
exteriori fectioni applicatarum , atque interiorem contingentium. EtinEl 
lipfibus contingentem RS T ad verticem minorisaxiseffe MAXIMAM. 
Sit quecunque alia contingens L D M ad pun&um D, quz item exte. 
riorifectioui occurret in L, M; ^ & bifariam fecabiturin D, & per D aga- 
tur HDI ipfi A EC zquidiftans, exteriorioccurrens in H, I. Et cumin 
fecione A B C per pun&um D intraipfam fumptum, fint due HDI, LD 
M, quarum prima maioriaxi-B G eft perpendicularis; altera veró inclina. 
ta, erit rectangulum HDI minus re&angulo LD M, (cum ipfum HDI fit. - 
MINIME M^) fed H.D I gquatur 7quadrato A E, ergo quadratum AE 


 minuseritre&angulo LD M, fiuequadrato LD, & quadruplum quadru- 


quare quadratum R S maius erit re&angulo L D M; fiue quadrato L D, & 


lo minus, hoc eft quadratum A C minus quadrato L M, fiue contingens 
jn A C minor contingente A M; & hoc femper, vbicunque contingat 
obliqua A M : quare AE C erit MINIMA interiorem fectionem contin- 
gentium. Quod erat primo, &c. | e de 
lam, ducta fit per D, re&taV D X «quidiftans contingenti R S T. Et cum 


 inEllipfi ABC fit per punctum D recta V D X minori axi O Q perpendi- 


cularis, fitq; alia 2S D M; erit rectangulum V D X maiusre&angulo 
LDM(cum VDX fit! MAXIME M)íed VD X zquatur f quadra oRS, 
quadruplum quadruplo maius, hoc eft quadratum R T maius quadrato E. — 
M; hoc eft linea R T maior linea R M, & hoc femper de qualibet contin- 


. gente inter S, & E , quare ipfa R T erit MAXIMA interiorem Ellipfima 


contingentium, Quod erat vltimó demonftrandum, 


TN e ; 


De Max. & Min. Lib.II. 63 
THEOR. XXIX. PROP. XLVIIL - 


MAXIMA portionum eiufdem anguli re&ilinei , vel Hyperbo- 
le, & quarum diametri fint equales ; eft eà cuius diameter fit axis 
dati anguli , vel Hyperbole.. 2 


Sto primüm, in prima figura, À B C angulus re&ilineus, circa axim B 
E D, cuiapplicata fit perperidiculariter quecunque A E C, eum fecans 
in E. Dico portionum, fiuetriangulorum ex dato angulo abfcifforum , & 
. quorum diametri fint equales ipfi BE, MAXIME M cile ABC. : 

Nam cum BE fit perpendicu- | : 
laris ad A C, fa&o centro B in- : | P 
teruallo B D , ac circulo defcri- - Y. 
pto; eius peripheria continget re- | 
&am A C in D, angulilaterà fe- 
cansin F, K; quare diametri «- 
quales abícifforum triangulorum 
ad peripheriam F E K pertingét: 
Íumpto igitur in ipfa quocunque, 


catur perG retaL GM ipfi AC - - 
equidiftans , axim fecans in N, 
& erit LN xqualis N M, vnde, - 
LG minor GM; feceturergo G. : 
O ipfi LG equalis, &agatur OI — 
parallela ad B A , iungaturque, 
IG, & producatur, que cum OI - - 
fecet in I, alteram quoque paral- 2E. eo e 
-lelam B A fecabit in H, critque IG sequalis GH, fedanguliad verticem 
IGO, HGL funt «quales, ergo, &triangulum IGO triangulo H GL a- 
quale erit; & communi addito trapetio BE GT, erit quadrilaterum BL OI 
sequale triangulo H BI, fed triangulum A B C maius eft quadrilatero B I 
. Ol, totumfua parte, quare triangulum A B C erit quoque maius triangulo 
H BI,cuius diameter B G zqualiseftaxi BE trianguli AB C, & hocíem- 
per de quolibet alio triangulo circa diametrum ipfi B E equalem; quare, 
ciangulum AB C eft MAXIME.M. Quod erat primó , &c. dee e 
— Sit praterea, in fecunda figura, Hyperbole ABC, cuius centrum D, 


vcrb 


axis D BE, ex quo dempta fit B E, eique per E applicata AEC, & fit 9 


qualibet alia diameter D FG, ex qua fumatur F G ipfi B E sequalis, appli- 
ceturque H GI. Dico portionem A B C portione HE I maiorem effe, 
.— Namcum fi femi-axis D B femi- diametrorum « MINIMA , hzc erit ma- 
jor DF, eftque BE equalis FG, quare D B ad BE minorem habebit ra- 
tionem quàm DF ad F G: fiatergo DF ad FL, vt DB ad BE, &habe- 
bit DF ad FL minorem rationem quàm DF ad F G, ideoque FL maior 
erit FG, fi ergo per L applicetur MLN, quz ipfi HGI zquidiftet , erit 
NI * ; porio - 


224. h. 


- 64. — Mincentij Viuiani : 


440. h. 


b ibidem. 


€ 86.pri- 
mi huius. 


; d ibidem. 


portio MF N maior portione HF I (totum fua parte) fed portio MEN z- 
qualis 4 eft portioni ABC (cum fit DF ad PEL, vt Db ad BE) quare, 
portio A B C eritmaior HET, & hocfemper de qualibet alia portione , cu- 
ius diameter equalis fit axi B E: ergo portio A. b. C eft MAXIMA'portio- 
num zqualium diametrorum. Quod erat vltimó demonftrandum. 


THEOR. XXX. PROP: XELIX. 


MAXIMA: poitionum femi- Ellipfi minorum ; & equalium dia- 


metrorum eft ea , cuius diameter fit minoris femi- axis fegmentum. 


MINIMA vero, cuitis diameter fit fegmentum maioris femi-axis . 


Sto ABCD Ellipfis, cuiusaxis maiorfit BD, minor A C, centrum; 
E, fitque ex minori femi- axe A E demptum fegmentum A G, & ex 
maiori B E ipfi A G fit zquale B F perque puncta G , F applicatz fint 
axibusre&z L GM, HFI. Dico portionem L A M effe MAXIMAM, X 
H BI MINIMAM aliarum portionum eiufdem Ellipfis circa diametros ipfis 
AG,BF equales, sohteeEAEIS 
Quod L A M fit maior H BI patet fic. . 
Nam cumfit E A minor EB, A G veró 
equalis B F , habebit E A ad A G mi- 
norem rationem quàm E B ad B F: fiat 
erzo EB adBN, vc EA ad AG, &ha- 
bebit E B ad B N minorem rationem.  . 
quàm E B ad B F , fiue B N erit maior 
BF; quare applitata O N P cadet infra 
H I: & cum fit vt EA ad AG, ita EB 
ad BN, eritportio L AM^equalispor- . 
tioni OBP; fed hxc maior eftportione . 
H BI, totum parte, ergo LA M. maior . 
eft HBI. - Ie S 
Praeterea, du&a inter femi- axes qua- 
cunque femi- diametro E.Q ; ex ipfa, que 
maior eft E A ( eo quod hec fit femi-dia- 
metrorum MINIMA-) & eó maior ipfa , 


A G, dematur QR zqualisipfi AG, vel BF, appliceturque SR T. Iam 
cumfit E. À minor E Q, & A G zqualis QR, habebit E A ad A G mi- 
norem rationem, quàm EQ ad QR, ac ideó vti fuperiüsoftendimus, por- 
tio LA M erit maior portione S QT. Eadem ratione, cum fit E Q minor 
E B,(eó quod hzc fit 4 femi- diametrorum MA4X7MA) & QR equalisBF, | 
habebit E Q 2d Q R minorem rationem quàm E B ad B E , quapropter 
portio S Q T maior erit portione H BI, & hocfemper de qualibet portio- 
ne cutus diameter fit inter femi- axes; quare portio LÀ M erit MAXIMAS - 


.& HBE MINIMA portionumequalium diametrorum, Quod erat demon . 


fuandum. - 


CC HHBO. - 
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MAXIMA portionum eiufdem anguli re&linei , vel cuiufcung; 
coni- fe&ionis , quarum bafes fint zequales , eft ea , cuius diameter 
fit fepmentum axis , vel maioris femi- axis ( refpetiue ad Ellipfim 
datzíe&ionis. MINIMA veró in Ellipfi eft cuins diameter fit fe- 
ementum minorisfemi-axis. - - ii 


: P A BC angulus re&tilineus, vt in prima figura; vel Parabole, aut 
E. Hyperbole, vt in fecunda; vel Ellipfis , vt in tertia, quarum axes fint B 
D, & in Ellipfi axis maior fit BD N; minor LK M, centrum E, atque ma- 
ioriaxi in quauis figura applicata fit quecunque A D C. Dico primum por- 
tionem A B C, quz tamen in tertia figura fit minor femi- Ellipfi L B M, effe 
MAXIMAM omnium portionum eiufdem anguli, vel coni- fe&ionis, qua-. 
rum bafes equales fint bafi A C. | 
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Nam, in prima figura, defcribatur perD in angulo afymptotali ABC - 
Hyperbole E D G, infecunda veró, fi A B C fuerit Parabole, defcribatur per. 
D congruens Parabole FD G, velfi fuerit Hy perbole ; defcribatur itém per 
D, vti etiam interti2 , eiufdem nominis fectio F D G fimilis, & concentri- 
caipfüi ABC, &tuncreca A DOC continget omnino fe&ionem FD G in 
D; fumptoque in interiori fe&tione F D G quolibet puncto P; per ipfum., - 
ducatur fectionem contingens H FT exteriorroccurrens in H I, deque ipfa . 
abfcindens portionem H OI, cuius diameter fit OF. d ocigiagg 

; Iam, in fingulis figuris, bafis A C minor eft bafi HI, cumfit 4. MINIMA ^47.h- 

contingentium fectionem F D G, quare; & dimidium D C dimidio FI-mi-- 


. pus erit. Fiat ergo F P equalis D C, & ex P agatur P R diametro F O 


s quidiftans; cui ex R applicetur R Q5: patet ipfam R QS xc $ C, 
E om : tL. — oet 


& 43. h. 


b 47.h. 


cibidem. 


d45. h. 
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— Preterea ;cüintertia figura; qué ex K ducitur interiorem Ellipim FD G 
contingens fit MAXIM eandem Ellipfim contingentium, ipfa erit omni- 
no maior A C; quare eidem axi applicata ,que.ipfi A C-fit equalis /mino- 
remaxim fecabit inter L, & Kj àcfitea, T VX. Sicrgoconcipiatur per V 
defcripta Ellipfis, datis AB C, FD G fimilis, & concéatrica, recta T V X 
hanc Ellipfim continget, eritque c MAXIMA eandern Ellipfim contingen- 
tium, quapropter portiones; quarum bales fintaqualesbafi T V X, hanc 
mediam Ellipfim omnino fecabunt, ac ideo maiores erunt portione TL X, 


cum portiónes ab ijfdem contingentibus abfciff fint omnes portioni TLX 


zquales; Quare portio TL X eft MINIMA portionum equalium bafium, 
ex eadem Ellipfi ABC abíciffarum. Quod erat vltimó demonftrandum, 


SCOROLE 


3 i 


Testen 


A Tidreeser Las m len cwietiu eh cerei sos E 
4 : VAM portionum femi- Ellipfi maiorum; quarum, 
 bafes fincequalcs eameffe , cuius diameter fit fegmentum maioris axis, 
MAXIMAM verbscuusdumcrüfeemntümmimos. 0 
-Namintertia figura, cum portionum. Á BC; SOR; T.L X, &c.femi-EL- 


lip minorum /& luper squalibusbafibus, ipla A B Cft ALLCIAGG SET. 


— MINIMA y ac ipla fint portioncscinfdemterminata: magnitudinis, fue Ple. 


A. 


pfiseiufdem A B CN; patetreliquarum portiontim femi- Ellipfimaiorum- - 
ANC,SNR; XMT; &c. quz item funt fuperequales bafes A C; SR. 


TX, porionem ANC eff ALAXIMAM; S XMT MINIMAM, 


De Max. & Min. Lib — "A : 
 THEOR. XXXII. PROP. 3t 


- MINIMA. portionum. (cllüiftem anguli, vel cuiuslibet coni - (ethos 
his quarum: altitudines fint equales, eftea , cuius diameter fit fegm£- 

tum maioris axis: in Ellipfi vero MAXIMA eft; cuius » diameter hit 
fegmentum minoris axis. | 


Sto AB C. in prima figura , angulus tc&ilineus, veli in fecunda , Parabole, 
E aut Hyperbole , fiue in tertia Ellipfis, quarum: axes fint B D, at in Ellipft 
axismaiotfit BD N;-minor LK; centrüm E, atqueaxi BD in quauis figura. 
applicata fitqualibet'A D C. Dico portionem ABC, que in tertia figura. 
fit, vel maior; vel minorfemi- Ellipfi, effe MINIMAM omnium portionum 
eiufdem anguli, vel coni- fe&ionis, quarum altitudines fint equales ipfi bb. 

"Defcripta: n.!perD, vel Hyperbola ' 
in prima figura, cuius afymptotifint B ^ 
A; B.C ; velin reliquis figuris, defcri- - : 
pta ciufdem nominis coni - fe&ione'fi ^17 24 
mili, & concentricaF D G; que rectam: 7 7 
 ADC continget in D; fumatur inin-- | 
teriori fe&ione quodli Hi 1d punctur- cc LL EE 
P, ad quod fit contingens H FI exte- B DOES BE E TN 
riorioccurrensin H,,atque portion" — m 
abícindens H. O I, cuius diameter it 
OF , altitudo veró fit OP. POUR 
.. ltaquecum portioHOI equaliseft: on e X 

portioni . A B C eiufdem fe&ionis, i e oup. HEP Ue 

teciproce bafis HI ad bafim A C, vt: Tos 
altitudo B D ad altitudinem OP, (cdi 
eft HI maior AC, cum AC fit omz ^ 9 
nium^ contingentium MIN7M A, ergoy ^ P. 
& BD etit maior OP: producaturergo-: ^ | 
-OP, & fumatur O Q ipfi BD. equalis, : iD 
appliceturque 1 S Q R contingenti H I lrousc 


equidiftàns: eruntque portiones. SOR,ABC sequafidm Siding et : 


portio HO 1 minorSOR , parsfuo toto; ergo, & portio A BC ; que ipfi HOT 
eft xqualis, minorerit portione SOR, &c hoc femper, &c. Vnde portio AB 
C eft MINIMA portionum eiufdem i ce s coni- E ET juali iu 

Sud d ee ren Gc ioni Ez XT es 


1 cidem ipi MK ls nt eMe ; 


quie rectam V. KT. continget in K , fümptoque in eius peripheria: quocunque 

undo F.ducaturcontingens H FT éxteriori fe&ioni occurrens in H, I; de 
due  ipfà: abícindens: portionem. IX H; cuius diameter fit FX, -dtitudo* véró 
tX Z. - (2o 1 3 —. lam 


i: sa od cnim perK Ellipfi.K D.G: fili, ; Wee concenttiéa: e AB c N; 


NUS 


4 45. h. 
b47.h. 


68. : Vincenuj Viuiani 


Iam cum portio V M T zqualis fit ^portioni IX H, eritbafis V T ad bfim 


1H reciproce vt altitudo X Z ad altitudinem MK, fedeft V T maior I H, 


cum ipía V T fit contingentium ; MAXIMA, ergo, & X Z erit maior MK; 
factaigitur X Y equali ipfi MK, applicataque S Y R, erunt portiones VM 
T, RXS zqualiumaltitudinum, fed eft portio RXS minor portione IXH, 
pars fuo toto; ergo ipfa R XS minorquoque erit portione V M T , & hoc fem- 
per,&c. Quare portio VM T eft MAXIMA portionum eiufdem Ellipfis, & 


 &qualiumaltitudinum. Quod erat vltimó demonftrandum. 


I. 


€45. D. 


. in portionibusitem AB C,HOIL,que., H^ 


. minor-eft diametro O E, cum fit BD.- 


SCILOLISOE 


I)Roxima quatuor przcedentia Theoremata , fuper hoc ipfo Diagrammate, 
A. facilé fimul, tanquam Confe&aria demonftrabuntur, fi tamen ha tres 


conclufiones notatu digne premittantut, àquibus ipfa ortum ducant. Nimirü. 


r5 diametros equalium portionum eiufdem anguli; vel Hyperbolz, aut 
Ellipfis, MINIMA cft ea illius portionis; cuius diameter fimul fit fegmentü 


axis dati anguli, vel Hyperbolz: fed in Ellipfi, quz fit fegmentum minoris 


axis, & MAXIMA,quefitfeementummaiorise- 5. 2 0 
 Etenimin prima figaraangulum €xq..— .. 5 00015865 
hibente, in portionibus ABCy;HOL, -— 
quz funt c equales, (€ó quod ipfarum;;.. 
baíescontingant eandem fimilem con-.... 
cétricam Hyperbolen interiorem) dias... 
meter B D, quz eft axis dati angulis... 7 


femi-tranfuerforuni 7 MINIMA. PEtin-. ^. 
fecunda, Hyperbolen reprafentante ,.... 


ob eandemrationem equalesfunt; dias 2/8. 7... SEE 00 Ne 


, meter B D , que eft (cgmentumr axis 5 s 


c Hyperbolz, minor eft diametro OF, 


e ibidem. 


cum fit B D ad OF, vtfemi-axisper-..../ 
tingensad B ex centro exterioris Hy- 4 
perbole, AB C, ad femi-tranfuerfum: ; : 


Eesti L eftvtE F ad EO, &vt ED ad D B,eftqueantecedens EK minor 
qua ibet alia antecedentium , cum eadfit « femi. 


tionum ejufdem Parabolze non datur AL4X1MA5; cumomnesxqualesfint. — 


Li 


2: 


| laris » MINIMA : ent trectarfi: ab: eo 


plani contititenSei pue po 


De Maxi: Min. Lib.Il. 69 


Nter baíes aqualiü portionum eiufdem anguli, vel coni- - feGionis MINIMA 
eft ca ilhusportionis, cuius diameter fit fcgmentum maioris axis.refpectiue 
ad Ellipfim :& M.4X7M A eius , cuius diameter fit feementum minoris . ^ 
Inqualibet enim figura, bafis A C portionis A B IC, circa maiorem axim; 
MINIMA «cftbatium, aliarum equalium portionum; & in Ellipft bafis V T 
portionis VL T. circa minorem, MAXIMA eftbafium, reliquarum zqualium 
portionum ,vel ipfa fimul fint femi - Ellipfi minores, vel fimul maiores , &c. 
Nter altitudines squalium | portionum de eodem angulo, vel coni- fe&ione 


447,À« 


MAXIMA cft ea illius portionis, cuius diameter fit fegmentum maiorisaxis - 


refpectiué'ad Ellipfim, & MINIMA iüs, cuius diameter "fit fegmétum minoris. 
Id autem in fuperiori propofitione oftenfum fuit: nempe BD; que cft alti- 
tudo portionis A B C, circa maiorem axim , maiorem effe O P altitudine cqua- 
lis portionis HOI, atque ampliüs; in Ellipfi , altitudinem M K portionis TM 
V circa minoréaxim, minoremeffe altitudine X Z equalis portionis HXT, &c. 
.E' prima itaque harum conclufionum, elicitur veritas prop. 48. & 49. h. ex 
altera veró prop. 50. € tertia denique prop.5 r. quz omnia per fe fatis patent. 
Sed bac de plaus , pro háé vice y dixilfe fi ufficiat . Nonnulla fequuntur que 
iam diu pariter circa folida d cóni - febonilus imina excogitauimmus .. Noua, 
omnia , tii fallor y omnia faltem geometrica :- que [i aperte iucunditatis referta 
comperies amice Letlor , reco ja effe aliqua 
certtarenn. fachu | E RR E TXLMEDSI 


—THEOR. X um PROP. LIL 


ELLE rca ftr 


«Reda lineayqueà pundoe extra di ani üidato fit ipfi plano pétptdici- - 


Iécxtra planum, pundüm C; aquo yduéa fit ip. pude qa ee 
plano perpendicilarisC D: Ditohàhc effe MINI-- : — 
MAM ducibilium ex C ad alia puncta plani LAB. 
Sumatur vbicunque in dato plano Tini puacui mE, | 
junganturque D E, CE. Etcum CD recta fit ad pla ofer T - 
num A B; 'erit^aagulus C DE. Te&us;' ideoque CED '/ meus dioe 
acutus; fiueniinbr' CD E: quare CD: minórerit € EP; — 
Selicicicupe Vnde C p E MOREM &c Quod &c. 


j nig Y oB E 


Nac - 


4e 


DTE 13 


2m D d i$ 


m. pido: ad idem planü; dagli, icm 


b: 3. def. 
-vnd.. Ele. 


Stoin figura, (que & Conum, & Coe edita pee Tues per 


my : : : p lano 


^ 


wp. 


poc. CA ) C, cui re&tü fit aliud planü G e Htranfiens perl latus À B, cum | 


X 


b 16. ibid. 


. erit ad partes citiídem fuperficiet .« Sumatur.ergo.in: a 
YD 


€ Coroll. 
. prime pri- 
mi Conic. 


d 4. primi 
Conic. . 
€ 16.vnd. 
Elem. 

f 10. ibid. 


go  . 1 Müicent] Viuami- 
plano bafis Coni, vel Cylindri A C efficiens communem fedionem G A D... 


Dico ipfum planum GD KH, licet ininfinitum extendatur ; in vnico tantum; 


latere B À fuperficiem Conicam, vel Cylindricam contingere, ac propterea, 
hanctotam cadere infra planum contingens. ' 


-; Quoniam cumaxis Coni, vel Cylindri recti fit perpendicularis plano bafis, 


erit planum per axem B A. C re&tum bafi A C, fiue planum bafis A C rectum, 
plano peraxem A B C, cuirectum quoque pofitum fuit planum per B A,AD 
du&um, quare G À D communis planorum fe&tio eidem plano per axem erit 
perpendicularis, 7 vnde angulus D A C rectus erit, fed eft C A. diameter cir- 
culi A C, quare GA D circuli peripheriam continget, ac tota cadet extra co- 
nicam, velcylindricamfuperficiem. |... ! 


.. lam per B axis verticem concipiatur ductum pla- UT 
num S T bafi A C equidiftans, quod communem. | | Nó 
fcétionem faciet cum plano-GK redam Q B R ipfi. 5, ——— a 

G A D ^parallelam, abícindetque de.plano G K. 52 
vtrinque in infinitum extenfo, partem Q.R.K. Hs... / 4j 
qua: tota cadetfupra planum S T ad'oppofitas par-' 

tes conici, velcylindricefüper&ciei BA C (cum. /57/— 
hectoracadatinterequidiftanuaplana S T; AC, — 7 ///0.. 
vt fatis conftat; ) & partem QXR-D'G; que tota, 'G( 77 f v^ 


plano QR DG extralineam B A, inter equidifta- 
tes QR, GD quodlibet pun&um E, & iuncta BE 
producatur; patetipfam en j^ D iopsere ec cumre&a B E fit in eodem; 
plano in quofunt B À; SA D, & altératn parállelarum fecet in, B) conueniat 
inE,&cum pondus pesa (picti iperficiem | 


tLextra eédndem, quare pundlüm E 
quolibetalió pun&o plahP GR; quód 
GR fuperficiem dati folidi contingit: 
cadit tota ad alteram PATER p IQT. 


P. DE: 
& 


1t extra látü 


Nl 


S A iesla sion 
: - SES em Ld. : 
; ES «ia Ee 3i 53091 C. rte Ll. ; LO eru GOTH 
e per quodcunque aliud pun&uni,N lateris B.A concipiaturduci planum 
2) iecans Conum, vel Cyliadrum, quod fitbafi A Ciparallelum, ipfum in 
folidi fuperficie circuli peripheriam 4 defcribet; & in planó péraxem rectam; 


[dou LEE VC 
iX 
ki 


i 


$7 


twi 


feu diametrum NP, quz ipfi A C ezquidiftabit, in plano veró QD re&am 
MNO, quzitem rede GKAJD erit parallelá (cum fint communes fectiones 
equidiftantium planormmcüm altero plano) eritque angulus O N P qualis 
CBAR A C, fiue rectus; (cum fuperiüs demonftratum fit ipfum D A C 
re&um effe) boc eft ré&ta M NO periplieriam NP continget in N, & ex vtra- 


que parte cádet extra folidifuperficiem, & hoc femper de qualibet alia duda 


in plino BiDiipfi G D cequiditante : quare totum planum GR , quod pet la- 
tus BA du&am fait redium ad planum A-B C peraxem dtum, folidi f pet- 


. ficiem contingit tantüm perlatus B À : vnde ipía fuperficies cadit tota ad alte- 


LU 


ram partem plani GR, Quod, &c. 


"ET : i — z : i T 3 
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De Max. & Min: Lib.II. gie 


THEOR. XXXV; |. PROP: LIV. | 


Si Conus re&us plano pér axem fecetur, per in quo verticem du- 
&ta fit quedam linea;que non in dire&um fit pofita cum aliquo late- 


rum trianguli per axem perque ipfam agatur planum , quod re&um 
fitadidem planum, per axem du&um : Huiufmodi planum inipfo... 
tantüm verticeconi füperficiem continget ; que tota cadetadalte- — 


M. 


ID SERES 
v EI) E 


^e 


'Q Itconustedus ABC plano peraxem BD fe&us efficiente triangulum 
J ABC; ncuius plano, & per verticem B fit quxlibetlinea E BF, non 
tamen cumaliquo laterum B A B C fit in dire&tà pofita; per quam tranfeat 


planum GHTK, quod ad planum per axem A B C fit re&tum. Dicotale 


planum GI innulloalio puncto; quàm in vertice B conicamfuperficiema — 


contineere s &e;n boub. pel 

Quoniam fi reta E-BF. equidiftat 

ipfi A C bafi trianguli per axem sans. 

guli interiores E B D, À D B duobu 
AER s 


redis equales erunt; : 


&us eft, cum fitaxisB D planobafis ^ 
A C perpendicularis, quare, &an- 
eulus EBD re&userit, fed planum 
A B C ponitur rectum ad planum G ^ 
I, &incoadcommunem botuin fe- 
cionem E B F ducta eft perpendi- - 
cularis D B; ergo ipfa D B erit; re- 
&aad planum GI, eftque eadem B nr 
D. reda ad planum bafis A C,quare. E deem : 
duo plana GI; A C inter fe? zquidiftant, atque eft pan&um B 1n vno pla- 
no GI, & circuli peripheria A C inaltero A C, ergorecta B A, qua ma- 
nente puncto B circa peripheriam C A circumducitur conicam fuperficiem 


lem. 


b 14. vnd. 
Elem. 


defcribens hoc eftipfa conica fuperficies tota cadet inter plana equidiftan- 


tia ( vbicunque enim ducatur planum per axem, habentur communes zqui- 


diftantium;planorum fectioncs inter fe parallele , inter quas cadit communis 


& 


tice. D, conifuperficiemcontinget. 


.Siveró re&a E B-E conueniet cum C A, vt in E; patet, dum trianeulum 


feétio fecantis plani, cumfuperficie ) ac ideó planum G I inipfotantüm ver- 


BED circaaxim BD £onuerti concipitur, re&tam B E coni B EL fuperfi-. 


ciem deícribere, cuius triangulum peraxem eft B EL idem cum plano A B. 


C, cui rectum eft planum GI ductum perlatus BE , quare idem planum G . 


I continget conicam BEL in ipfo tantüm latere B E, fed latus B E con- 653b 


tingit conicam B C in vnicotantüm vertice B, ergo planum GI conicam 
- ABC inipfotantüm vertice B contingit, ac propterea ipfa coni fuperficies 
cadit tota infra planum GI. Quod erat demonftrandum. 


erc . 1 'THEO- zs d 


CH BOC P IECIT 


8 ex com- 
ment. Co. 
mand. in 
lib. Arch. 
de Conor. 
& Sphar. 


b 24.25. 
pr. conic. 


£53. 


ti circa axim B D, patet fe&io- 


Jil .. — Mincentij Viuiani 


THEOR. XXXIV. PROP. LV. 


-Sire&um Conoides Parabolicum,vel Hy perbolicum, aut Sphe- 
ya aut $pharroides re&um plano per axem fecetur, & communem : 
fecionem plani fecantis cum folidi fuperficie quedam reáa linea; 
in pun&o contingat, per quam du&um fit aliud planum , quod re-- 
Cum fit ei per axem du&o: huiufmodi planum in predi&to tantüm - 
punc&o folidi fuperficiem continget; ipfaque fuperficies cadet tota 
adalteram partem plani contingentis,, 


-*Storectum Conoides Parabolicum, vel Hyperbolicum, vt in prima fi- 
4 gurà; vel Sphzra, aut Spheroidesre&tum, vt 1n fecunda, plano per 
axem BD fe&um efficiente in folidi fuperficie fe&ionem A B C, ( quz erit 
cenitrix4 dati folid1) & per punctum E in ipfa fumptum, fit ei contingens li- 
nea FE G, perquam concipiatur duci planum H I, quod fit re&um plano 
per axem À B C: dico huiufmodi planum HT in ipfo tantüm pun&o E con- 
uexam folidi fuperficiem contingere , atque hanc totam cadere infra plas 
num HI. : à S: Ue I 
Cum enim recta F E G fe- 
&ionem A B C cótingat, pro- 
ducta conuenjet? cum axe fe- 
&ionis B D ad partes verticis 
B5 qua propter fi concipiatur 
planum A B C denuó conuer- 


nem A B C, datifolidi, & có- 
tingentem FE G, coni fuper- 
ficiem defcribere, qux conue- 
xam folidi fuper&ciem per cir- 
culitantüm peripheriam à pü- 
&o E defcriptam continget | 
(cum pun&um E fit tum in contingente , tum in ipfa fe&ione, & in reuolu« 
tione peripheriam circuli defignet , ac reliqua puncta rex F G fint extra, 
Íectionem A B C.) Et quoniam planum HI per contingentem F G du- 
ó&um, pofitum füitre&um ad planum peraxem A B C, quód eft idem, ac 
planum per axem conia latere F.G defcripti, ergo planum H 1 fecundum 
latustantum EF G conicam fuperficiem continget, c fed latusF G conuexam 
felidi fuperficiem contingit tantüm in pun&o E , quare planum H I in vnico 
puncto E folidi fuperficiem contingit, ac ideó hac cadit tota infra planum 
HI. Quod probandum erat, : tcp ui p m 


J THEO. — 


quidiftent, vt in fecunda, tertia; 


De Max & Min Libll ^ 73 
JCEHBORS XX XVIL PROP. EV. 


-. Siconi- fe&io , vel circnlus coni- fe&ionern , vel circulum intus , 


vel extra, in vno , aut in duobus pun&is contingat, Gc harumfectio- 
num axes , vel fibi mutuó congruant , vel equidiftent, vtraque au- - 


tem figura , altera immota , circa proprium axem conuertatur . 50- 


-Jidum fa&üm ab vna fe&ionum nunquam fecabit folidum ab altera. 


genitum , fed omnino fe mutuó contingent , velin vnico pando ü 


figurarum planarum conta&us fuerit rantim in pun&o ; fiue axes - 


congruant , fiue eequidiftent ; vel in duobüs tanthim , fi ad duo pun- 
Ga fe mutuó contingant , dum axes fint paralleli ; vel denique ad 
integram circuli peripheriam à conta&ibus genitam , fi ad duo 


 pun&a fe&iones fimul occurrant; dum axes fimul congruant. 


: "» dus coni-fe&iones ABC, DEE, quarum axes fint BG, EH, & : 


vel fimul congruant , vt in prima , quinta; & fexta figura vel inter fe - 
& quarta , atque fe mutuó contingant, vcl 


in vnico pun&oI, vt in prima, fecunda, & tertia, vel in duobus tantüm I 
L, vtin quarta, quinta, & fexta; & concipiatur modó figura, A B C, ma- 
nente alia DEF, circa axim B G conuerti; modó fieura DEF, manente 
altera, ita vt ab ipfis folida conoidalia , fpharica , aut fpheroidalia defcri- 
bantur. Dico talia folida nunquam fimul fecari, fed vel invnico pun&to I; 
ia quo plana fe contingunt, fe quoque mutuó contingere in prima fecun- 
da; & tertia , vcl in duobus tantum I, L, in quarta vbiaxes BG, EH inter 


feequi- — 


bio i 


74. Vancentij Viuiani- 
fe xquidiftant : vel tandem ad integram circuli peripheriam à conta&ibus], | 
L in figurarum reuolutione defcriptam in quinta, & fexta vbiaxes fimul 
congruunt, : e E | 

: Cumenim harum fe&ionum axes, vel congruant fimul, vel equidiftent, 
qui ad vnum ipforum plana ducentur erecta, alteri quoque erecta erunt, 
deícribentque circulos in proprijsfolidis, quorum centra in ipfas axfllas ca- 
dent: vnde cumaxes fimul congruent, vt in prima , quinta , & fexta , büiuf- 
modi circuli erunt concentrici ; at fi equidiftent; vt in reliquis, circuli erunt 
eccentrici, & communes fectiones horum planorum cum ipfis fectionibus 
ABC, DEF erunt eorundemcirculorum diametri: quare ducto quocun- 
que plano A D F C adaxeserecto, non perconta&tus I, vel L tranfeunte, 
efficiente veró infectione AB C diametrum A C, infeétione autem D EF 
diametrum D EF: patet in prima, fecunda, quarta, quinta, & fexta figura; 
inquibusfe&io D EF inícripta eft fectioni A B C diametrum D F totam 


cadere intra diametrum À C , ac ideo circulum ex D F infolido DEF. 
ditiun&um effe à circulo ex A C in folido ABC, vel per armillam,A D 
C, vt in prima, fecunda, & fexta, ob circulorum concentricitatem, vel 
per armillam excentricam A D C, in fecunda, & quarta ob ipforum cir- 
culorum excentricitatem. Rurfus in tertia figura in qua fe&io D EF to- 
t3 cadit extra ABC, predica diameter D F tota cadet extra diametrum 
. A C, ideoquecirculus ex DF infolido D EF totus cadet extra circulum - 
ex A C in folido ABC, & boc femper: quare in fingulis figuris vbicun- 
que ductum fit planum A DF C, prxter ad contactus , huiufmodi folida 
erunt intotum difiuncta, ex quo nullibife mutuó fecabunt. . E s 
Preterea cum in prima figura fectionum contactus fit in ipfo axium verti- 
ce, patet, & folida circa communem axim ab ipfis fc&ionibus genita in eo- 
dem punctofe mutuó contingere. In fecunda veró tertia, & quarta ducto — 
- plano.ad axes erecto per punctum conta&us I, in folido ABC efficiene.— 
circulum, cnius diameter it LM; atinfolido DEF mi ue | 
cue s. Eu : ter fit 
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ter fic IN 5 patettales circulos in ipfo pun&to I fe mutuó contingere , ideo- 


que, & folida in eodem contactus puncto I fe tantüm contingere , X ob ean- : 
demration& in quarta figura in altero contactus puncto L fe contingent, &c. . 
Atin quinta , € fexta, in quibus feétionesfunt circa communem axim B G,. 


& in duobus punctis 1, L fe contingunt, fi ex contac&tuI ducatur communis 
" applicata IM, & producatur, ipfa ad alterum conta&tus punctum L omni- 

no pertinget; quoniam producta IM vtranque fectionem fecanein O , P , eft 
femi- applicata IM, infe&ione A B C, xqualis femi- applicate I M, 1n 
fe&tione DEF, fed eft MO in fe&ione A B C zqualis IM, & MP in fe- 


&ione DEF equalis eidem I M , erso M O, MP funt equales, hoc eft 


punéta O, P vnum, acidemfunt; quare fectiones in puncto P. fimul con- 
ueniunt, fed conueniunt quoque in I, & in duobustantüm pundáis I, & L 
pofitum fuit eas fimul occurrere , ergo punctum P 1dem eft, ac punctum. 
contactus L: quare IM L eft communis feétionum applicata, per quam fi 


ducatur planum ad axem erectum, efficiet in vtroque folido circulum, cuius. 


diameter 4 erit eadem ILL ; itaque per huiuscirculi peripheriam à puncto I 
ex fectionum reuolutione defcriptam, huiufmodi folida fe coóringent. Quod 
erat vltimó demonftrandum. 


PROBL. VIL. PROP. LVIL.—— 


*dum dato ad. 


, ^ panco extra conum re&um c 
ciem; MINIMAM rec&am lineam ducere: 


eius conuexam fuperfi- 


4exCom - 
amand.co- 
ment. in. 
lib. Arch. 
.de Co-- 
-noid. 2 


[ "Sto conus re&us, cuiusaxis A B. Oportet per pán&um G datum extra - 


conumrad eius conuexam fuperficiem MINIM AM re&am lineam du-: 
Gere c 0o POE S s | ! d : : 
Secetur conus, in : T 
vtraquefigura plano ^. g^" 
peraxem A B; ac per 
datum punctum; G 
tranfeunte , quod e£ 
ficiat in fuperficie. 
triangulum C A D: 
producatur axis BA - 
in K; X cüm-anpgüli-./ 7. 
—CADB,.DAPüntc 
quales, &acuti, qui — — N-- 
ipfisdeincepsfunt C 
AK,DAReuüte- ——— d — : E | 
quales, & obtufi. Fiantigitur exvertice A anguli CAE, DAF redi, & 
primo fit datum pun&tum G in prima figura in altero re&orum angulorum. 
 vtputainipfo CA E, demittaturque ex G recta G.H perpendicularis late- 
xi A C (quz, vt patet MINIMA eftad angulilatera; &c.) Dico ipfam G 
HedeMINIMÁAMjqueltunse c. 06 —— 9 peg 


K 


. Concipiatarenimperredum AC duciplanum NILM, quodreüum, 77 
fit ad planum per axem DAC ; in quo eftredta GH.—- PO p Ete EE - ope 


NH - 
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Iam cum planum NL re&um fit ad planum D A C, cumque inplano N. 
L fit GH communi planorum fectioni A C perpendicularis, erit ipfa GH 
4 4.de- ad idem planum NL re&a ^ hoc eft MINIMA ducibilium à puncto G ad - 
il quodcunque aliud pun&um eiufdem plani N L, fed conuexa coni fuperfi-. 
^essh.  ciestota eft infra planum NL, ipfum tantüm contingens € per rectam AC, 
uarecadem GH eó ampliüs MINIMA crit ad conuexam dati coni redi 
CABÍuperficiem. - — — : | | 
Si autem datum. Y : 
^pun&um fuerit inip- ^ ^ 


Íía perpendiculari E. 
ÁÀ, vt in E, eodem., 
modo. demonftrabi- | 
tur E À rectam effe, 
 adplanü N.L, ideo- 
que ad ipfum MINI- 
MAM, & eó magis 
ad conifuperficiem, ^ Ny 
Sidenique datum ^ X 
punctum G fuerit in- 
tra angulum, E A F, x : 
vtinfecunda figura. Iungatur G A, &hxcerit MINIMA quxfita. 
— :Nam cü angulus C A G fit maior redo , in plano per axem D A C, inquo 
eft A G, fiatre&tusangulusO.A G, & linea O A producatur ad P: patet AP 
/ cadere inter A G, & À D cumangulus GAP (it re&us, & duo fimul G AF, 
/ F AID re&to fint maiores: ( eft .n, vnicus D A F rectus, ex conftructione) ita« 
que fi perrectam O P concipiatur planum QR, quod rectum fitad planum 
DAGC,inquoeft AG, ob rationem fuperiüs allatam, ipfa G À rectaerit 
dis ad planum QR , hoc eft MINIMA;Ííed planum QR in ipfotantüm verti- 
x - ce A coni fuperficiem contingit, * qux tota cadit ad inferiorem partem pla 
£59h— ni QR, quare eadem G A erit MINIMA ducibilium ex G ad conuexam. 
coniluperficiem . Ducta cft ergo à pun&to G extra conum rectum dato e 
Quod faciendum erat, : | | 


*-— pROBL.IX PROP. LVIIL 


2 ce pundo extra. Conoides Parabolicum , aut Hyperbolicum 
— velSpharam , aut Spharoides dato ; ad eius conuexam fuperficiem. 
—« — — MINIMAM restam lineam ducere. Mcd eco oo es 


^Sto Conoides Parabolicü, aut Hyperbolicü, in 1. figura; vel Sphera, aut- 
| Spheroides in fecunda, cuius axis A B, & oporteat per püdtum C extra. 
datum ad conuexam folidi fuperficiem MINIMAM re&am lineam ducere. 
Secctur datum folidum plano per axem A B; ac per datum. punctum C, : 

- efficiente in fuperficie genitricem folidi fe&ionem D A E, ad cuius perte 
pheriamex pun&o C ducatur £MZNIMA linea CF. Dico hanc quoque», 


b. — effe MINIMAM ad conuexam datifolidifuperfciem, «——— 


- Ducatut - 
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" Ducatür enim in plano fecante D A E, per pun&um F fe&ionem con- 
tingens G F H, quz, (vti elicitur ex propofitionibus 20. 22.ac 2 3. huius ) 
cum MINIMA CF rectos an- : rur 
2ulos efficiet.  Concipiatur 
denique per contingentem G 
H, du&um plani L M, quod 
ad planum D A E, in quo iam 
ponitur effe C F, rectum fit. 
Cum ergo planaL M,D A E, 
. Íemutüófecent perrecdtam G 
H; cui in plano D AE duda 
eft perpendicularis C F, erit : 
ipfa CF,4recdaquoquead . .- B e (4 dee 
planum L M, fiue ad idem planum ex puncto C erit jp MINIMA; fed pla- m - : 
num L M conuexam folidi fuperficiem contingit in puncto tantum F,qU€ ;55.h. 
cadit ctota infra idem planum, ergo recta CF eó magis eft MINIMA ad 
conuexam folidi fuperficiem D A E. Quod erat; &c, 


PROBL X. PROP. LIX. 
A puncto non intra fp meras mcd. 


APran Mischa 5 O11]: -AAyernducienm- E: AA : 
hzram dato;s-ad eius iupernciem » Mz 


XIMAM rectam linean EUM poo e 


It data fphzra , cuius centrum. À , & oporteat per punctum P. non intra, 

fphzram datum, ad eius fuperficié , MAXIMAM rectam lineam ducere, 

-lungatur B A ; & producatur, donec ^ - 
fphzrice fuperficiei occurrat in D, & E. 
Dico B E, inqua eft centrum, effe MAXT- 
MAM.: : A ami 

—Concipiatur per B E du&um planum, 
.. quod in fperz fuperficie maximum circu« | — — 
«lum defignabit D F E, ad cuius periphe- |—— 
Jimelrcear BE OUAItLMA. — — — 9 


lam in plano circuli DFE , cum radio —N [44 
B E. deferipto circulo GEH, & circa im-— : 
motum axim B E reuoluto, ab ipfo defcri- 
betur fphzra GEH, que datam fpheram —— D e e 
— DEE circa cundem axim defcriptam comprehendet, àcfefimulcontinget ; — 
— inipfodcirculorum conta&tu E; fed qux à centro B ad fphericam fuperfi- ds6 h 


x 


ciem GEH ducuntur omnes funt zquales re& B E, ergo qux ab eodem. 
pun&o B ad interiorisfphzrz D FE fuperficiem ducentur ipfa B E mino- 
reserunt. Vnde BE eft MAXIMA quafita, &c. Quoderat;&c. — 


x 
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AX 


Eds 


DBORROL PROPRIE 


A pun&o intra fphram dato , ad eius concauam fuperficiem;. 
MAXIMAM, & MINIMAM re&am lineam ducere. j 


Sto fphera, cuiuscentrum A, & oporteat per datum intra 1pfam pun-: 
E ctum B ad concauam fphara fuperficiem MAXIMAM, & MINIMAM: 
re&amlineam ducere. — : E e 

51 punctum B fuerit in centro fpherz, patet tunc neque MAXIMAM; 
neque MINIMAM dari, cumomnes educ àcentro ad fphare fuperficiem 
fint equales. : : 

51 autem datum punctum fuerit prater cen- 


trum: iungatur cum centro & recta B A, que 
hinc inde producta occurrat fpherice füperficiei 


inpun&is C,D.. Dico BD, in quà eft centrum, 
effe MAXIMAM reliquam BC MINIMAM.. 
Si enim circáaxim CD intelligatur quicun- — | 
que MAXIME S fphrz circulus C D EF: patet. 
linearum ex B ad peripheriam C D F ducibi- 
liutd, B.D in qua centrum A , effe MAXIMAM, 
& BC MINIMAM. : ' | 
Siveró ducta fit quelibet alia B E extra peri-- | 
pheriam C DF; Ípherica fuperficiei bcgünenscshipu peu DORT 
in E; perredas C D, & B E intelligatur pla-.—.—— | 


L 


num cuius communis fectio cum fpharz fuperficie erit cuiufdam: MAXIMÉ 


circuli c sadip & eius diameter, C D : quare B D,in qua eft : 
centrum, cum fit MAXIMA, erit maior B E 5; & B C, cum fit MZNIMA- 
minor erit eadem B E, & hoc femper vbicunque pertingat ducta B E: ideo-. 


que BD eft MAXIMA ad vniuerfam fpheeree fuperficiem ducibilium ex da- 


.topuncto b, & BC MINIMA. Quoderatfaciendam. 


PROBL XI: PROP LXL 5 


A pün&o intra Conum re&um vel Conoides Parabolicum 


aut Hyperbolicum dato , ad eius concauam fuperficiem ; MI. 


.4 ex Com 
ment.Co- 
mand. in 
I2. Arch. 
e Co 
noid. &c 
--- é6pheroid. 


45to Conus re&us; vt in prima figura, vel Conoides Parabolicum, aut. 
-4 Hyperbolicum, vt in fecürida, cuius axis A.B, & oporteat per punctum - 
intra ipfum datum ad concauam folidi fuperficiem MINIMAM rc&am lie 
neam ducere . ee : | ene : | 
Secctur folidum plano peraxem A B, ac per datum pundum dudo effi- 
ciente in folidi fuperficie fectionem D A E , quie eadem erit, «ac ipfius fo» 


idi genitrix fectio, & in Cono angulum re&ilineum conftituet, — oen 
. Tam fi datum punctum fuerit in axe; vt in H ; duda H D, quz in fe- 
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&ione D AE fit MINIMA, (fed qux in angulo, prima figure , crit perpen-- 
dicularisad A D) ipfa H D erit eeds MINIMA in folido. 

Namíi HD eft MINIMA 
ad peripheriam D A E patet 
€x 20.22.ac 23. huiusjipfam -. 
H D. perpendicularem effe... - 
re&te F D. G , quas ad pun- 
'&um D fectionem contingat. 
Siergo centro H, inter uallo 
H D circulus defcribatur 4D 
E B, ipfe cadet totus intra fe- 
&ionem,eam contingenstan- 
tüm in duobus punctis D'Es 
quare 1n reuolutione fectio- 
nis D A E circa axim A B 
defcribetur datum folidum , & à circulo ibbarkds quz tota cádet intrafoli- 
dum, eius concauam fuperficiem contingens ^ tantüm per peripheriam-DI ; 36. h. 
E ciuscirculi, qui inreuolutione defcribitur à pundo D; &ipfa HD; vna 
cum qualibet alia edu&tarum ab H ad predictam peripheriam ES E, erit 
MINIMA iníolido quxfita; cum hx omnes fint uales interfe; e 
fint latera Coni recti, cuius bafis seftci ! 
nesalic educte ab. H. iem, oc nt priüsfpherica füper- 
ficieit que cadit: tota intra folidi fuperficiem) quam fuperficiei conice »aut 
datifolidi conoidalis . 

Si veró datum punctum fit C inter axem, & fe&ionem: du&ai item CD; | 
que: infe&ione fit MINIMA. Dico ipfam quoque efe MINIMAM in fo- Rh 
- lido m 

Cum enim C D fi MINIMA ad fette Dénuhetiany D A. ipfa CD 
erit contingenti F D G perpendicularis , quare; & producta axi 2 occurret, » 488.pr.h. 
vt in H: quo fa&o centro, ac interuallo H D defcripto circulo DEB, 
facta reuolutione circa axim A B, procreabitur denuo datum folidum, & 

. Íphzra, cuius fuperficies cadet tota intra ^ folidi fuperficiem, fed recta [e D 56/5 
eft. MINIMA à puncto-C ad fpherz fuperficiem eductarü ; quare ipfa € f exéo.h.- 
D eftomuino MINIMA ex C-ducibilium Se ee cue exteriorem cud 
lidi HE Quod facere e oe x : : 


PROBE. XUL. PROP. LXI. 


A plináo vbicunque Bu 3 ad Sob tous pofeiom; MAXI- c 
MM, & MINIMAM re&am lineam duccle. 0 5 o4 me : 


tifm u$ 4. 


4 92. pri- 
mihuius. 


"Sto Bam Spharoides ABCD, cuius axis reuolutionis fc B BD, cen- 
cum E, & punctum datum fit PF. Oportet primó ex F ad Spheroidis 
fuperficiem . MAXIMAM tectam lineam duret; 
Pro huius linez indagatione - E generalis confiruétio 1 in fingulis figuis 
quarti Scheniatifmi, tlisef, - | s 
rc Splieroides. ABCD plan; pera axem BD;: ac c per datum pua- xw 
| . &umF - 


X 


& 359 h, 


8o - Nincentij Viurani 

&um F dudo, fe&ionem efficienein folido figuram A B C D, quz femper 

eft eadem, ac Ellipfis que folidum genuit; & à dato pundto F ad huius fe- 

&ionis peripheriam ducatur « MAXIMA linea, Dico ipíam quoque effe, 
MAXIMAM adfolidi fuperficiem, : : | 

Iam, vel datum Spharoides eft Oblongum , vt in 9. primis figuris; vel 
Prolatum, vt in totidem proximé fequentibus. . . 

Si primum: vel datum punctum P idem eft cum centro E, vtin prima fi- 
gura, & tunc duo femi- axes maiores F B, FD erunt MAXIM AE ad Ellipfis 
peripheriam per 23. huius ad num.r. Veleftinmaioriaxe b D, hoc eftin- 
ter verticem , & centrum, vt in fecunda, & tunc F D tantüm, in qua eft 
centrum eft MAXIMA, vtadnum. 4. & s. Autin ipfo vertice B, vtinter- 
tia, quo in cafu EB, item eft MAXIMA, vt ad num. 2. Vel in ipfo maiort 
axe, extra tamen fectionem, vt in quarta, & tunc ipfa F D, inqua eft cen- 
trum paritereft MAXIMA, vtad num.3. Veleftin minoriaxe A C, hoc eft 
vel diftansà vertice A perinteruallum F A non minus dimidio recti, cuius 
tranfuerfum eft.A C, vt in quinta figura, & tunc ipfa F A. eft MAXIMA ,VE 
ad nüm.6. Autdiftat.ab A per interuallum minus predicto dimidio, vt in 
fexta figura, & fic dux tantüm EF H, F G funt MAXIMAE, vt ad num.7. Vel 
denique datum pun&um F eft inter axes, & hoc , velin ipfa peripheria , vt 
in feptima figura , velintra, vt in octaua, velextra, vtin nona; atque in his 
cafibus vna tantüm duci poteftex F MAXIMA, vtad num.9. quz fit FG, 

Siautem Spheroides fuerit Prolatum, vt in nouem proximis figuris eiuf. - 
dem Schematifmi , vel datum punctü eft idem cum centro F, vt in 1 o. figuras 
& tunc duo femi - axes maiores FA, FC erunt MAXIMAE ad Ellipfis pe- 
ripheriam. Veleftin maioriaxe, & hoc vel inter centrum, & verticem C, 


* ytin vndecima , velinipfo yertice , vt in duodecima, velextra verticem vt. 
n decimatertia, quibus incafibus F A , in qua centrum, eft M 4x74. Vd 


eftin minori axe diftans à vertice B. per interuallum non minus dimidio te- 
&i, cuius tranfuerfum fit BD, vtin decima quarta figura, & tunc FB, vel 
FG eft MAXIMA, veldiftansa vertice B per interuallum minus praedicto 
dimidio, vt in decimaquinta, &tunc due funt MLAXIMAE FG, FH. Ve 
eft inter axes, & hocaut in ipfa peripheria , aut intra , aut extra , vt in 16. 17» 
& 18.in quibus vna tantüm F G eft MAXIMA, quz omnia ad precitatos 
numeros propof.2 3. huius funt demonftrata. Si ergo in fingulis figuris ad 


- jnteruallum MAXZMAE reperte ED, vel FG refpectiué, cum centro dati 


puncti F circulus defcribatur, ipfe cadet totus extra Ellipfim , hanc tantüm 
contingens in eó puncto, vel in1js duobus ad que MAXIMA , vel MAX IMAE 
perueniunt ; nam fi circulus alibi cum Ellipfi conueniret MAXIMAE quoq; 
p effent quam vna, vel duz refpectiué , quod eft contra oftenfa 1n 23« 
uius. : : 
Pratcrea, vbi P centrum defcripticirculi GH noneft in BD axe reuo- 
lutionis Ellipfis A BC D, vti reperiturin 1, 3.2.4. 10. 14- ac 15. figura, i. 
quibus eadem B D cft circuli diameter, ducatur TF L diamerer circuli G H; 
atque axi B D equidiftans; & concipiatur, modo circulum circa diametrum 


b 


IL, tanquam circa aximconuerti, interea manente Ellipfi, & fict fphra G 


fva 


H, mod Ellipfim circa axim BD, manente tamen circulo, & procreabitur 
Sphzroides A BC D, quod cadet totum intra fpheram, hanc tantüm conr 
Bu v — m coe — UID 


S RRXLIQ i 


--DeMaxxX Mimpib-l. - — 8? 
ad vnicum puncum D; aut G, vt it 2.3. 4. 5. 7. 8.9. T1! 12/12. 14. 16; 
37.ac 18. figura, quoniam in his quoque vnicus eft contactus inter circ ulü; 
& Ellipfim;velad duotantüm pun&a B, D; vtin prima; aut G, H, vtin; 


fexta , in quot circulus Ellipfim contingit; & qua non funt extrema eiufdem 
applicate in vtraq; fectione ad communem axim; veltandem ad integram. 
circuli peripheriamà pun&o A in decima figura, velà puncto G in 15. ex 


figurarum reuolutione circa communem axim B D. defcriptam. Cum ergo 


 Sphzra GH claudatSpharoides A B.C D , atque ipfurii contingat tantüm , 


velin vno; velin duobus punctis; vel ad inteeram circuli peripheriam; citqp 
omnesre&z, quz àcentroF ad pun&um fpherice fuperficiei duci poffunt 
fint cequalesijs, qug ad praedicta conta&tuum pücta , vel peripheriasducun- 
tur , ideó qui ab eodem centro ad iriclufam Spheeroidis fuperficiem , preter 
ad predia puncta , vel peripherias ducentur minores erunt , ac propterea 
ipfie edu&z à centro F , fiue à puncto dato ad predicta puncta , vel periphe- 


rias in Spheroidis fuperficie erunt MAXIM AE quzfitz. Quod erat pri- 


mo faciendum. 


Iveró ad Spheroidis fuperficiem A B C D ducenda fit MINIM A linea a. 

) pun&odatoF. Vel datum pun&um eft in ipfa fuperficie, Sc tunc I5 

- NIMA in punctumabit. Velcadit extra; & tunc MINIMA reperitlir, yt in. 
58. huiüs. Veltandemeft intra Sphroides, && MINIMA an- 

. damgeneralis conftru&io eft lhiuiuft 

. SeceturSphzroides plano peraxem b D ; (tum. 

tricem Ellipfim eficiente AB CD, ductaqueex F ad Ellipfis peripheriam 

MINIMA *recta linea , ipfa quoque erit MINIM A ad Spharoidis fuperficic. 

- fam, vel datum Spharoides eft Oblongum, vel Prolatum .* Sit primo 

Oblongum, vt in figutis 19. 20. 2 1. 22.23. Itaque datum pun&um FP, vel 


aevi 
TERT 


desp 


raxcem BD, & per datum punctum EF , genis : 


eft in centro, vtin 19. &tunc due F A, FC, funt MINIMAE , vel in ma- 


joriaxe AB diftans à vertice B per interuallum maius dimidio recti, &c. 


itemque due F G, FH funt MINIM AE , vtin 20. vel.per intezuallumnon. 


maius przdi&o dimidio, vt in 2 . & tunc vnica F B, inquanon eft centrir, 
eft MINIMA; velceftin minoriaxe, vtin aas inqua F C vbi centrum non. 


reperitur eft MINIM A5 veltandemcftinteraxes, vtin23. &tuncvnicaE o 


GOR MENTMAS NU 0 looo [he eee 
Sit denique Spheroides Prolatum; vt impoftrer 
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28. inquibus eorum centra non funt in BD axe rcuolutionis Ellipfis; prout 
funtin reliquis, ducatur per centrum F diameter I L eidem axi BD zqui- 
diftans, & concipiatur , tum circulum , tum Ellipfim conuerti eadem arte, 
qua fuperius vfi fumus, non abfimili ratiocinatione, atque ope. 56. huius, 
oftendetur inclufam Spheram Sphixroides contingere , vel in vnico pun&to, 
vteuenit in 21.22.23. 26. 27. ac 28. velin duobustantüm , vt in 24. & 25. 
velad integram circuli peripheriam , vt in 19. & 20. ideoque omnes rectas, 
qui àcentro F ad puncta Spherice fuperficiei ducuntur , equales effe ijs, 
quz ad predicta contactuum puncta, vel ad peripherias ducuntur; ac pro- 
pterea, qua ad circumícriptam Spharoidis fuperficiem, prxter ad cadem. 
puncta, vel peripherias ducentur , maiores erunt. Vnde ipfe eductz, à 
dato puncto FP ad reperta contactuum puncta , vel ad peripherias fuper dati 
- Spheroidisfuperficiem erunt MZNIMAE . Quod vltimó faciendum erat. 


SEG NIT VA: 


)22. Ivaberis fortaffe , ac mon immerito y proximas. ba[ce quinquc2 
AD propofitiones circa planas portiones cver[antes , £j tmmediate 
poft quadragefimam quintam. butus apte apponendas y locum 
bunc inter [olida [ortitas fuiffe s fed inuitam , vel fortuitam 
potins. buius tran[musfionis caufam. y hic: tibi - enarrare. (uperuacaneum 
puto. Fs itaque cotaris prout fuo loco infertis $ mulla. namque tpfarum 
indiget aliqua praecedentium "ufque ad mum.46. inclufiud , licet [ola quin-. 
quage[rma.prima.nonnullarum Jequentium. motionem a[fumat . 


THEOR. XXXVIIL. PROP. LXIII. 


- MEquales portiones eiufdem coni- fe&ionis , vel circuli , fi 


rs fuerint de eadem Parabola habebunt intercepta diametrorum: 


p4o.h. fegmenta inter fe zqualia. Si de eadem Hyperbola ; vel Ellipti, 
vel circulo praedica diametrorum fegmenta. erunt proprijs fe- - 


' mi-diametris proportionalia. . 


y: in quacunque harum figurarum, dux portiones AB C, DEE inter 
X fezquales; quein fectionc Ellipfis tertiz figuro fint primó minores fe-. 
 mi- Ellipfi,. & harum omnium Íegmenta diametrorum fint BG, EH; tüm» 

in Parabola prime figure, tüminreliquis, quarum centrum fit O. Dico, 

inprima, fegmenta E H, B G inter fe «qualia effe , inreliquis veró, cffe vt 
HP PO nuGBalBOS. 5. 5. 21 (US 

v Ex altera diametrorum , vtputa ex E H, fecetur, in prima figura, E1 

equalis fegmento B G; & in reliquis, fiat O E ad EI, vt OB ad BG; atq; 

inomnibus ordinatim. applicetur per I ipfidiametro EI re&a LI M. que 

EROR | 5 0 50 s cc rede 


/ 


NS 


: 3 uc Vett L 
Ls i2" 4 ^ 


De Max & Min.Libll —— ^8; 
re&v DHF zquidiftabit, cum & hec quoque fit eidem diametro ordina- 
ündudagi we Y Cp3€n zETXCS CO EUIS 

Jam in fingulis figuris erit portio LEM «qualis 7?portioni A BC, fed , ,..,,. 


.. eft quoque portio DEF eidem portioni A B C equalis , ex hypóthefi, 


quare dux portiones LEM, DEF interífe equales erunt, fed vtraque eft 
de cadem fectione, & círca communem diametrum EHI, & fuper bafes 
parallelas; ergobafis.L I M tota congruet cüm bafi DHT, vnde & pun- 
ctum 1 cum punéto H5 quare fegmenta E I, E H inter fe aequalia erunt; 
ac propterea erit, in prima fegmentum quoque E H «quale BG, & in re-. 
e c ad EO, vt GB ad B O. Quod primó oftendere proponc- 
atur. e usd e x DERPESE m XT UE -— D m Á 


Sint iam in tertia figura duz portiones quales ANC, DPF femi-El- 
lipfi maiores; quarum fegmenta diametrorum fint GN , H P, & commune 


34 li nEendy uan. «4 
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- Portióhes eiüfeni cohi-(e&onis, vef circali, aut etiam an- 


culi re&ilinei 5 quarum intercepta. diametrorum fegmenta. in. 
Parabola fint zequalia.,..vel 1n-Hyperbola ; aut in Ellipfi ,. vel 


circulo; ad proprias fenii-diametros earidem fimul habeant ra- 
tionem y vel in angulo pertitipant dd eandem infcriptam eon- 


Schema- 
- tifmus 3. 


centicam Hyperbolen , habent bafes altitudinibus téciproce 
proportionales. : 


Y 

N5 quo ad primüm, reiterata infpe&ione figurarum tertij Schemati- 

N| fmi pro propofitione 4o. huius; ibi in portionibus AB C, H ET, tum 
quando, in Parabola, diametri B F, E G fint equales; tüm quandó, in., 
reliquis fecionibus, fit femi- diameter D B ad BF diametrum portionis A 
BC, vtfemi-diameter DE, ad E G diametrum portionis H EI, demon- 
ftratum fuit, prope finem, bafim HI portionis H ET,adbafim A C portio- 
nis A B C, effe reciproce, vt altitudo portionis A B C ad altitudinem por- 
tionisHEI. Quod tanquam Coroll. Prop.4o. huiuselici poterat. Át cum 


- ibitantüm loquatur de portionibus Ellipticis, quz fint femi- Ellipfi mino- 


. sbfitfemi-Ellipfitnaior, quarum diametri. ..- ue 


huius altitado E M. ad illius altitudinema $: SE 
dude 3| 19m Gui mobi )sb 40 O4 ^ 
.: Produ&tis enim diametrisB G, E H. vfq; .... | 


res, hoc idem verificati etiam de portionibus femi - Ellipfi maioribus, vel 
etiam de ijfdem femi-Ellipfibus, ita demonftrabitur, : 
G B,.H.E.ad groprias femi -diametros B ......—./3 


Sint dux portiones AB C, DEF de ea- 

dem Ellipfi , cuius centrum O; vtraque ve- T 

O, EO fint in eadem racione .;.Dicos bafim« ;» A 44. 

A C vnius, ad DF bafim alterins, effevt [dos 


& £e 
T ua dAtii 


. ád Ellipfis peripheriam in punctis T; L,& ..—. wee 


. portionum A I C, DLF, & reliquaruma. /... 


quibusdudisIP,LR, bafbusAC, DE |... 


diftabünt. 


perpendicularibus ,. he erunt, altitudines; :: zem Uo n 


portionumaltitudinibus, BN; E M «qui- v E e. 


Et cum, ex hypothefi, fit GB ad BO, vt HE ad EO, fumptis &onfe- 


-quentium duplis, conuertendo, & per conuerfionem rationis BI ad IG, - - 


eritvt EL ad L H5 & fumptisantecedentium fubduplis, OI ad IG, vt O 


.L ad LH: quare, per fuperius oftenfa , in portionibus AIC, DLF,femi- 


— .Bllipfi minoribus, erit bafis A C ad D FE, vtaltitudo LR ad altitudinems - 


IP, fed LR ad IP eft, vt EM ad B N, vtmox demonítrabitur, ergo À.— 
Cad DF eriquoque; vt EMad BN. — — n cue 


Quod 


: us 


autem fit L. R ad I P,vt E Mad B N. Cum demonfirarum fit 
p pee e 0 0 009 — 0 0 EE - 


De Max:& Min. Lb. IT. E x 
cífe;E Lad 1:H, vcBI add G; erit diuidendo, & conuertendo LH.ad.—— : 
HE, vd L Rad E M ( ob triangulorum LHR ;, EH M fimilitadinem ) : 
vt IG ad GB, vel ita I P ad BN (ob fimilitudinem v de DEP; 
BGN) &permutando LR ad IP; vt EM ad BN..Quod reliquum erat 
oftenderede portionibusfemi-Ellipfimaioribus. |- «- — 
Tandem intelligantur duz femi- Ellipfes IEB, E BL de eadem Ellipfi. 
 Dicobafim 1B ad bafim L E effe reciproce, vt altitudo portionis E BT ad 
altitudinemportionis IBB.^-—— —— — 25 1210 : 


Iun&tis enim E T, E B; cum in triangulis IEO, B EO, quorum com- 
.' munis vertex E ; fit bafis I O equalis bati BO , etit ttiangulum T EO, 
triangulo BEO «quale; &fi concipiatur bafistrianguli B EO permutari, 
ita vtipfafit O E, & vertex B: cum huiufmodi triangula fint qualia , eri 
bafis IO, vnius IEO, ad bafim OE, alterius B EQ, ita reciproce altitu- 
dotrianguli B EO, cuius vertex B, ad altitudinem trianguli LEO cuius. 
vertex E ; fed horum.triangulorum altitudines funt e«dem, ac femi- Elli- 
pium EBL,; IEB, ergo IO ad OE, vel fumptis duplis, bafis IB ad ba- 
fim L E, erit reciproce, vt altitudo femi- Ellipfis EBL ad altitudinem 
femi- Ellipfis IEB. | | ET E 
Quó autem ad portiones eiufdem anguli, fuper figuram primam Propof, 
45. huius, in qua diametri BE, MD portionum, fiue triangulorum-A P C; 
fe aec erttbafis AC vnius, ad. — zs 


H MI pertingunt ad eandem Hyperb 
monftratum fit ipfa triangula inter ie efle. 
HI bafim alterius; 5 


P- 


: -vtaltitudo trianguli H MI ad altitudinem triangult A- 
B €: hocenim elicitur ex elementis, nam triangula qualia habent bafes 
altitudinibus reciproce proportionales, Quare portiones eiufdem coni- fe- 
é&ionis, &c. Quod erat, &c. j E * 


CUCpHEOR XL PROPE LOW 
Jiquiles portiones eiufdem coni - fe&ionis , vel circuli , auto 
ctiam anguli , habent bafes aItitudinibus reciproce proportiona- - 


ks. Btéconugo. 0 pot 
$i portiones de-eaden 


: coni -fedione, velcirculo, aut etiam 
angulo habuerint bafes altitudinibus reciproce proportionales , 
ipfe portiones equales erunt. — — ER 


I. Dye dee ow portiones de eadem coni - fe&dione, 
di, velcirculo , aut etiam angulo funt equales, fi fuerint de cadem Para- m 
— bola, habent intercepta diametrorumfeementa interfezqualia, & fideea- — — 
dem Hyperbola; vel Ellipfi ;vel circulo habent fegmenta proprijsfemr-dia- 
metris4proportionalia (nam fi fuerint de eodem angulo propofitum fatis 
conftat, ex Elementis ;) fed quandó huiufmodi portionibus 1níunt condi- 
tiones priedi&te, ipfz habent /-bafes altitudinibus reciproce proportiona- 
les, ergo ;& cuti fuerint equales ipfarum bafes altitudinibus erunt recipro-- 


m 


"f yRo demoftratione 


 mistribus figuris; (que 


 mi-Ellipfi minores) vel 


fas portiones inter fe; ... 


eT — Mincentij Viuaam |. 
ce. Quoderat primó ; &c. quodque tanquam preoftenfum bis affumpfi- 
musin 5r. h..- | poco : : 


- auté couerfi huius, . 
ponantur portiones A 
bBC,DEFde eadem : 
coni-fectione , in pri- 


tamen in tertia fint fe-. : 


de codem angulo, vt in 
quarta, quarum omniü 
diametri fint GB,H E, . 
bafes A C, D F, alti-; 
tudinesveró BK, ET, 


- centrum autem in fe- ^f 


cunda; &c teris: fit Rs o Lose 
fitquebatisa C adba-- — E M 7 

fim DP, reciprocés vt^ 

altitudo E I ad altitu- 
dinem B K. Dico ip- 


equales effe . ig he DR 
— Nam. fi fegmenta, : ...- 


diametrorum B. Gs Esc 


H,inprimaexhibente . 
Parabalen S doen Y-- —————— —- : 
qualia; & in fecunda, ac tertia exhibentibus Hyperbolen, & Ellipfim; ha- 
buerint ad proprias femi- diametros BR , E R eandem rationem iuam patet , 
per 4o. huius, ipías portiones inter fe equales effe. - —- 

At fi inter hzec diametrorum fegméta non eft predicta eequalitas in prima 
figura; vcl proportionalitas, in fecunda , &tertia, alterum ipforum fegme- 
torum erit equo maius. Sitipfum B G, & ad equum reducatur in L: erit 


-ergo BL minus BG, cui per L ordinatim applicetur NLO (que bafi A 


C xquidiftabit) altitudinem B K fecans in M ; & erit B M altitudo por- 
tionis NBO. - | 


- Iam, diameter L B, in prima, fa&ta eft equalis diametro H E; in fecunda 
veró , & tertia nüc ponitur L B ad BR habere eandemrationem quàm H E. 
ad ER, ergo per primam partem huius, erit bafis NO ad DF, vt altitudo 


 Elad BM; vnde re&ángulum fub N O, B M &quabitur rectangulo fub. 
 DFP,EL;fedelft,ex hypothefi;bafis A C ad DE, vtaltitudo EI adBK,- 


ergó, & re&angulum fub A C, & BK, «quabitur eidem re&angulo fub D 
F,&EI;quare duorectangula füb NO, & BM, &fub A C, & BK funt 
zqualia; quod eft falfum. Re&angulum enim fub NO, BM minus eft re- 


.&angulo fub A C, B K, eó quod fub minoribus lateribus contineatur, cum 


fit applicata N O minor applicata A C; & altitudo BM minor altitudine 
P.K: quapropter ipfa diametrorum fegmenta, in- prima , aequalia erunt; & 
ge : cou 10s z dare 


» as 


De Max&c MimdbIL 87 
& in rcliquis, erunt proprijs femi- diametris proportionalia, hoc eft ipf: 5 
portiones equales « erunt. De portionibus tandem eiufdem anguli, qui 
funt triangula , iam notum eft , quandó bafes ipforum altitudinibus fint reci- 
proce punpoitipmles ipfa iangula ete quu Quare , &c. quod fecun- 
do probandume erat. | 


440.h. 


- Haud 1mcon jgrainp. meque ioulile duximus bi TS Tikoedi&g 


buiufi Hon : 


THEOR. XLL. PROP. LXVL- 


/Equales portiones ipli: coni- didis i ub t4 que 
tamen in Ellipft fint, vel vnà equales, vel vnà máiores; vel vnà 
minores (er Eph ad inícripta fibi triangula , (nempe ad ea, 
quorum bafes exdem funt-, ac portionuin , eedemque altitudi- 
nes , fiue ijdem vertices vel ad circumícripta parallclogram- 
ma; funt inter fe in vnà, cademoue ud ratione. 


Am cum bafes :equaliur g num eiüfdem. Coni- fe& vel a 
N culi earum ECRUSR a icciprecoe, Dues quoque ppm b 65. h.ad 
triangulorum , eorum altitudinibusreciprocabuntur, cum vtrobique altitu-. num.r. 
dines, & bafes ponantur eedem; ac propterea ipfatriangula equaliaerunt. - 
Quare , vt portio ad portionem, ita triangulum ad triangulum, ob equali- 
tatem tüm portionum , tüm triangulorum; & permatando, portio ad fibi in- 
Ícriprum triangulum, vt altera zequalis portio de eadem coni- fe&ione, vel 
circulo ad fibi "infcriptum triangulum. Et fumptis confequentium duplis, 
portio ad circumfcriptum parallelogrammum; erit vt altera Tie ad'cir- 
cumfícriptum parallelogrammum. Quoderat;&c. : 

. Hoc de folis Parabolz portionibus , etiam fi. jecqnabbms.: nec de, T 
eadem Parabola, manifeftum iam erat ex Archimede ( omnis — —— 
-enim Parabole portio ad fibi infcriptum triangulum ha- ue s 
betcrationem fcíquitertiam ; ) De reliquaruma autem - -— cpzpr.h, 
coni- íce&ionum de eges HEQUEUDO m 
nondum... Dpto ees DL 


ed — .Xincentij Viuiani 


JLEMMA XIII. PROP. LXVIL- 


Si in angulo A B C applicate fint dux re&z linee D E , A 
C ; quz ab eadem re&a B G per verticem B du&à proportio- 
naliter fecentur, ita vt fit A G ad GC, homologe, vt D F ad 
FE. Dico ipfas AC, DF inter fe aequidiftare. 


». à M a rr eorom Ac » - i 
wi pues RU ee uy EN es Re oso ilt rr 
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-—. THEOR. XLIL...PROP. LXVIII 


cim -— Bafes 2iqualium portiónum; exeodéim angulos fiue ex eadem 
nuecr- rice aivcrpEYCS eire T US UNIS cedro tt 1:21): 1e, £1 £s $ j Lg 

fum pro. ütcuniqtie corii? feione ; vel circulo abfeiffarum ; eandem in- 

p4».h. Ícriptam eiufdem nominis fectioneni fimilem ; & concentricam 


D GG : e ES z $2 . * . , "349. : : . 3 » * 
xe f & infcribatur zeiüfdeim nominis fectio fimilis, & concentrica exteriori À BE, 


$67.p.h. que fit IGH, Dicobafim A C féctionem IGH contihsere id G , & ba- 


2| tges quz fi víque ad afymptotos producantur, erunt, & ipfarum feementa, 
58.(ecud.. : f RE ps ; 2 
coni, lnteraiymptotos, & fectionem zqualia ^ inter fe, quare fi ipfa fegmenta, 


c6h. — G, quare AC ipfisapplicatis in fe&tione v equidiftabit , ac ideo fe&tionem - 
43*pi- IGH contiagetZin G..— — P | | 


mi conic. 


diameter ( cumipfe ponantur fectiones concentricz , &c. ) ad applicatas in 
dE | dc co o e | pus 


De Maxi&Mim Lib.ll . ^ 89 
ipfis qualiter inclinata ; quare applicate in fe&ione I GH ad diametrum. - 


BG zquidiftabunt applicatis in fe&ione A B C ad eandem diametrum, 
quarum vna eft A C per verticé G ducta, cumin G fit bifariam feta ; €rg0. ; ibidem. 


ipfa A'C continget ^in Gfe&tionem IGH.- 


H 
& 


15osed hoc idena leuis tum. im. angulo , tm, im. qualibet. coni-[eclione 
omil[o precedenti Lemmate eti et o! dei ito 


* 
- 


"CwOncedatur fe&ionem IG 4 duin 


; G,quod fit K. Dicotamen punctum K idem : :- 
- Quoniamerit A K ? gqualis G C ;.fed eft quoque -À G equalis eidem. ? 8.fec. 
GC, ergo AK; & AG funt equales, fed hz Tabent communes terminos bec 
ad A, ergo, & pun&um K congruet cum G. Quare ipfa bafis A C con- a. ce. 


tingitomninofe&ionem IGH in G. — ^. 5 v. 
- Ampliüs; in prima figura; iungatur E:H, qux eft « diameter infcripte 
Hyperbole I G-H, & infecunda ex.H ducatur vnius fectionis diameter.H 
E, qus erit quoque diameter alterius ( cum ponantur concentrice , &c. ) Si 
- ergo hec diameter E H producatur, ipfa fecabit interiorem fedionem 1G 
H inaliquo pun&o, vt in Lex quo ducatur infectione A BF retta MLN 
ipft D'E equidifunéo ^ 5i Sami oie pol ete 9 oed 
-sEtquoniam, in fingülis, fieuris D T eft bifariam fecta in.H, erit quoque 

MN bifariam fe&a in L. (cum MN ex coníftructione equidiftet ordinatim 

du&z DF in eadem fe&ione ABE) fed fectio IG tranfit per E, quare, 

fe&io ipfa IG continger omnino re&am MN in L ( quod jfdem rationi- 
bus, acfüprade A C oftenfum fuit, demonftrabitur) ergo portio MEN 
sequabitur 4 portioni A.B C, fed portio quoque D E E sequatur eidem por- 45. h- 
tioni AB C, ex hypothefi, quareportiones MEN, DEF inter fe equa- — : 
Jeserunt, funtquede eodemangulo, vel de eadem eoni- fe&tione, vel cir- 

culo, & circa communem diametrum EH L, &ipfarum bafes fimul equi- 
 diftant, qua propter , & bafes quoque frmul'in totum congruent, nempe M 

N' cum D BE;ac ideó punéum L cum pun&o H. Recta. igitur DF, quie 
' eadem eft. cüm M N ,.cohtingit feétionem I Gin H... Quod tandem erat 

demonftrandum. poc o oO c ee 


c 8. pr. h. 


uà o d o 
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de 


HE elicitur, quod bafis angulatis portionis ; vel bafis cuiuslibet. coni- 
À A fccuonis, vel circuli ad pun&um medium contingit ciufdem nominis 
fc&tionem fimilem ^8 concentricant peripfum punctum dato angulo, vel - 
fectioni , aut circulo infcriptam.- uL REL S TM 

Nam primó loco fuperius demonftratumfuit, in vtraque figura , bafim. 
A C ad eius punctum medium G omnino contingere fectionem I G H per 
punctum G concentricé infcriptam; &c, | 


cOTOLL.dZ. 


EM etiam , quod fegmenta diametrorum, omnium zqualium por- 
) tionum exeodem angulo, aut ex eadém coni- fe&ione , vel circulo ab- 
Íciffarum, cum earum extremis terminis ad bafim , perueniunt ad eandem. 
eiufdem nominis, fimilem, & infcriptam concentricam fe&ionem. 

Etenim puncta media bafium ipfarum portionum , qux iam eandem fimi- 
lem infcriptam concentricam feétionem contingunt , eadem funt , ac przdi- 
fta diamerrorumextrema puncta, &c.vtfansconfrgat.  ,— 
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HU QE [tnt mimores y eo tales Ebyberbole funt. angu[hores (nempe m- 


! | | 
DM S MERI x» 
boc efl ad ompium frmilum , £f. concentricarum angu[iisfimam , cum^ 
spfis anguli lateribus y [eu cum. af ymptotis in totum congruentem .. Itaque. 
angulus rectilineus cuocari quodammodo poteft prima , (9 AAEN IA A 
Jemlium. Elyperbolarum.concentricarum. y quarum-angulus af ymptotalis 
ftt. equalis dato: , (£7. quelibet predillarum. familiam: Elyperbolarum in 
Jeriptarum dici poteft. (eébio. ew[dem, nominis cum angulo fimilis , Q» - 
CORCEHtYiCa , (Ec. quales merito appellantur due Hiypérbole , evel due El- 
Itpfes inter fe fimiles , Q7 QUU TRA MMERLEL e E 
uo autem. ad. congruentes Parabolas.,. cuel.etiam. mon COMPYUEREES 
(omnes emm. Parabole. [unt fimiles inter fe?) fed per diuerfos. vertices 
| femul. ad[criptas , quas alibi equidiftantey diximus , liceat etiam , quam-- 
uis Impreprie s, concentricas appellare ...Etemm , gy Parabole fuum ba- 
bet. centrum.-à.quo procedunt. eus- diametri , [edcum id pofitum fit 1n 1nfi- 
nitam diflantiam extra fectionem. ,- ideo "fe diametri ab eodem. centro 


quoque rationes » [i co 


is 


a[ymptotales , cvel Parabole equ 
p[es y cvel circuli files , fy. concentrici cir ^ 
Conuewsi y folida ab spfis genita "aocabunkur in pofletum. folida: 


bus , evel Spheris , à [mnlibus , (f concentricis fectiomibus genitis , mibil ' 
eft quod ad. nominum. detlarationem addamus , cum eadem de ——— 
qtio ipfi definito. perquam. vecle, conueniat .- Verumenim--—.—— 
uero jam [u[cepta , ac muper intercifa. folidorum tra- 
élatio , antequam re[umatur ,nouarum quarun- 
- dam cvocum explicationem requirit, quam 
- dde m fequentibus ita exhibemus, 
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9z . 1 Mincentij Viuiani 


PLANA ACVMINATA SIMILIA vocentur illa , quz inter fe fint. 
proportionalia, & quarum diametri fuper bafes fint equaliterinclinate , ac 
ij(dem báfibus proportionales .. 


Hoc eft fi fint duo qualibet. plana Acuminata proportionalia ABC, D 
EF, quorum diametri BG; EH cum bafibus AC, DF xqualesangulos 
alterum alteri conftituant , nempe -A GB. | | : 
ipfi. DHE,; & qui eieftdeinceps:G G B. 2 
reliquo F HE fit equalis, fitque diame- E: ^ 
ter B, G ad bafim A C, vt diameter E H.- 
ad bafim D F; huiufinodi plana inter fe, — 
| xus AG voscdkoe ew : | 
Vnde; & düs fimiles Ellipfes vocati pote: -. 4— MÀ — zs 
runt idibus eU. Qc A *w | e cet Hu OE iu 
duobus proportionalibus Acuminatis ac uic cce 


lc incer duabus ni Elipibus péicor equae indt it 
fe&is, quarnm diametéi fnnt balibus proportionales, &c. Idemque de duo- 
bus circulis; &c. [dou . 29S i Neb. d Eee : - 


^. SOLIDVM. ACVMINATVM. REGVLARE, vel taatim SOLIDVM - 
ACVMINATVM, voco omnem figuram folidam ad alteram partem deh- 
cientem, circa planum Acuminatum defctiptam, cuius omhia plana bafi fo- 
lidi equidiftancia per Acuminati applicatas data, fint quoque plana Aca- 
minata, eidem baft ; aciinterfe fimilia ; & fimiliter pofita,G& quorumhomoó- 
logz diametri fint ipfe applicatepraedictiAcuminati;&c. —..— 7 00— 


Y XXe 


. Efto planum quodcunque Ácuminatum A B C , cuius bafis À C, dia- 
meter B D, vertex B, & ipfa A C, fit vel diameter circuli, aut Ellipfis, 
' vel cuiufcunque ipfarum figurarum portionis, aut diameter Parabolz; 
vel Hyperbolz, vel cuiuslibet alij plani Acuminati A E C E, quodtan- 
quam baíts ;' ad quemlibet inclinatioriis angulum cum plano A B C fit 
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Xx difpo- 
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difpofitum, fintque omnia plana G M H , I.N L; c. que bati AECE. 
equidiftanter ducuntur per Acuminati A B C applicatas G H5 LL, Xc.. 

ipfi bafi , ac inter fe , fimilia Acuminata , & funiliter pofita; atque ipfe. 

" applicate G H , I EL fint eorundem Acuminatorum homologe diametri: — 

huiufmodi figara SOLIDVM REGVLARE. ACVMINATV Mi vocetur, 
vel tantüm ACVMINATVM SOLIDVM 5 A E C EF. véró BASIS foli- 

di Acuminati; fed portionem A B C. Acuninati plani intra Acuminatum. 

. folidum interceptam ( eó quod ipfa fit tanquam Regula ,.vel.Modulus, 
aut Canon homologarum diametrorum (milium planorum equidiftantium, . 
ac folidum procreansium ) nuncupare liceat CAINONEM folidi A cumina- 
ti; qui fiad planum bafis A E C F-rectus fucrit; dicatur CANON RECTVS | 
folidi Ácuminati;, & B.D diameter Canonis » nuncupetur quoque AXIS 
folidi;& eius VERTEX punctum B, in quod abit folidum , atque eiufdem, 
folidi ALTITVDO dicaturre&a BO, que àvertice B fuperbafim AE C . 

DINATIM DVGTA adaxim folidi Acuminati. PR: orsodiderisg 


SOLIDA ACVMINATA PROPORTIONALIA dicantur illa, quor .- 


rum omnia. plana ordinatim applicata pe: 
 naliter diuidentià , fint quoque interfe, é 
Videlicet di. 712 ) j s 1d. qot poss mico 


aii bus; 'rópotrtiona i ult E 


nata ABC, DEF, quorum bafes. 
fint A GCI,LFHD axes veró 
fint BK, E O proportiofialitér fe- 
&ijin M, P; & in N, Qs ita vt K 
-M,ad MBftytOP,adP B; 
KNadNB,vtO QadQE,&c. —— 
fitquebafis A'GC adbaim FH, — & 
vt planum ordinati appliéatam, 
per. M ad applicatum pef P, & vt.-|. 2 
applicatum per N ad applicate. AC 
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-. Si aper diametzum A cumminati plani defcriptom i parallelagrámmuna. 


quodlibet fuper ipfum planum quomodocunque eleuatum itdémqué-Acu- . . 


minatum concipiatur fibiipfi equidiftanter moneri; ita vteiasdiameterfao --— ^ -- 
motu parallelo prsedictum parallelogrammumm.defcribat ; folidumiocclufüin "^^^ 7 


à duobus oppofitis Acuminatis.congruentibiis; ac parallelis ;atque à-fupci- 


ficie , qua à perimetrojfigure mote defcribitur CYLINDRIOWVS:vocétur. 


 Acuminatu vero folidum procreans, dicatur BASIS, &paralldogram- 7. 
mum, per,quod fit &equidiftans datio Acuniinati plani. Cylndricumpro- 


creantis,. CANON, DIAMBTRALIS ngocupetue, 5e 


|! Nimirum; fit Acuminatum planum À B.C; cuius diameter BID, cuiin- ^ — 
fiftat parallelogrammum quodcumq; BD EF fuper planum figure ABC ^ 


vtcunque 


94 — s Nhaücenti] Viurini 
vtcunque eleuatum; concipiaturque Acu- : 
minatum' A.B C moueri motu fibi ipfi pas 
rallelo; fed itavtre&a B D: «quidiftanter | 
incedat fuper parallelogrammum B E , do-. 

- nee congruat cum oppofito latere EF. 
Huiufmodi folidum occlufum à parallelis; 
& congruentibus Acuminatis AB C, GE | 

, H atque à füperficie, queàperimetró A 
BC A in fua latione defcribitur; vocetur 
CYLINDRICVS,, Acámiratum veró À B.C eius BASIS; & parallelo- 

 erammum B.E CANON: DIAMETRALIS- przidi&i Cylindrici , cuius - 
alticudó trietietur perrectam ad vtrunque oppofitorum planorum perpen- 
diculiFeng 9935. deroioldos bobo nus [SAP aes | 


XR i 


da 


- taque CYLINDRICVS dicetur omne folidum circa parallelográmum 
quedcunque defcriptum , & cuius omnia plana bafi folidi equidiftantia , ac 
.perapplicatas 1n parallelogrammo ducta, fint plana Acuminata , eidem. 
bafi; ac interfe qualia, & fimilia , & fimiliter pofita , & quorum homologe 
diametri fint 1pf applicatz in prdi&to parallelogrammo; quod CANON 
DIAMETRALIS Cylindrifvócibitur; | £150 090 66003 


4 


£o. 


Onittinus remiuerf aliores, 5 olidorum. Acuminatorü , ac.C »ylimdricorum, 
 defimitiones , cum boc loco de sjs fermo-wtmme: babendus fit ; 
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— Sr Conoides quodtunque ; vel'Sphata ; aut Splizroides ob: 
longum , vel prolatum plano fecetur ex, dato folido portionem 
abfcindenh: poflibile eft per axeni folidi;, plan dncerc , quod 

ad bafim abfciffe portionis fit ere&tufi.d Itentucc-iaar b. oq 


s 3» x 


Pothbile eft baí: portionis aliud'planuni zquidiftáns ducere; 
. quod conuexam folidz portionis fnperficiem contingat. - 


L4 5o quodcunque ex predi&is folidis A B C, cuiusaxis reuolutionis fit 
| 4! B.Ds:atque ex eo per planum: E HG T fit ábfciffa portiofolida E F'G, 
aex1314. €uiusbafis«BH GT (qué; vel erit 4 Ellipfis; vel circulus. ) Dieo poffibile 
p acm «effe bafi EH GT planum diteere perfolidiaxem B D , quod 4d. bafim EH 
&c — |(Glre&umfit. Preterea poffibile effe eidem bafi aliud plandmsequidiftans 

-ducere , quod folidz portionisfuperficiemcontingat. : ^77 000077 


x ES 


bj e i SEenim planuni fécans EIG fuerit ád axem'B D ere&um; hünc fecans 
da e in Ko feto circulus erit, i turus centrum K ;'& fi per àxim'B K agatur 
n G, fectionis portio plata:E B G erit cea, qu& folidumr genuit, cuius bafis 
— dosi tidem.EG, axis vero ipfe B K; & ad bafi EH G I ree 4 erit. Quod 
Elem. prinio $006. " BIBHIIC pU Hor ce EIU DIUATCS rcoprena viov tex n CUIRE : 


goes d e 
DSCIUNOR RP ERT 
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qc Iam 
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Iamfi per verticem B ducatur in plano portionis EB G recta BL; ipfam « 5». pri- 
portionem contingens hiec bafi EG ««quidiftabit: & fi per BI. concipia- 7? conie 
tur planum duci, quod plano per axem EB G fit erectum, 1d folidz por- , Pu $dr 
. tionis fuperficiem continget/in B ; atque bafi E H G.I erit parallelume cut. Cl:uijpott 
ytrunque planorum fit eidem E,B.G rc&um, & communesfcétiones DL.5 1 vnéce 
 EGfint pdralicle, Quod iecundos C... oon dub o dduduun 
- Sivero planum fecans E H GI rectum non fuerit ad axem B D s( & tunc 
fectio 4erit Ellipfis)fccetur denuó datum folidum quocunquealio plano A. 6 13-14 
H.CTadaxem tecto: ( quodtamen non tranfcat per interfeciionem axis B. c Conor 
D cum plano EH GT, fihoc axem fecuerit intra folidum) id in folido-e- &c 


WAV ea UR CR d OP OHNDSE S IT edo 
&ionem faciet « circulum, centrum habentem in axeB.D, vtija D, omnino. 225767 


"M. 


autem fecabit bafim EH GI percommunenmicétam H.] tma Ellph, thm, S34: ce. 
in circulo applicatam, cui ex D, circulicentro, dué&ta perpendiculari D M 5 
peraxem B D, acrectam D M agatur plánum in folido efficiens genitricem 
ie&ionem E A B G C, cuius communisfe&tio cum circulo erit diameter A 
C,eécumElipüemrcca HG.T £3 9| £3 ^3 

Iam priüsoftendamfectio- — 
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planorum communem fecio- 
nem, eri eadem linea IM 


e f.4.de& 
; vnd. Ele.— 


b C. redaerunt ,tfed E.H GI bafisfolidz portionis tranfit per IM.ergo t9 vnd. 
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"Vm huiufmodi folida portio E F G de quolibet predictorum folidorum . 

4 abfciffa, fit folidumad alteram partem F deficiens, circa Acaminatü 
planum EF G defcriptum, cumque omnia plana eius bafi EH GT :equidi- 
ftantia, fint plana Acuiminata, vt in prima proxime praecedentium dcefinitio- 
num monuimus, fintque omnia inter fe 2 fimilia , ac fimiliter pofita , eó quod 
velint circuli, vel Ellipfes, quarum homologi axes funt? eedem applicate 
in Acuminato E F G, idcircó per fecundam predictarum definit. talis foli- 
da portio in pofterum vocari poterit aliquando folidum Acuminatum; & 
planum Acuminatum, feu portio plana E F G; cum fit recta ad bafim EH 
GE, dicetur Canon rectus folide portionis. | | 


— B Lo^LrLg 


X hac elicitur; qua methodo per axem cuiuslibet Conoidis, aut Sphe- 
roidis, velSphxrze, aut etiam Coni re&ti duci poffit planum, quod ad 
datum quodcunque planum non per axem ductum, & folidum fecans ; re- 
étum fit, etiam fifecans planum in Conoide Parabolico , aut'Hyperbolico; 
vel Cononon fit circulus neque Ellipfis: fimulque patet, quod predictum 
planum peraxem, aliud non per axem ductunromnino fecat intra folidum: 
quz omnia , velleuiter perpendenti manifefta funt ex dictis, quasque ab ip- 
fo Archimede tanquam poffibilia, & iam nota paffim fupponuritur 1n libro 
dec Conoid, &c. : Sn GdHHMON Ses n 1 


LA 


pes quidem prima pars huius Problematis breuiüs perfolui. Nam 


c 18. vnd, 
Elem. 


ex vertice B, vel ex quolibet alio axis puncto , füper planum fe- 
cans EH GI ducta perpédiculari per quàm; & per axem B D' ducto plano; 
conftat hoc idem fuper planum fecansrectumeeffe.. Verüm cum fxpe eue-- 
niat, quod ipfa perpendicularis occurrat fecanti plano non intra folidum, 
fed velin eius fuperficie, vel extra, cumq; omnino oftendere o pus fit, quod 
huiufmodi planum per axem, rectum ad planumfecans, hoc idem planum 


. fecat femper intra folidum, idcircó pró huius Problematis folutione fupe- 


riorem viam clegimus, qux ad vtrunq; fimul nos perduceret vnica conftru- 


15234 E 


Olligitur quoque planum , quod bafi portionis cuiuslibet: predicto- 


| C rum folidorum &quidiftat, atque eius conuexam fuperficiem con- 


tingit , eam contingere ad verticem diametri reti Canonis; boc eft tàn- 
gere ad verticem axis portionisfolide. ^ - | 0 t 
; Km oor E ; eio ve : : 


i 


Nun; 
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"tur d 


metro predicti Canonis te&u ,& altitudinem ; eatidem cum altitudine; 


$^ rdi 


Nam eadem-reda FN, — 
quecxconftrudionediame- —— 
téreft plan portionis E.P. ^ 
G,-eft quoque axis-folide,-- vx 
cumab F eiusvertice;ad N^ ^ 7-7 
centrum bafis EH GI ince- - P 
dát. Preterea ductà ex ha- 
rum portionum cómuni ver- 
tice F recta F P ad bafim E 


alitudinem, fed Canon EF. eu C d -—- 
G re&tus ponitur ad bafim EH. GT; quare FP, qui ad communem horum 
planorum fe&ionem E G eft perpendicularis, recta erit ad planum bafis 
EH GI, ac proptetea ipfa erit quoque altitüdo portionis folide E. F. G, 
cum perpendiculariter cadat ex cius vertice F füper bafim EH GI , &c. 


pe 
427 


COROLIGUMEM M . 


P denique axim portionis cuiufcunque pradi&orum folidorum, &, 

axim folidi, cuius eft portio, effe in vnocodemque plano, quod per — | 
axem eiufdem folidi ad bafim portionis rectum ducitur, fiue effe in plana Lm - 
Canonsiedh ——— — Roc. : : 

. Etenim, & BD axis datifolidi, & EN axis folidx portionis EF G funt : 

in plano E B C du&o peraxem BD, fed ere&o fuper baftim EIGH por- ., —— 

tionisfolide EF G, quod planum E B C idem eft , ac planum re&ti Canonis. 

E FG intrafolidam portionem intercepti. e vc 

, Siergo per axim datz folidze portionis , & per axim folidi , cuius eft por- - 
tio ducatur planum, hoc erit ad planum bafis portionis cre&um; atque in.. 
folidaporionerectum Canonemexhibebit, — —— ^ d 
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— F ^ parallele, & earundem fi- 


communes fectiones cum pla- 
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... Portiones eiufdem , vel diuerforum Conorum , aut Conoidum 
Parabolicorum , funt folida Acuminata proportíonalia. Item. ^ 

Portiones eiufdem , vel diuerforum Conoidum Hyperbolico- 
rum , vel Spherarum; aut Spharoidum ; quarum fegmenta diame- 
trorum in portionibus genitricium earum fe&tionum ad bafes ere- 
Gisintercepta , ad fuas femi- diametros$ candem homologam h- 
beant rationem, fünt pariter folida Acuminara proportionalia ,—- 


Qu primó dux quacunque portiones A B C, D ET eiufdem, vel diuer- 
J forum Conorum, yt in prima figura, vel eiufdem, aut diuerforum Co» 
noidum Parabolicorum, vt in fecunda , quarum axes üint.B..G ; E. H , bafes 
veró circuli, aut Ellipes A C, D E, ipfeque portionesfolida, ( quz. iamJ 
per primumScholium precedentis funt folida Acuminata) planis per eorum 
folidorum axes duétis ad bafes retis « fécentur , & fient? in folidis re&ti Ca- 
nones .Á B.C, D EF, quierunt c portiones fectionum folida genitricium, 
& communes fectiones ipforum cum bafibus erunt. 2retz A C, DF, quze 
circulorum , aut Ellipfium* erunt axes. Dico in vtraque figura folidas por- 
tiones ABC, DEF effe Acuminata folida proportionalia. : 

Etenim horum Acuminato- Rees ro) 


4 


 rumfolidorumaxibus BG, B . |... 


H proportionaliter vicunqde.—— ——— 


fe&isinl,L, ducanurperl, ^ 7. 


C; D Fxquidiftantia; que in: 
folidis efficient fe&iones ipfa- ; 
rüm bafibus fimiles f earumq;* — ; 


nis ABC, DEF £ erunt re- 


» - t 


diametri. 


- Jamcum fit GB ad B I, vt 


H E ad EL, ob conftru&io- . 
nem.fitque in prima figura A 


milium fectionum homologz 


Cad MN, vt GB ad BI; & 


DFad OP, vc HE ad EL. (cum Canones ABC, DET fint triangula ) 


ent A C ad MN vt DEFad OP, & quadratum A C ad MN, vt 


i Coroll, 
7. Arch 
lbid. 


quadratum D F ad OP. In fecunda veró eft quadratum A C ad M N, vt 
re &a G B ad BI (cum Canon A BC fit portio Parabole) vel vt reta H- 
E ad EL; per conftrudionem, velvt quadratum DE ad OP: cft ergo in 
vtraque figura, vt quadratum A C ad MN, vel vt circulus, ? aut Ellipfis 


-— 


De Max. c Min. Lab. IL 99 
À C ad fibifimilem MN, ita quadratum DF ad Op, velita circulus, aut 
 Ellipfis D F ad fibi fimilem O P; & permutando, fe&io A C ad DF erit 
vt fectio MN ad OP, & hoc femper vbicunque folidorum Acuminatorum 
axes fint proportionaliter fecti: quare , ex tertia premiffarum definitionum - 
Acuminata folida AB C, DEF erunt folida Acuminata proportionalia. 
Quod erat primó , &c. cob X3. E. A Ea LUE 
Retereafint AB C, DEF. | E du c p P 
due portoneseiuídem,ve] -: ^ a. 00 pur mo 
diuerforum. Conoidum Hyper- 


bolicorum, vt in tertia fieura, vel ^—- ; 
| eiufdem, aut diuerforum Sphz- ; 


- roidum, vel Sphararuim, vtinu UM 
quarta , ( que portiones funtpa- 7-0 
riter folida -Acuminata per. x, ^ Ue 
Schol. 69. h.) quarum bafes fint 
circuli; aut Elpfes AC; DE; 
Patet quod fi per axes folidorü ,- 
quorum funt portiones ducantür ^ 
plana, 4que portionui bafibus ^ ^. 475 [E 
fint erecta, fient in folidis pottio- cUsJ CUIU Eee e 
nes genitticium ^ fectionum 2iLQ 
C, D EF, hoc eft in tert Ot- zn | | 
nesHyperbolarum, & in quarta quas vocamus ; Ca- Conoid- 
nones, & communes horum bafibuserünt 4 recta c 1.Schol. 
AC,DEF;j; quzipfarumbafium etunt e 'axes Sint iam Canonum ABC 


« 46p.h. 


BOGBIELIDUICOGODIMOS b ex 13. 
Arch. de 


i 


rationem; ac feemehtu oin vtraque" 


effe Acuminata fol 501v SE n4 J BR Bs - £5 


. Etquoniam, 
Hyperbolarum,; 
diametrorum.G 
bent rationem, 
funtque BG,.EH. proportionaliter fect 


-b36.h. 


AE 2 £exco- 
z:roll. fept. 
E NT E GILU preti cecus Arch. de 
circulus, aut Ellipfis:M:N-ad fibi per vbicunque, Co noid. 
pone E : | N. c QXUS E 


$50 — Main "M iudi «i 


axes BG, EH. (clidom portionum fint. cu fe&i: quare; éx 
definitione, ipfa folide portiones ABC, DEF erunt folida Acuminata, 
propordonalia , on vitimo gmontigadus) erat. £l : 


mcs ci KO I. 


[Inc sianifeltum fit folidas portiones ud ios teóti; y, id Gd 
Parabolici;aut Hyperbolici, fiue Sphaera ; aut Spharoidisoblongi , 
vel prolati, quarum recti Canones fint «quales nter ie. eife Acuminata fo- 
lida proportionalia. | 

- Namquó ad portiones eiufdem Coni redi; vel Conaid Pataboliei, jam 
 inprimapartéhuius propofitionis oftenfum eft eas omnes, quecunque fint, 
effe folida Acuminata proportionalia, ac ideo , & ille. quatum redi €» 
nones fint equales, erunt pariter folida Acuminata proportionalia.- (005 
Quó autem ad folidas portiones eiufdem &ortoidis Hypeibolicilfiue, 
Sphztz, autSpheroidis o blongi , vel prolatis quando. earum portiones gé- 
nitricium fectionum ad p im rece qua eadem funt, ac recu Cano- 
nesYuerint equales patet ex pfop.63 .huius, Íegmenta diametrorum ipfarum 

ad proprias femi - diametros, vnam, eandemque fimul rationem habere ; ac 

&"* propterea ex1js; qus in hac vititno loco degnpn faBiHos huic folide 
portiones erunt fumus. [olia SIUE CHE 5:13 ai 3 SIE 
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Eus Rue. 1 d pinos 199]. mi io 


icizq ius altitudimum ; * Ainter (e funt vt bags: 


pz? X25 


E CR « : i3 
E Teu :51 55 rJ niu Misi tà cde 


sc dm obi i Bsquamm bafes fint Hans Acuiitdta: c D p: 

-FGH, altitudines verósfintstqualescnidamrecte-1. Dico'Cylindri- 
. cüm Á ad Cylindricum B, effevtbafis CD-E ad bafim FGHC ^^ 

- .Concipiatur alius quicunque Cylindricas L cuius bafisfit -parallelo- 

.. Srammum K. Ts altitudo veró fit eadem1:: quod. erit.parallepipedum. ^ 
rai Ofténdam priiis, Cylindricum. A ad  pazallelcpipedum.; vel tl dese 
| 5L effe vt bafis CD E. ad bafim- KT. TCb Hed sHue) $230 s 
pos END ,crit bafis eb DE; velinaior, ze sáinor me fi Ru 


: ue Í 

: E o eu ee Re vost i 
: it ergo hec. infcripta PQ;RS,&c Itaque cum. "Acuminatiri CDE' 
EE fupereti infcriptam P Q, R S, &c. minori quantitate: 'O,erit: infcripta adhuc 


e maior; tmo opus: etad hoc; Mad bafim. KT fitv S plindrisus dà ad Cy" 
3) d E Ez RET - z t. SET eb inris ze 2Ig3is 
S ; Mna go .Cylin ciric um A fuper « omnia d figurae sitem 
d em : ma : 
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ma PQ, RS, &c,,concipianturdeícripta folida paralielepipeda &qualium 

altitudinum cum. Cylindrico /AS vel É A quorum ihfiftentés linez fint. 

equidiftantes infiftentibus Cylindrici A, &c. erit ergo vnumquodque pa- 
-üllelepipedoruim infcriptorüm;ad patillelepipedum: L. »4vt ptopFia bafis ad. 2 3». vnd. 
bafim,ac ideb omnia fimüliüferipta füper P Q; RS ; &c; ad vnicum parallé- Elem. 
lepipedum; vel CylindricumL, erunt vt omnes bafes P Q, RS, &c. hoc eft nos 
vt figura infcriptaad bafim R T ; fed infcripta: ad KT maiorem hahet ratio- 

néfi iquàm Cylindriéus-A ad E, ergo; & omnia fimul parallelepipeda i in- 
fctipta; ad Cylindticum L niaforem habebunt rationem, quàm Cylindti- 

eus. A citcumferiptüsad éyidem Cylindricum L, rgo in infcripta udi pae 

rallelepipeda maiora erunt Cylindtico' A, pats: fio toto, "i E eft: abf urdür- 
 nomeftersobafis'CDE- Taalór quim opis eftad doe ytà inr fitvt. 
Cylindricus Á ad L.- 

Siveró ponaturbafimtz 
CDE adKT habere mico 
norem rationem quàm. ' - 
Cylindricus A adL,erit ^. r 
bafisCD'E minor'quàm ^ 
opuseft adhoc vt huiuf- [4]. — 
iiodiznfaghitüdines: pie 
proportionales , inuento ; 
lgitür defe&u&c. & &f B 

bafi € D. E eireumfcris —— et: 
ptione hine dais bcd 
logrammis, &c. que ad - 
bifim;i T: adhue frigore: - 
habeat rationem quàm. . 
Cylindricus A ad L , & 
circumícriptis arallele- uw 
pipedis vt füpra joffemdetur aséreoatünr circütffctip Ó is RS allelepi 
dorüm ad Cyliülricaimli:etfe vt iatira Citcuintcripta ab b 


da em ru E SN oéeff, 


dist 


LM 


habéreminoreni tationem quaRi Cyliüdricas A ad eun 
L; ideoque przdi&um aggregatum parallelepiped Pu im Pus | 
drico À ; totum faa parte ; quod. eft abfurdum. No rx 
habeti purus ec minorem tationem quàm CyHinc icu 
erit bafis UDÉ fimi KT.vt C ylindtic ad E 
demonftrabitur, pe im K T ad e ce E "CH. dem ad bam Cylin 
ci 1 D, effe vt Cylindricus L ad Gylindeicüti;Bi qiie; Gr iquo, rite 
isCDE ad M EGR. rie dCylindricüm B.. Quod ' 


: erat, Beer 


(s E 
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See is Vat odi plici 


equali isakiiadimum: 
uerint inter fe zl erunt : | 3i 
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— UEHEOR: XLV. PROP. LXXIL. 


—.— Si Cylindiicuis plano fécetur. bafi zquidiftante , erit Cylin- 
dricus ad Cylindricum, vt altitudo ad altitudinem. 


- [ Oceadem penitus confiru&ione, ijfdemque argumentis demonftrabi- 
A K tur, ac 15. duodecimi Elem. opetamen precedentis Corollarij;ani- . 
maduertendo fimul, quod dum Cylindricus plano fecatur bafi equidiftante, 
in ipfa fe&tione oritur figüra fimilis, & equalis, fiue in totum congruens bafr 
Cylindrici: nam ipfe Cylindricus, ex motu parallelo fuz: bafis procreari 


concipitur, ex definitione , &c, 


SCHOLIVM. 


i 


-—- n 


X hac pendet huius conclufionis demonftratio; quod. eft conuerfum.z 
prop.7z:.huius;nempe. P eo e d bh. [o 

Cylindrici equalium bafium funt inter fe, vt altitudines; quod oftenditur 

"vtin 14. duodecimi Elementorum, oisauni-. 25 3500149 


THEOR. XLVL PROP.LXXIIL. 


Cylindrici » quorum bafes altitudinibus Ieciprocaritur , inter fe 
funt aequales : &éconuerfo, yt ee - enmiag moccicn inedid 


book wd. $22 


vius Theorematis demonftratio elicitur ex precédenti, eftque omni- ; 


Quo fimilis 15, dilodec, Element, itaque brenitatiseraria, honc ipfam" 
o mittimus, fimuleue &onguflas alias Cylindricorum affe&iones, cum hic 
dejsdilerérenóndilopus ^. 7 iube ue 

CHug 4 ibi SOIDIH RHBODOGI EHE 
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Bata. proportionalia ; quorum bafes altitudinibus 


int rec iprocé pr oportionales inter fe fünt Coualpposs o5 


| Ri. Acuminata folida proportionalia, quorum Canones ABC, D 
x2 EF fint fuper bafes A.C, D E, & circa diametros BG, EH; bafes 
veró horum folidorum fint. 3icuminata plana A L C ;- NF O circa diametros - 
AC, DE, fitque vnius folid; altitudo BI, adalterius altitudinem E Q re-. 


xm No rp o - E Bot e diee II dg M n 
- PEoces VtbafisN.E O: ad Dafim ALC; Dico huiufmodi folida inter fe. : 
 €qualaefe. — CHICO OUPUL EI IUeLIBSODUSDISIU UIS CE TI 


T 


i : m 
z Sienim 


De Máx& MinelübL ——— 2x53 


nuam axis B G-bifectionem, &c, figuram ex Cylindris vque- altis, foli 
infcriptum folidum. Acumigatum A'B C luperet minori exceffu , quo foli- 


applicato, bifariam «fecabitur Cylindricus, quod fi itefum àxis dimidium 472-b- 


V; XY; ageregatum ipforum excedet folidum A B C minori quántitate, 


quàm fit primus Cylindricus A S , cum A. $ fit- femper exceffüs circuni- 


Canofüfit 273.,/80c.05 GR. ointoq Cot 
lam patet diorum foli-3 25-5615 6t 
dorum altitudines BI, HEROS man 
Q in tot giquas pattes fozico5 duse perones n e 
cari à parallelis bafibus^. «g--———— AR 
circumícriptorim Cylin-: IDs" 

dricorum , in quot £ fc-- 
catur diametri B G, E H,-: 
Canonum A BC, DEF. 
«a-AS 3lumdodgi,850057 5-1 up voe 


p 17-vnd. 


v lem: 


POLIPIDOUA sv 


primi DK alGtndo 9. Qui 56 5 9m 
&cumfitbafisALC,ad —— ; 

bam OfNGurIGCHddpr o 158 0 ou 
cé altitudo E Q ad altitudinem BT, fumptis confequentium zque-fubmul- 
uplicibus 9 C. 8 I; eritbafis AL C, ad OFEN, vtalritudo 9 Q. ad $ 1; 


quare Cylindricus A S equalis erit£ Cylindrico DK. JBademtazione de- « 73. h. 
monftrabuntur reliqua Cylindrica T M, X V , Z Y , rcliquis 2 3, 45.6 E | 
equalis effe , fingulá fingulis, quapropter vniuerfa figura ex Cylindricis, 
circumícripta folido A B C, «qualis erit vniuerfz circumfcript folido D... 
EF, fed circumícriptaipfi A B C demonftrata eft minoríolido D EE, er- 

20, & circumfcripta folido D E E, ipfo fibi infcripto folido minor CH. fO- coeur 
tum fua parte, quod eft abfurdum. Non eft ergovllumhorum Acuminato- - ——— — —— 


rum 


Y 


104. Vincenti] Viuiáni 


rum altero maius: quare omnino inter fe funt aequalia, Quod erat demon- 
ftrandum. : ! Bab | 


MONIT VM. 


SS AE Or. paucas alias folidorum. Acusninatorum y eorumque trunco. 


s rum proprietates (quales nismirum. attigimus. de plams , Qj 
D seen[alibus Acumnnatis in Scholio propof. 377. Intus) facile 


datam , qualem portioriem copfütuere , 


Sto ex angulo re&ilineo abfciffa portio A B C, cuius bafis A C , dia- 
k meter veró BD ; fitque data alia diameter B E; circa quam oporteat 
portionem ipfi A B C zequalem conftituere. : LIP 

Latus AB fecetur bifariam in F, & per F agatur F.G parallela ad B C 
. cum BE occurrens in G; per G veró ducatur A G H ipfam B C fecans 
in H, atque inter CB, BH fumatur media proportionalis BI agaturque, 
per I recta IL bafim A C fecans in M, & datam diametrum B E in N,& 
de B. productam, in L. Dico ipfam I L abfcindere L B I portionem qua- 
itam. c: | 
Triangulum enim A B C ad triangulum A BH eftvtbafis C B ad BH, - 
. velvt quadratum medi proportionalis I B ad quadratum tertie B H , vel 
 vttriangulum L BI ad idem triangulum A BH: (ob fimilitudinem ) quare 
triangula A B C, L BI funt equalia . | : 
 Etcumrede LI, AH fimul equidiftent, fecenturque ab eadem B N ex 
vertice B trianguli LBI du&a, erit L N ad N I, vt A G ad GH, vel vt 
AF ad F B (C obparallelas FG, BH)fedeft AE ipfi F B qualis (per con- 
 ftru&ionem)ergo,; & LN ipfi NI xqualis erit. Itaque ad datam diame- 
trum BN, inangulo ABC ordinatim applicata eft LI abícindens trian- 
ulum, vel portionem L BI alteri data portioni A B C equalem. Quod 
faciendum erat. ceo Em WR S cet 


N 


SCHO. - 


De Max & Min Libl. /—— :og 
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HE peractis, patet bafes A C, I L equalium portionum de eodem an- 
| gulo A B C neceffarió fe mutuó fecare intraangulum. Nam I M, 
qui ex pundto I inter H , & C fumpto equidiftans ducitur recte A H 
neceffarió occurrit cum À C, vt in M. | 4 

: Dico ampliüs éarum bafium occurfum M cadere omninó inter diame- 
tros B D, B E; hoc eft inter puncta E, D; atque retas ND; AL, LC 
, harü bafim tüm puncta media, tüm extrema iungétes effe inter fe parallelas.- 
—. Sienim per E agatur O.—— Rei. ue : 
EP ipfis A.H, L I zquidi- | Rt 
ftans, € per P. retaPQ. E 
parallela ad A.B, erit ( ob 
1pfarum zquidiftantiam ) O 
E xqualis.E P, itemque A 
E equalis E Q. (ob triangu- 
lorum íimilitudinem . A E 
O, QEP) atque anguli ad 
E íunt zquales , quate & mam 
ipíatriangulacqualiàácrün, .. 4 e 
petio &ABP.B, Hertübnoiup oc c 
lum O B P zquale menfali 


4 Cotoll. 


ad M A5 fitqué CB maior BI erit. C'M maior MA , hoc eft pun&um M ;;. primi 
cadet vltra. D, verfus E. Itaque harum bafium occurfus eft inter diame- huius. 
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LEMMA XV. PROP. LXXVI. 


Si inangulo ABC applicate fuerint quotcunque redz lineg- 
AC, DE, &c. interfe parallel ; que a quacunque aliareéa F 
G vtrique lateri dati anguli occurrente in E, G , fecentur in, 
H,I,&c. Dico vtre&angulum PF H G ad DHE, ita efle re&an- 
guum FIG;ad AIC. — | 


Y Tenim ratio re&anguli.F 
H G ad DH E, com- 
ponitur ex ratione F H ad H 


ratione GH ad H E, fiue ex 
GI ad I C ; fed & ratio re- 
é&angui FIG ad AICex —— 
jídem rationibus componi- 

tur, quapropter rectangulum 
FH G ad D H E, eft vt re- 
&angulum F I G ad AIC. 


. Quod erat, &c. Et permutan- 


de; rectangulum FH G ad FIG, vt rectangulum DHE ad AIC. 


L5 Si fuerine dis aquales portiondy de éodém angulo ,, vel de 
. eadem coni- fe&ione., vel. circulo: ,- & ex puncto rhedio- bafis: 


vnius portionis applicata:fit-in'angulo ; vel fe&ione quedam 


reca linea bafi alterius portionis quidiftans : rectangulum füb. 


75. h. & 
per ;.Co- 
xoll. 4o.h. 


fegmentis hüius appliéata zquabitür quadrato femi - bafis eiu 


M , frue , punctum earum occurfus M differre à pun&is medijs F, G. — 
Itaque fi per alterum ipforum , vtputa per G pun&o medio bafis H 1, ap- 
plicetur in angulo, vel fectione re&a S G T. parallela alteri bafi A C, hac 
omnino ad vtranque partem cum anguli lateribus , vel cum fectione conue- 
niet, cum ipfa fit vna applicatarum ad diametrum BE. Occutrat ergo in S, 
T: Dicore&angulum S G T quadrato dimidix bafis A C, fiue quadrato PF - 
Cugwdecdüt.- —— : ! ws cs Iun 


i E 


— De Maxcóc Mim Dib.lL |—. 197 
TunciscnümreQus A DG TH: t Q4 as iy 
patet lias inter fe 4. &equidiftare ,'ac ideó- 
ipías proportionaliter diuidere rectas. H. 
GMI,CFEMA intereas interceptasin .... 
punctis G, F, M. Eritergo, in fingulis. 
figuris, quadratum H G ad quadratum - 
G.M, vt quadratam C F ád quadratum 
EM; & permutando quadratum H G - 
ad quadratum. CF , vt quadratum G.M 
adPM;fed,inprefenufigura,eftqua- — 7. 
dratum H G xquale re&angulo H MI H/' t | 
vnicum quadrato GM; & quadratum. 7^9 cs 007 n Qon 
C F xquatur re&angulo. C M A vnà : | : 
cum quadrato. E M, (cumrectz HI, A C bifariam fe&z fintin G. & F, & 
nonbifariamin M) atque eft totum quadratum 'H G-ad totüm CF vt pars 
ad partem, vel vt quadratum G M ad F M, ergo reliquum ad reliquum, 


nempe rectangulum HM Lad CM A, vef y re&angulun'H GI ad TGS 


erit vttotum ad totum ,fiuevvt quadratum H.G ad quadratum C E; .fed an 
tecedentia funt zqualia, hoc eft re&tangulum H GI, & quadratum H G,, 
cum fit rea H G qualis GI, ergo, & confequentia xqualia egunt, nem- 
pe re&angulum T G S, & quadratum CF. Qu angu 
ERE oo. vnm 

- Tnreliquis zatem Ruris tam dieti ceitj: 
GI adrecangulum T. G S; vtquádratüm &contingentis E N ipfi H I pa- 
xallele ad quadratum cóntingentis BN alteri A C aequidiftantis , vel vt 
quadratum G M ad M F friám ibi primo loco oftenfum fuit in fingulis effe 


^ ibidem. 


b 76. h. 


dia tértij Schematifmi, eft re&angulum H 


€ 17. tettij 


EN ad NB, vt GM 3d MF (vel obparallelas AI, F G; C H; vt quas. ^ 


dratum H G ad quadratum CE, atque antecedentia funt equalia , nempe 
re&angulum H G I quadrato HG, cum recta H G fit equalis rete GI, 
ergo, & confequentia , fiue re&angulum T G'S quadrato C F'equalej erit; 
Quodomninooftendereptopofitumfuit, ^ ^ eee 
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N 


CERDRCEES Dru, portionum... etu(dem «coni - [echionis quas deinde pro 
quacunque coni - (echrone reperimus atque conica. demonf[iratione. confar- 


V 774 ad abfcindendas MAXIM AS 5 € MENIMAS co: E 
. PE- fechionum. portiones per punctum m tjs datóm , ammad- 
seriemns alim. jpamittendam. efe imefligationm aids... 


maumus , (cot coifum eft in 4o. buins , ac fimul cot in 45. eas om-—— 


nes proprüs bafebus fimilem , (d coucentricam edem. moms: fe£ito-. 


nem centioere ) ita dum 7M AX 11MM AS , ac AMEN. 144 AS. Conorum , aut. | 


Conoidalium y vel Spheroidalium fokidorum portiones nolis. duximus in- 


quirendum y neceffe Tut prius. contemplari à que nam em[dem Coni un $* 
| | 2 o E 


X 
4 


roa  Vincentij^ V iurani | 
evel Conoidis , fite Sphere , aut Splreroidis quortiones inter [e «equales vel 


: fent: cunde mox cuent nobis in amu. perpendendi , 4n ille: ceter fee 
aequalitatem fortirentur , quarum portiones plane gemtricium feclionmm.o 
* ad plana bafium. erecie , nempe quarum vecli Canones tnter [e qariter 


«quales ejent , prout equales infpexeramus i& Conoide Párabolico , ex. 


25. Arilmedis im libró-de Conoid, Q7 Spheroid,. Res quidem ex. cogi- 


- tattone fuccesfit » Tunc enit in fequentem comuerfalesm. demon[leationem 


sncidihius y cuius , atque [upertoris qnadragefima qropofitionts y fole enun- 
ciatiónes , cum preftantis[rmis. Geometris , Galileo , ac T'orricellio com- 


miticata tantos Viros , meruerunt, babere laudatores 


- 'Selidz portiones eiu(dem. Coni recu... vel Conoidis Parabo- 


lici , aut Hyperbolici ; fiue Sphzra:; :aut Spharoidis oblongi , 


chim.:de 


Conoid. 
b ex 40.& 
€x 75. h. 


€ ex 1.pri- 
mi huis ; 
Gc GX312. 

2CE4 ds 


Archim. ' 


-de Co- 
noid. &c. 
dibidem. 
€ 12. ibid. 
- f16. Vnd. 
Elem. — 
.£ 3. ibid. 
b 19. ibid. 


! 


equales fynt . 


vel prolati , quarum re&ti Canones finc quales ; inter fe quoq; 


& ad axem BD ere&o, fiue plaao AL C equidiftanti, quod in folido 


efficiet ^ pariter circulum N'M O, cuius centrum P in axe, & diameter N 
O; que ipfi C / xequidiftabit ,- communis autem fectio re&ti plani NM 
O; cumalio plano E MG, erit re&ta MI, que quidem re&ta crit ^ad pla- 


num per axem A B C (cum ea fit communisfectio duorum planorum ad 


idem planum per axem ere&orum ) ideoque tüm ad circuli diametrum N. 
O, tum ad EG axem Ellipfis, erit perpendicularis, &in Cono, aut Co- 


- noide , velSphzroide oblongo erit femi- axis minor, in prolato veró femi- 


axismaiot. Etquoniam M 1 ad diametrum IN O femi- circuli NMMO eft 
perpendicularis; crit quadratum MI quale rectangulo NIO, fed & qua- 


-De Max Ae Mun. libdh-. —— 1:99 


b ex 6. Ar- 
chim. de 
Conoid. 


C 6s. h. 


A BC ad altitudinem Canonis EÉG (cumipf Canones equales fa&ifint) : 


Lud 


atque Canonum altitudines exdem funt 4 cum altitudinibus folidarum.por- A PC 


tionum, vnde bafis E M G ad bafim A L C eritreciproce, vtaltitudo foli- 9. n. 
dz portionis. A B.C ad'altitudinem folida E F G:; hz autem portionesfunt 


folida c Acuminata proportionalia ,€ó quod ipfatum Canones fint equales, Coroll. 


atque bafes altitudinibus funt reciprocze , ergo huiufmodi portiones folida uu em 


ABC, EF G fant /equales. Quod demo x V 
apofitionbus oppisfis 


diyy mad n] 


T exem : E] is TE xj L3 3 * : 5e Jf. | z 2s 5 ^s ju i m b ii ; £i 3 5 
- Sed boc iden y tribus proxime. pracedentibus pr 
f HpfF 9008 dig rammate Jie offender £ conabimur : ct 


* Ir Conusre&us, vt in prima figura , velalind quodcunque |predi&orum £ D D 
qu quu cun bm gae Mom " -Archim. 
1.9. folidorum, vcin fccunda, circa axim A B, & fe&io per axim fit E À de. Co; 
D, que genitrix erit 2 dati folidi, àqua demptz fint duz quelibet portio- noit. &c. — 
nes plane «quales C'ÀAD , E AF, quarambalfes fint C D; E E & per ip- sni pfi : 
fas ducantur plana fecantia data folida, &.ad ipfum planum per axem E À huius, & — 
D ere&a, circulos, vel^ Ellipfes OF, CPD defcribentia ( quarum ma- €x 13: 4» 


ioresaxes in Cono , Conoide Parabolico , Hyperbolico, & Spharoide ob- Ae (- m —- 


4 


longo  nmoid.&c —— 


Xx 


&ibidem. 


BO ———— C Viheentp X fien 


long o erant zi pfe CD;E is in prolato vero erunt axes minores ) auferen. 
es DEPIGYA "S ic ttj * ONSALAÓGCXA 3e AG : l. » 
tiaque folidas portiones C AD, E AT, quarum recti Canones erünt ipfe 


equales portiones plan C AID, BA P- Dico tales portiones folidas inter 


b. 4. fec. 
Conic..& 
$. 6.7. pti- 
mi huius . 


c£ 68. h. 


d 4. primi 
Conic. & 
I2. Arch. 
de Co- 
noid. &c. 
€ 3. vnd. 
Elem. 


f 19. ibid. 


-E,CP D minores femi-axes, 


eiMuesni Wu qu d Peg pilus s GN o E e 2 S 
. inprolato, erunt maiores femz- E^ 
axes :'fed rectangula 3 GE M - 7/06 


£3. Co- 
roll. 46. h. 


b 7: Arch. 
de Co- 
noid. &c. 


fc equales eife. 


" Nambi£iriam fectis. ÉF in G, & CD in H, patet pun&a G,H effe cen- 
tra. circulorum  , fiie Elliptum EOFP, CP D: &fiperpunc&um G. defcri- 
batur / in vtraque figura eiufdem nominis Coni- feétio G Hr, que fimilis fit, 
& cóncentrica fe&ióni BÀ D, & qualis in Monito poft 68. h. definiuimus; 
pafetinquam ipfam fe&ionem GH omnino tranfire per H , (imulque EF, 
& CD in punctis meds G, H cconüngere. - : 

Iam ductis per G, H, rectis IGL, MHN ad axem A B perpendicula- 
ribus, concipiantur per ipfas duci plana ad planum peraxem E A D erecta, 
quz eificient in exteriori folido circulos 4 circa diametros IL, M N, & 
communes eorumfectiones cum planis per EF, CD ductis, erunt erect 
GO, HP, quxad planum E A D recte erunt / (funt enim communes fe- 
&iones duorum planorum ad idem planum erectorum) hoc eft, tàm OG 
cum vtrifque E. F, I L, tàm P.H cum vtrifque C D, M N rectos efficiet 
angulos; vnde in circülis tranfeuntibus per IL, MN, recangulum 1G 1, 
equabitur quadrato GO; & re- pc oo 
é&angulum MHNN quadrato H 
P, atque ipfe G O, H P erunt 


circulorum, aut Ellipfium E O 


in Cono tamen, vcl Conoide, 
Parabolico , aut Hyperbolico, 
velinSphzroide oblongo; nam - 


HN funt; equaliaywtrünque 4 6 "ore oo c M on | 
enim quatur quadrato femi" tangéntis per verticem interioris fe&ionis;&c. 
ergo, & quadrato GO, HP qualia erunt; fiue femi- axis GO zqualis fe- 
mi-axi-H P5 fed circülus; aut EllipfisE OF ad C P D, eft vt / re&aneu- 
lunfub EF, GO; adtrectansulum füb.C D, H P, & rectangulum fub E F, 
GO ad rectangulum fub C D», HP eft vt EF ad CD (cum eorum latitu- 
dines GO, H P fint equales) ergo circulus, vel Ellipis EOF ad CPD- 


erit in folido Parabolico , vel Hyperbolico;aut Sphzroide oblongo, vt ma-- 


6s.h. - 


l * Schol. 
69.h. 


7: Coroll.- 
7o.h. 


DH 


! 


dot axis EF ad maiorem axim C D, vel in Sphroide prolato, vt minor 


axis EF ad minorem C D: fed EF,ad C D cft ivt altitudo Canonis C A 
D, ad altitudinem Canonis E AF, cum ipfi fint equales portiones eiuf- 
dem coni - fe&tionis, & horum Canonum altitudines fant /exder , ac alti- 


 tüdines folidarum portionum C AD, E.A P; quare circulus , vel Ellipfis E. 


OF ad CPD, eni reciprocé vtaltitudo folidz portionis C A D, ad alti- 
tucinem folidze: E A E: at huiufmodi portiones funt 7 folida Acuminata. 


proportionalia , & ipforum bafes altitudinibus reciprocantur , ergo ipfa fo- 


Iidx portiones inter fe funt equales, Quod erat demonftrandum . 


S 


TX EN Ges deperit D CRUS Ros e pete ; Reed AES : j jure j 
S " Em or e S WS V NGA * H : ' d 
Y «- a » 4-2 e fti 2 e - $7 d es - «Xx ^ 
pn ON P ^ - » j 
Ne j 2 H D 3 ; y em 
, j ? : V ; 


De Max& Min.Libll ——— ri: 
FOROPLSE — — 


Inccolligitur, quod pun&a media recarum quarumlibet applicata- 
rum in fectione per axem duca , cuiufcunque predi&torum folidorü , 
funt centra bafium earum portionum folidarum à planis per. eafdem re&as 
ductis, atque ad candem fectionem peráxem erectisabfciffarum. —.—— 
Nam pun&a media G , H , applicatatum-E F, C D demonftrata funt 
effe centra predictarum bafium EOF, CPD, &c. c T - 


CCrde d Eus H. 


Pus eft quoque; bafes folidarum portionum inter fe z:qualium. 
eiufdem Coni recti , vel Conoidis Parabolici , aut Hyperbolici, Sphe- 
rz; autSphzroidis oblongi, habere inter fe axes minores xquales, fiue eife 
zqualium latitudinum, ac ideó effe interfe; vtaxes maiores, vel vt bafes 
rectorum Canonum. Bafes veró equalium portionum eiufdem Sphiroidis 
prolati habere maiores axes equales, ac propterea effe interífe vt axesani- 
nores, vel vt bafes eorundem re&orum Canonum. e * 


P : E 


quando portionum axes fint «quales . Atin ConoideHyperboli- - 
CO ,Sp hzra! SCIHE quocunque Spharoide »quando P ottionum axes, E 
ad proprias femi- diametros ijídem axibus in dire&um pofitas , fint. 
in yna eademque ratione... Degsisc dunormoqes o sdoriagig eee 


GGBRIET 


fie s 3-3 : a a ME 
2 


Bus quando in portionibuseiufdem cuiufeunque pradictorum-foli- — 


dorum diametri re&orum: Canonum bábuerintrelatiué conditiones. — 
i ucrr : : -—- | — fuperius 


413-Schol. 
69. h. 


TIÍX — "Mincenti ] Viuiani 

fuperiüs allatas, ipfi Canones re&i, qui iam funt portiones, vel anguli, vel 
coni - fe&ionis, aut circuli, equales iam funt oftenfi, vti de anguli portioni- 
bus patet ex prima parte 45. huiüs, pro reliquis autem Coni- fc&tionib us, Ac. 
€x 4o. fed dum huiufmodi Canones rectifunt equales, & portiones folidz 
demonftrantur equales, ex fuperiori Theoremate, fantque re&orum Ca- 
nonum diametri ^ edem, acaxes folidarum, quare, & dum diametri rc- 
&orum Canonum, fiue dum axes folidarum portionum refpe&iue ferua- 
bunt, quod modó expofuimus; ipíz portiones folida zequales erunt. Quod 
crat, &c. eem ds : 


 Jtaque prop. 2.5. precitati libri. Archimedis , que [olim de portionibus 
Conoidis Parabolici differit | [uppo[rta. etiam proportione Conoidis ad. fibi 
infcriptum. -Conum. , nobis hie eft pra[ens T heorema , quod generaliter . 


- propos ea, qua ad cognitionem faciunt, equaliuim portionum , cuiuslibet 


fimul predictorum folidorum , atque ip[a diuer[a ratiocinatione confirmat, 
pulla habita. vatione proportionis , qu cadit. inter folidas portiones. ,. Qj 


n[criptos-Conos , aut. circum[eriptos. Cylindros 


TIHEOR.ILI PR-OpP-TPXXX 
. Omnes folide portiones eiufdem Coni re&i , vel Conoidis 
Parabolici, aut Hyperbolici , fiue Spharz , aut Spharoidis ob- 
longi , vel prolati , quarum bafes contingant eandem fimilis , & 
infcripti concentrici folidi fuperficiem , inter fe funt &quales , & 
ad centra: bafium eandem füperficiem contingunt. 


f 
Ae exe 


) Epctito fecundo Schemate przcedentis 78. ijfdemque pofitis , quae : 


ibi, fi concipianturfigurz conuerti circa axim À B, procreabitur dc- 


feétioncs reda , hxc.abicin-..E,7. ^ |... V. 


,b 58. h. 
.—t Coroll. 
1.78. h. | 


ipfarum Dafiun, fed huinfmodi p 
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nones E AF ; CAD (qui, exconftru&ione, funt ad plana bafiüm te&i / 
. [unt ^ quales; ergo & ipfe folidz portiones equales p erunt. Vnde om- e s 
. ncsfolidz portiones eiufdem Coni re&i, vel cuiuslibet prxdi&orum folido- " '* " 
rmm quarum bafes contingant eiufdem fimilis, & concentrici folidi füper- - 
ficiem interfefuntzequales , & ad centra bafium eandem fuperficiem con- 
ungunt. Quod oftendere propofitum fuerat; quodque Cl. Tor. inter:pro- 
prios pugillares geometricos regerere non eft dedignatus : animo , vt opina- 
rilibet , huiufce haud iniucundi Theorematis, à ine ipfi tantummodo expo- 
fiti demonftrationem inquirendi, quam poftea folii de Coni portionibus. 
nactus fuit; vel potiüs circa ipfastantim placuit ei meditari: eminentiffimi: 
enim, ac prope diuini ingenij Vir, & de aliorum folidorum portionibus fec: 
liciüis quàm à nobis fuperiüs factum fit , hoc idem teperiffet , fi tantillüm ex- 
cogitaffet: verüm proprias, ac ideó fublimiores contem plationes affeétans ; 
ab his nugis meis fortaffe fe abftinuit, LEX. HiS-rHom 
SCHOLIVM. 
Ic autem animaduertendum eft, quod nihil refert vtrüm bafes, huiuf- 
modi portionum folidarum infcriptum folidum concentricum con- 

ungantad puncta eiufdem fe&ionis folidum genitricis, vel diuerfarum : nam 
omnes genitrices fe&tiones eiufdem folidi concentrici, fe mutuó fecant in, 
eodem vertice axis reuolutionis prdi&ti folidi; fed omnes portiones folidze 
exterioris , qua quamlibet folidi interioris genitricem fe&ionem per centra 
earum baftum contingunt , equales oftendi poffunt per fuperiorem prop.78. 
eidem tertiz portioni folidz ab ipfo exteriori folido abíciffz, ei nempe, 
cuius bafis tranfiens per axis verticem ad eundem axim fit recta, circulum, 
in fe&ione efficiens; ergo omnes przdi&te portiones folidz , vbicunque ea- 


rum bafes contingant fuperficiem fimilis, & concentrici infcripti folidi , in- 
terfe equales erunt, cum tertie cuidam pottioni fint equales; &c. | 


BHEOR LIL PROP ILXXXL. 


-Siplánum dü&tüm peraxem Coni recti ,' vel Conoidis Paribo- 
lici , aut Hyperbolici ; Sphaera ; aut Sphzroidis oblongi, vel pró- us 
lati à quadam rectalinea fecetur, per quam du&um fit planum. ^ 
quod ad planum per axem re&um fit: folidi- portio , quz per hoc. 
planum abícinditur , MINIMA eft omnium portionum à quibuf-: * 
libet alijs planis per eandem re&am duds abíciffarum . | 


Ime quodlibet predictorum folidorum A B C, cuius axis reuolutionis- 
| fit B. D, & planum per axem du&um fit A B C vbicunque fe&um à 
quadam recta A F , ad vtranque partem fe&tioni occurrente; per quam con-. 
cipiatur duci planum A EF. ad ipfum A B C re&um, portionem pusida 

: P c abici- — 


e 


& 4. fec. 
Conic. 
b. 5.6.7. 


LJ 


primih. 


. e Cotoll. 
45h. 
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abfícindens A B E, cuius bafis fit A E. F,.:& Canon re&us AUVE: Dico: 
.hanc folidam portionem MINIMAM effe earum , quz à quocunque alio 
- plano pereandem A F ducto ex dato folido abícindi poffunt. Log 

- Diuidatur AF bifariam in.G, & per. G in plano per axem A B € de- 


. fcribatur ^ in prima figura ( exhibente Conum) Hyperbole-G H I, cuius 


afymptotifint B. A, B C; in fecunda veró( quodcunque aliorum folidorum 
reprafentante) deícribatur p coni-fe&tio GH I fimilis, & concentrica fe- 
&ioni A B C, qua in vtraque figura omnino continget recam A F in G, 
(nam fi alia effet contingens per G fe&ionem G H I, ipfa producta ad 
vtranque partem exteriori fectioni A B C occurreret; ac bifariam fecare- 
tur cin G: vnde dux applicate per G infe&ione ABC 1e mutuó bifariam 
Íecarent, quod effet contra. 26. fec. Conic. , qua: vnicuique coni - fe&ioni 
inferuit, licet de fola Ellipfi; vel Circulo agat ; fed hocidem, & pro angulo 
fimul, aliter patet, ex primo Coroll. 68; h.) &.concipiatur circa commu- 
nem axim B DH fectio GHI in gyrum conuersi: patet hanc defcribere 
folidum GHI fimile, & concentricum exteriori A B C; &cum recta AF 
contingat fe&tionem GH Lin G, & per À F du&um firplanum A EF ipfi 
plano peraxem GHI perpendiculare, hoc ipfum continget 4 concentrici 
folidifuperficiem in pun&to G. - diorinhesmeni rine uS 


. Ponatur primb pun&um G effe extra axis verticem H, & per G intelli- - 
gatur duci planum G LI ad axem erectum, quod infolido GHI circulum 
efficiet * centrum habentem in axe, vtin D, & cuius communis fe&io cum 
plano peraxemerit diameter GDI, cum alio autem plàno A EF eritrec&ta 
EG, que cum fit communis fe&io duorum planorum ad. planum ABC 
erectorum, etit ad idem planum f re&a, ac ideo cum diametro GDI re- 
étum conftituet angulum E GI, fiue ipfa EG in pun&o tantàm G circu- 
luünmcolNNMect. — — — — oe ! : - 

Tam intelligatur per A F-aliud planum duci ad planum peraxem ABC 
non erectum ( fed tale quod de exteriori folido aliam terminatam fectionem 
abícindat) cuius communis fe&tio cum circuli plano diuerfa erità linea GE 

(planum enim nunc du&um conuenit cum plano A EF per rectám tantüm 
AF.) Sit ipa. GL. Et quoniam G E rectos facitangulos cum G1 En D 


A. " 


De Masecc MinxEib.IL--— ii5 


G L camcàdem G I haud rectos cfficiet, vnde producta hinc inde ad alte- 
ram partem cadet intra circulum GLI, eius peripheriz occurrens in L. 
Cum ergo GL fit tota intra circulum, circulus veró totus intra folidum, 
erit quoque G L tora intra folidum: quare planum, quod per AP, & GL. 
du&um fuit, fecabit omnino interius folidum GHI, de quo aliquam ter- 
minatam portionem abfcindet ('cüm idem planum vndique produ&um de, 
exteriori folido ponatur quoque portionem quandam auferre cutus con- 
uexa fuperficies tota erit intra portionem exterioris folidi ab eodem plano 
abfciffam ; Hs i t ui 

Si veró punctum G ( quod nuper oft&fum fuit effe cóta&tum plani per AE 
ducti, ad planum peraxem A B C recti, cum interioris folidi GHI fuper- 
ficie ) fuerit in ipfo axis vertice H , vt in hac tertia figura, oftendetur etiam je 
quodlibet aliud planum A LF per re&am A F ductum ; fed ad planum per 
axem A B C inclinatum, quodqüe de exteriori folido aliquam portionem.z 


- abfcindat, omnino fecare interius folidum, ideoque de ipfo quandam por- ; 
tionem terminatam auferre . p.d | | 
Nam,in predicto contingente plano À D 
EF,duca per. G quacumq; re&a G E .cü YII. : 
G A quemlibet angulum conftituente, & — 
per ream GE, ac per. axim GD ducto... : 
alio plano; id ininteriori folido defcribet 5 D AE 
gcnitricem ?fectionem LGM,quamcó- CASE cog 
tinget in G re&a G E eorundem plano- - Conoid-s 
rum communis fectio, cum hec ponatur | /.- &c, 
effe in plano contingente vniuerfamfolid . ^; 
fuperficiem, fed planum inclinatum AL 
F vndiq; productum ad alteram partium; «iJ. 
vtputa ad E, cadit infrà contingens pla- ...4 
nüms cUm eo commune hibenstantüms -—— 7 o 5 
ré&tam 'A-F, ergo & communis feto ipfius plaüi inclinati cum fe&ione L- 
G M, nempe recta GL cadet infra idem planum contingens; ac ideo infra: 
rectam GE; fed GL, & G E funt in plano L G M, atque G E ipfam fe-: : 
&ionem contingit, vt modó oftendimus, quare GL, quz cadit infra GE. : 


cadet omnino 2 intra fectioneni LG M; fiue intra folidum , ac propterea | m 
planuminclinatum ;quod per AT; & GL: ducitur, fecabit omnino interius |j tur 
folidum, ac de ipfo quandamterminatam portionem auferet, cum idem, 
planum inclinatum ponatur de exteriori terminatam portionem abícindere.- 

, Itàque; cumin vtroque cafü-demonftratum fit ? planum inclinatum tran: - 
Tfiensper AE, &. GL, deinteriorifolido GHI aliquam portionem fecare,- x 
pofüibile 7 erit ipfi plano, hoc eftbafibus vtriufque portionis; aliud planum: ^ 69: h* 
«quidiftans ducere; quod interiorisportionisfuperfciem.contingat:quare — — 

fi mente concipiatur iamhoc du&umeffe; ac vndique productum; patet hoc: 

ipfum planum contingens, de predicta exteriori portione dempta à plano: 

per AF, € GL duco, aliam poftionem abfcindere, fed illà-omninó mie | 
norem ( parsenim fuo tóto minor eft ) at hec minor portio zqualiseft2por- 4 ex Sch. 
tioni A BF abfciffeà plano, quod per AF. du&tui fuit ad planum per axem: , P. RES 


AjB C rectum ( vtraque enim talium portionum terminatur àplanisbafium,: ^. cue 
E | 1.3 eiufdem cu 


uius. : Riu m m L: 


H6- -. Vincenüj. Viurani 


ciufdém fimilis éoncentrici folidi faperficiem coritingentium ) ergo, & por- 
tio A BF à predióto plano recto ábícila, crit minor eadem portione , que 
dempta fuit à plano pei A F ; & G E duóto; fiueà plano, quod in conftru- 
. €ione per A F obliqué ductuih fuit fuper planum per azem A B C: & hoc 
lemper verum effe demonftrabitur , quodcunque fit planum inclinatum, 
tranfiens per AP; ergo portio folida A BF, qux ex dato folido à plano 
"per A F ducto; & ad planum peraxem A B C erectoabícinditur, M1 N I- 
M A eftoninium portionum à quibuslibet alijs planis per eandem A F du- 
étis abíciffarum. Quod erat demonftrandum. 


9G. H-O-E I VM. 

1X eo, quod prope finem huius demonftratum eft, elicitur , omnem por- 
-, tionem cumfcunque predictorum folidorum, cuius bafis fecet fimile 
infcriptum folidum concentricum , maiorem effe qualibet alia portione de; 
eodem exteriorifolido, cuius bafiscontihgat idem infcriptum folidum. 

Ibienim oftendimus ptadictam exterioris: folidi portionem, cuius bafis 
 fecet infcriptum folidum, maiorem effe ea , cuius bafis contingens 1dem in- 
Ícriptum, fimulfit parallela fecanti bafi ; fed'omnes portiones de eodem fo- | 


lido, quarum bafes contingant idem fimile infcriptum concentricum intet 
fe funt 4 equales: ergo patet propofitum ;'&c. : 5 


PROBL XV. PROP. 


nem MAXIMAM; (Odo e 
Ho) DHOLPHBÜIS CHD. 1x) SABUD.)]Higbongiooó6be HOÓnbO IBESIOH 
.. E325to quodlibet prédi&omin folidorüm: A/ B.C , cuius axis reuolütionis- 
2 cour fit BID; ac dàtumybictinghbe iritra folidumfit pun&um E : oportet per 

E planum:ducere, quod exdatoifolido abfcindat portionem MINIMAM; 
atque amplius im Sphsroide ; vebSphera , portionem a AXTM AM - Opor-: 
tetautemfi folidüm fuerit Spharroides; vel S phera;j'quod datam punt&tün., 
. non fit idem, ac centruni j &inic enim qieque MAXIMA; neque MINIMA: 
— petrtioexhiberi poffet; camiomnmia planapercentrà.eorum folidorüni ducta: 
. . — Anduasequas portiones dimdautipfafolida; veliti in Ellipfi; vel circülo- 
* dum quarebatür 2M 4X13045:& MINIMA. portio neceffe fiit daeüm pun- 
| . G&umnone &1n centro , euim recte orines per ipfum ductz y huiufinodi fu- 
. perficiesbifaridinfecentsvrimhfatisconftat.oi. o0 95 4 v. 0 0- 
^. : ;Secetur. folidum plano per axein B Dac per datum putnicüm E tran-.-— 


dus qe ieunte; efficienteque in Tolido à senitricein fectionem AB C; qua indefi- 
 Conoià nité producitur ac dé ipfa peridem punctum E ; cum teda. FÉ exon 
tÉoWe MIR — E cv um atur 


2 
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v 


datur ; MINIM A'portio plana FB G, & pereandem F EG agatur planum 441.42.. 


FHGI, quodad du&tum perakem A B.C ré&umfit. Dico tale planum. 
FHG quzfitum foluere , fiue de dato folido auferre portionem folidam F 
bG MINIMAM omnium, qui ex eodenifolido à quibuslibet aljs planis, 
per idem punbétum-E ducibilibüs; abfcindi pou c P Eh m 
Iam patet primó portionem FB G MINIM AM cffe baliarüum portionum 


b 81. h. 


abfciffarum à planis, tranfeuntibus quidem per re&am F G, ac ideo per : 


datum pun&um E, non autem re&tis uper planum per. axem ABC. Ve- 
. rüm quod fit quoque MIN7M.A abfcindendarum ab alijs planis non per re- 
&am FG, fed omnino per pun&um E ducibilibus, fic demonftrabitur . 

In plano eniti per axem A B.C defcripta per pan&um E ( quód bifariam 
fecat 3pplicatam FG, vti elicitur ex 41. & 42. huius ) fimili , & concentri- 
cafectione EL M; ipfarectam. F G continget € in E: & facta reuolutione 
ipftus fe&ionis EL M circa eundemaxim BD, defcribetur fimile concen- 
triéum folidum, quod continget 4 planum FH GI in E; itaque du&o per | 
datum pun&tum É quolibétalio plano non per E G teanfeunte , fed néque: 

peraxim B.D ; (tunc enim pla&um hoc, datum folidum in duas partes diui-. 


deret, quarum vtra effet quidém maior portione FB G, quoniam vel effet. 
infinite magnitudinis, fi datum folidum 


fucrit Conus, vel Conoides, vel d o 0 o 
folidi dimidium, fi fuerit Sphéfoides, d e cd E 
velSphert aepropterea Gier. ^, 
maior portióde FB G, que "dimidio dades 
occlufi folidi iimoreft,cutexrtà ips 7o. 
fà fit centrüm; nam centum AINT. ^ 5^ Le 
MAE portiofiis plane E BG quod «**. :- 
idem eft, ac centrum folidi, iam con- 
ftat effe extra ipfam portionem, quagdo ^ Ff 
datum pun&um E in fectione fit CXffas A 
centrum , vt ponitur.) patet id iu&ta., 
quandamreótam N E M C neceffatió. gb XL. x. 
fecare planum per axeri A B C, qi — 7; x ecu m ue 
eft pun&um E. Et quoniam F G fectionem ELM contingit in E, recta ; 


ext 


C; que per E ponitur tranfire, omninó fecabitinteriorem fe&ionem E 


C 1Cbroli 
68. h. 
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L M, fiue per aliquam fui partem, vt püta per-E M, tota cadct intra fc-- 


cionem EL M; fed fe&io ET. M tota eft intrà concentricum infcriptum. 
folidum, cum fit du&a per axem, quare, & ipfarecta E M tota erit intra fo- 
lidum infcriptum , vnde planum, quod modó per ipfam duximus, quodque 


de exteriori aufert folidam portionem NBC , cuius bafis eft NOCPEf--. 


e 
A 


e 
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COLO 


I datumfolidum fuerit quodcunque Spharoides, velSphzra; patet re- 
liquam portionem folidam, dempta MINIMA nuper inuenta ; effe; 
MAXIMAM quefitam..— : 


THEOR. LII. PROP. LXXXIIL 


.  - &&quales portiones folida eiufdem Corioidis , vel Spharz,aut | 
Conuet- cuiuslibet. Spharoidis , fi fuerint de eodem Conoide Parabolico 
fum Pro- NceneeSn E : ; 
p79.h, habebuntaxeszquales. $i de eodem Hyperbolico , vel de Sphz-- 

ra aut Sphzroide quocunque , erunt axes proprijs femi- diametris 
proportionales. Atíifuerint de eodem Cono redo , extrema ip- 
Íorum axium pertingent ad idem infcriptum folidum fimile ; & 
concehtricüHL. «c 9 9 99 P UM DL 


Int due de eodem quocunque predictorum folidorum portiones squa- - 
les, quarum recti Canones concipiantur transferri; fuper eadem fectio- 

ne ABE pet folidiaxem ducta ( hoc enim fieri poffe manifeftum eft , cum; 
ipfire&i Canones intra folidas portiones Noam fint portiones eiufdem 

ec&tionis, qux in reuolutione circa axim folidum genuit) & fint AB C, D. 

EF, quarum bafes fint A C, DE, & giametri BG, EH, que fimul funt 


N 
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omnibus veró per I applicetur ordinatim ad ET reda T IM, querede D 
. F «quidiftabit, & per ipfam LIM concipiatur duci planum, quod plano 
per DF tranfeunti, fiue bafi portionisfolide D EF zquidiftet, aliam por- 
tionem folidam abícindens LE M, quz portioni folide A B.C 4 zqualis 
erit; fed ponitur etiam D ET eidem A B C equalis; ergo due LEM, D 
EE inter fe equales erunt , fed vtraque eft de eodemfolido, circa commu- 
nem axim EHI, & fuperbafes parallelas, quare planum bafis du&um per 
L M; congract cum plano bafis, qued tranfit per. D F, vnde, & axis termi- 
nus I, curtitetminoaxis H.- Erit ergo axis EI equalis axi EE. Sedin 


479.h. . 


prima, factus fuit E T equalis B G, &in reliquis O.E ad EI,vtO Bad .. 


5 G, quareaxis quoque E H, in prima, equabitur axi BG, in alijs veró 


erit O E ad E H, vt O B ad B G, & conuertendo H E ad E O,vt GB 


ad BO. - o | 
Sint tandem due zquales portiones de eodem Conore&o ABC, DB 
E; quarum recti Canones concipiantur coaptari fuper eadem fectione A B 
. E perfolidi axem ducta , &fint ABC, DBE, quatum bafes AC, D E, 
& diametri B P, BG, (qua iam funt ^axes folidarum portionum.) Et per 
F cum afymptotis B A,-B C defcribatur Hyperbole F G ; qux omnino 
continget ^À C in F, termino axis B F. Dico iam extremum G axis B 
G, ad eandem quoque fe&ionem perdineoo £504. 0019 
gere: hoc eft fe&tionem FG fecare dia- .— - dete pp cs 
metrum B-G ín pando G; Sipoffbile, ^ ^ A 
eft íe&io F G alibifecetaxim B G, vt in- | 
fra G in.pundo H , & per H ducatur L 
HM ipfi D-E zquidiftans: erit D G ad 
GE,vt LH àd HM, eftque DG equa- 
lis G E, quare E M quóque bifariam fe- 
&aerit in H :'fed. dicitur per H tranfires |, , 
fectionem; érgó LM. ipfam 4 continget 42 
inH., quapropter. portio plana LB M ^7 ^ cop Ha 
equabitut? porioni ABC , & fi perL——— - 


N JE 


M agatur planum fecans Conum ; & ad planum L B M re&um, quod & 


b 3. Schol. 
69. h. 


€ 1. Co- 


- &oll. 68. h. 


d ibidem. 


eás.h. | 


plano datz portionis folide D B E per DE du&um equidiftabit, cum hoc. 


ad idem planum L B M ponaturrectum effe ;erit folida portio L B.M equa- 
lis f portioni A BC, cum earum re&i Canones L B M, A B C «quales 
fint oftenfi; fed D B E quoque eidem A B C data eft squalis, ergo dux 


portiones LBM, DBE fimul equales erunt, totum fux parti, quod-eft 


f 78. h. - 


abfurdum: non ergo fedio F G fecat axim BG infra H; & obeandemra- 


tionem neque fupra; ergo fectio FG omnino tranfibit per G extremum. 


axis b. G: fed factareuolutione anguli, ac fectionis circa communem axim. 
procreatur Conus, & Conoides Hyperbolicum fimile, ac concentricum: 
 €rgo F, G, extrema puncta axium equalium portionum folidarum A B C, 


D B E, ex eodem Cono recto, pertingunt ad idem ConoidesHyperboli- 


crat. 


cum fimile, & concentricum infcriptum .. Quod vltimó demonítrandum. | 


«THEO -— 


Conuerf. 
Prop.78. 
huius. 


483. h. 


b 3.Schol. 
prop. 69. 
huius. 

€ 4o.h. & 
€x 45. h. 


Conuerf. 
Prop:$o. 
"huius. 
d 84. h. 


€, 68. h. 
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CTHEOR: LIV... PROP. LXXXIV. 


JEquales portiones de eodem folido ; quodcunque fit ex fa. 
pius memoratis ; habent Canones redtos , in ipfis interceptos , 
inter fe equales . | ! 


Tenim huiufmodi portiones folide «quales, habent axes, 4 vel inter 
E fe «quales, vel proprijs femi- diametris proportionales, velad idem 
Conoides fimile concentricum , & infcriptum pertingentes , fed ijdem, 
axes funt quoque ^ diametri predictorum Canonum, & quando hz dia- 
metri habuerint conditiones huiufmodi , ipfi Canones recti funt « dqua- 
les , ergo folidz portiones zquales ; habebunt rectos Canones inter fe; 
equales. Quod erat, Xc. | ! 


CTHEOR. LV... PROP. LXXXV. 


Bafes aequalium portionum ex eodem quocunque pradi&o- 
OOIDUBOQESNMID Dit E IUE eite iori el - 
ram folidorum , fuperfhiciem eiufdem fimilis infcripti folidi con- 


centrici ad earum centra contingunt. 


TyOrtiones enim equales eiufdem folidi habent re&os Canones in ipfis 
P interceptos inter fe 7zquales, fed quando huiufmodi Canones funt 
equales-( fi concipiantur translati fuper eandem fe&ionem íolidi geni- 
tricem ) ipforum bafes ad puncta media , eandem concentricam , inícri- 
ptam, & fimilem fectionem « contingunt, & bafes folidarum portionum 


tranfeunt per has bafes re&torum Canonum, atque ad eos funt erectz , nem- 


pead planum per axem dati folidi, quare eedem bafes folidarum portiónum 


«... contingent fuperficiem interioris folidi concentrici ab infcripta concentri- 
- cafectioni geniti ( dum hec circa axim conuertatur ) ad eadem punéta, / in 


Ts h.e. 


quibus bafcs planarum, fe&ionem interiorem contingunt ; que puncta funt 
centra axium, vel bafium folidarum portionum ex Archimede, & ex iam à 
nobis animaduerfis. 


SEHBOR LVL- PROPATLOOGXVI- 
-— Solidx portiones eiufdem Coni re&i , vel Conoidis , fiue Spha- 
rz , aut Spheroidis quarum axes ( pro Cono re&o ) pertingant ad 
idem infcriptum concentricum Conoides Hyperbolicum ( vel pro 
Conoide Parabolico) (int equales (fiue pro reliquis) ad proprias 
femi- diametros eandem habeant rationem , habenc bafes altitu- 


. dinibus reciproce proportionales. | 


z 
i 


Prop. 79. 
huius. 


. Efto vt ponitur dico ; &c. 
ee cum axibus huiufmodi folidarum portionum infint predicte 

conditiones ; ipf portiones folidz «quales £ erunt , pariterque earum. 
c qu 3 ? COCICOH 
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ze&i Canones erunt 4 equales (eo quod ijdem fi fint ? áxes folidarum, & 
diametri Canonum) ac propterea ipforum bafes altitudinibus erunt c reci- 
proce proportionales, fed in zequalibus portionibus de eodem folido, vt 
funt bafes re&orum Canonum ita funt 4 bafes folidarum portionum , & & al- 
titudinestüm portionum; tüm Canonum funt e eedem, ergo in datis por- 
tionibus, quibus infunt predicte conditiones , erunt ee bafes altitudi- 
Due reciproce p ee erat; m | 


THEOR. LVIL. PROP. LXXXVIL. 


quales portiones folida de Sod Cónoide; : vel Sphara , aut 
quocunque Sphzroide vel etiam de Cono re&o , habent bafes al- 
titudinibus reciproce proportionales: &é cónuero Roungg 4 

Si bafes portionum de eodem folido fuerint altitudinibus reci- 
procé proportionales , ipfz portiones equales erunt. 


Qa: enim huiufmodi portionés folidarfünt equales , disserit en P 


484. h. 

b 3. *Gchol. 
69. h. 

€ 65.h. 

d 2. Co- 
roll. 78. h. 
€ 3. Schol. 
69. h. 


rumaxes( fi portionesfuerint de eodem ConioideParabolico) erunt -.— — 


aequales ( fi de éodem. Hyperbo lico; aut Splizra, aut Spha- 


roide ) erunt f proprijs femi- dieto topobBons fes] fed in his cafibus f 8. ho 


ezdem portiones folide habent e bafes altitudihibus proportionales, ergo; 
& cum portiones de codem quocunque pradi&torum folidorum" fuerint 
equales, ipfaram bafes tltitudinibusreciprocabuntur. ! 

De portionibus autem qualibus eiufdem; vel etiam diuerfr Con recti, 
aut obliqui, iam id oftenfum fuit à Commándino-i in STU fuper Ar- 
chim. de; Conoid. &c.. &dapd EUH AR : : 


£ rw 


y dog nyc 
L| 


£ 96.h. 


pu (int due: nido: portiones: * B c: B5 * F de cose folido; fes 
quodcungue fit ex pradiétis: (quae taienin Spheroide t non excedant 


cius dimidium ) quarum axes fint BG, EH, & bafes AIC; e KF, alti- 
tudines vero BL, EM, & fit 
bafis A lCadD KFreck 
proce, vt. altitudo E iM aqdbp 71 
L. Dico has portiones inter 
fc equaleseffes IH n350955 
Concipiantür ipfarum m COH ee 
darum portionum red Ce t 
nonesÀ B.C,D E F5 quo- «^ "7 
rum diametri , & altitudines 
exdem ^eruntatqueaxes,G — B —— 
altitudines: fondarim] po ju igede? ssncinoc encre 
- Duft. vemos) or gpis ; 
lam, fi SUC XCamos 5: 25 


pes funt vquales; &-portiones: folida sque j erunt. L^ n detur €OS ; 78. h. 


| insquales d vtpura KB e; altero D EF maior erit:vnde- 
& dia- 


eredi deecdb 
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& diameter B G erit equo maior : fi igitur ipfaad squum reducatur in 'N, 


- dtavt , vel BN fit equalis ipfi EH, ( dum folidum fuerit Conoides Parabo- 
. licum,)velitavt BN,& EH ad proprias femi- diametros fint in eadem ra- 


.P. Cumque Canon OB.P.: - 
iqualis.fit.Canoni;. Di E-E, 55 5- 


b 78. h. 


€ €x pri- 
ma parte 
huius. 


Y wei: 


d Cotoll. 
15. Árch. 
de Co- 
noid. &c. 
€ 75. h. 


OBP , cuius altitudo erit B 


. portiones folidz A.B C. D 


tione; ) dum folidum fuerit Hyperbolicum , vel Sphaera, aut Spheroides;) vel 
ita vt eedem pertingant ad eandé fimilem concentricam fectionem infcriptá; 
erit BN omnino minor B.G, & fi perN agatur ipfi A C cquidiftans ONP, 
que ad eandem diametrum B G. erit ordinatim ducta , atq; minor ipfa A C, 
i portio, feu Canon O BP zqualis 4portioni, fiue Canoni D EF , & ipfa 
OP fecabit B L in R, eritque BR altitudo Canonis OBP, cum ob paral- 
lelasfitangulus BRN rectus: & fiperrectam O P ducatür plabum OQP, 
quod bafi A IC fit parallelum; fiuere&um ad Canonem A B C, id abícin- 
detexdatofolido portionem. —— POpEeel o ee e ne 


R eadematque Canonis O B — 7 


erit folida portio OB Pub gs... 


qualisfolide portioni DEP, 
acideovtbafis OQP.ad.ba- 5... 


fim DKE; ita éreciprocéal- 55. ; 

titudo E;M. ad.altitudinem,B...1.-. 7 
R, eftquebafis.D KF ad bac. M77. 
fim.A LC, ex hypothefis wtuud£s zd: nnd 


-— altitudo, B.L. adaltitudinems.. 9Supnub5oup mábos si 


E M, quare, ex equaliinxationeiperturbata ; eritbafis OQ P. ad-bafím A 
IC; vt altitudo B L ad, altitudinem BR; fed.eft:-B. L: maior BR; ero & 
bafis OQ QP maior erit bafi:A I C; quod eft falfum zcum fit minor; eó quod | 
OP diameter Ellipfis , aut circuli OQQP | 
fimilis 4 Ellipfis, velcirculi A I C. Non erit ergo Canonum ABC, D E 
F alteraltero maior, quarezinter fe. equales effe neceffe cft: ideoque, & 


ww opo ; 


ww 


POIIDAES neu E E:equales «erunt. : Quod fecnndó oftendere. 
propofitum fuit ; Aot .llid.ldqmulosytudten C AeEIenh S03 


qnam, candemque fimul babent 


: STEIEUEELSUS A: ud 
ACT * IV Yt ws gu 
SB BP. TOR Ov i3 44. 44:4 


it:bafes-akitudinibus feciprocé-pro- 


p 
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interfe «folida Acuminata proportionalia , & bafes altitudinibus recipro- «76. 
cantur, vhde Coni portionesinfcripte inter fe zxquales ? erunt ; erit ergo 
folida portio ad portionem zqualém de eodem folido, vt infcripta Coni 
portio ad infcriptam Coni portionem (ob aequalitatem ) & permutando: 
folida portio ad fibi infcripram Coni portionem, vt altera qualis portio ad 
fibi infcriptam Coni portionem; & fumptis confequentiüm cttiplis , folida an 
portio ad circumfcriptum Cy lindricum, vt reliqua portio ad fibi Circumi--lib. de Co 
icri pium Cylindricum ;&c. Quod erat : &c. 9 : P -* p x: us : : - à Sphere. 
e Archi. 


THEOR. LIX. PROP. LXXXIX. E- 


MAXIMA portionum eiufdem Coni re&i, aut Conoidis Hy- 
perbolici , fiue Spharoidis oblongi, vel prolati, & quarum axes — . 
fint 2equales ea eft, cuius.axis congruat cum axe fedionis , que 
folidum genuit; & refpe&iué ad Spharoides ,. cum minori axe El- 
lipfis genitricis. bec Llc re 

MINIMA ver cuiusaxis congruat.cum maiori axe. eiufdem. 
Rlipfis..— - . sspe 1 cune Hot c 


b 74. h. 


r— 
A, omo 


i 


: : UC IX: 
I eros sphere Coniredi, autConoidisHyperbolis — 
ci, fiue Spheroidis cuiuslibet funt wee ;&eorum redi Canones — ^^^ 

(unt 4 quales, & quando tecti Canones fiue portiones de eodem angulo, d 84. h. 

vel Hyperbóla ; aut Ellipfi equales funt; inter ipforum diametros MINIMA ^ —- 

eft cea, qui fimul fit axisauguli, vel Hyperbole, &in Ellipfi; qux fitaxis e Schol. 

minor, & MAXIMA, qui fit àxismaior, ergo, & dum portiones eiufdem. póft 5 - h- 

Coni recti aut Conoidis Hyperbolici, vel Spharoidis fuerintsequales ,'in- raus 

ter ipforum axes ( qui ijfdem ftat; f ac diametri rectorum Cáhonuni ) :MI- f ;. Schol. 

XIMFS eritds, qui congruet cum axe Coni; vel Conoidis Hypérbolici, 62h. ^. 

autcum minortaxcEllipfis Sphxroidis, Gt MAXIMP'$, qui congruat cum — — — 

maiori: qua-efi primüm axes harum omnium equalium portionams denipta 777. 

éa circa MINIME M axem , huic MINIMO axi quales fecentur; atque ex' : 

interfe&tiónibus ducantur plana bafibus portionum equidiftantia , auferen- 

tur ab ipfis portiones folidz aequalium axium; fed vnaqueqüe erit minor 
quacunque zqualium portionum, ( cum fit pars fuo toto minór) ac propte- 

fca minorea, e cuius, axe, fiueà qua portione nihil ablatü fuir, que quidem 

€a eft, cuius axis congruit cum axe Conirecti, velConoidis Hyperbolicr, 

. &inSphzroide cum minori axe Ellipfis genitricis. Si ergo omnésali& por- 

tionesaequalium axium funt hac portione minores, erit é contra hiec ipfa 

portio, cüius axis congruit cum axe dati Cont, vel Conoidis Hyperbolicis: 

& pro Spheroide ; cum minori axe genitricis Ellipfis, eatundem omnium; 


portionum, squalium axium, MAXIMA. Quod primó erat; &c. - — - 
[yR«terea fi axes omnium equalium portionum eiufdem Sphsroidis pro- 
É — ducantur, ac predicto MAXZMO axi (qui iam, vt fuperius diximus, - 


TEN x Q. 2 con- 


;* 


: cuiusaxi, vel cui portioni n1 iLadditum fuit, qux quidem eftea ; cuius axis - 


d 94. h 


J 


b Schol. 6g 
pofisz-h. f 


ád nus. 


£2; Co 
toll 78.h.- 


d3 Schol. 
69.h. 
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d A 7» e 
rp; eorOdO. IHE .13)91 10. 


CMASCINDR portiórtum de codém Cono re&o j vel de quocun- 
RO 00 OSEE TL HER &xquales; ea eft 
citus ie he fübtienturs ma tors fenti--Axis genitricis le&ionisdati 
foldi,refpe&iue ad Sphzroides. —— — — —— eins coqu 
-"qüo-SBhrOide atte MENTMN ; étiigs diis fit fecwheftum mi- 
norisfemi-axis Ellipfis, oux folidum procreat. — 9595 


Vando enim pertionesciufdem Coni recti, vel cuiuslibet. Conoidis, 
e a5 Splieinirisjüpt equales Ge recti earim Capones funt zw qnaléss 
we Ere resi Canones, vel portiones de eodem angulo, vel dej; 


recti Canonis) congrua: cum maiori axe EET fe&ionis folidi, cuius. 


. axisfedtignis genitricis dati folidi carundem portionum, a:qualium bafium; 


sí 


: ue ME EA T E 
2 des We. vy eeimues SES re xd. 
: : im E Quod 
ue e Der : : 2 
; 2 2x. . 2 A ed e - - à xem : : 


E / 
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Vod autem in quolibet Sphieroide , inter. portiones eius dimidio mi-. 

- nores.,& aqualium baftum, MINIMA fita; cuius axis fit Ícgmen- 
w, tum minoris axis Ellipfis: datum Spharoides procreantis, id con- 
iid conftru&ione , atque. argumentis oftendetur; vti fa&um fuit in fecün- 
da parte Prop.5o. huius, fitamen fuper tertia figura line rcótz , & Ellipfes. 


ibi animadueríz , concipianturtanquam bafes. Íolidarum poitionuma & us 


luti pls soins uode &c... Quod fuit, &c.. 


CEU PL. ee 


lnc e MINIMAM portionum Íemi-  Spharoide maiorum , & 


quarum bafes fint equales eam effe , cuius axis fit Íegmentum maio- 


rig axis Ellipfis: genitriciss IMÁAXIALAM autem, cuius axis fit iegewentisa 


f) 


& 


minoris 


CHOLIY M. 


Y Vodfi uperius. sfroiriind "iitiusenr fic, fuper figuras prodi $o. h 


"NL midio FI. Detrahatur exgo. E. P5. Red fit: Mr ici area 
inter FI, zB e agatur P R. pou 1 Oz 2 ftans; e : 


CE o 


c pee mee Press A B C, HE Ol Iter d 4 s & portio $ 3 


KR... Dicohüiusbafimper S K-du&tam, equalemeffe bafi per A €. | 
Nam bafisper H I: ad:bafina per! AC. eft? vtrecta HT ad re&am. dC. 


vel fumptis dimidijs; vt F-L 3d.D C; velvt quadratum FI, ad quadratum; 
EP, fiue ad.quadratum. QR .-vel Íumptis quadruplis; vt quadratum HlIad. 
quadratum: $ Ro: fed etiam bafis per. H. T àd bafim per S R, eft vt quadra-- 


tyni HT ad quadratum $ K;:cumob planorum exquidiftantiam fint fectio-. - 


;Cum ibi fit. A C minor EE T, erit quoque mimic D.€ minus di- 


t Coroll. 
15. Arch. 


n fimiles; esge-bafis per. H I adbafim per. A Ci, erit vt eadem bafis per. HE de Co- 


Lad bafun per SR: wnde bafis ws SR beers cit bafi per A € den em 
aseie opas is i nadie 
IXXXXL 


"EHÉOR. Xt "PROP. 


noid.- 


"MINIMA porrioum de eodém Cono re&o , vel de quocunque — 
Conoide, qut Sphzroide & quarum ; altitudines fint equales ea. — 
eft; cuius axis congruat cim maiori axe genitricis s fecttopis deti - 


fadi. vem | —— 


-InSpharoide; MAXIMA elt, cuius. axis. cumininori axe ciufs 
dem genitricis fe&ionis conueniat ; (XE UL dS * 


NS: quaüdo poxtionssde codem Gen 10: nid ;xek Cünoides aut Sphe- 


dunt 


| roide t quocum fant squales , & ipfarum recti Canones inter fe. 


126 - -Mincentüj Viuiani ; 

£85b.— funtazquales, quando veró re&i Canones; fiue portiones de codem dugu- 
lo, vel deeadem coni - fe&ione; qu: folida procreat equalesfunt, inter 

p Schol. ipfarum altitudines MAXIMA eft ^ ea illius portionis, cuius diameter fit | 

poft s1-h. fegmentum imaioris axis «€ MINTM A, cüius diameter fit fegmentüm mi^ 

340-3: noris; atque altitudines; & diametrirectorum Canonum; fiie planarumz: 

c3.Schol. portionum eedem funt; C acaltitudines; & axes folidarum , ergo; & dum 

69. h. portioneseiufdem Coni re&i ,-vel Cónoidis, aut Sphzroidis funt equales j 
inter earum altitudines M 4XMA erit ea illius portionis, cuius axis fit fe- 
gmentum maioris axis genitricis folidi, cuiuseft portio, & MINIMA cius, 

- cuius axis fit féementum minoris. Itaque fi primó altitudines omnium ha- 
rum equalium portionum , ( dempta eà circa MaxiMAM altitadinem) 
producantur, & huic MINIMAE altitudiniequales fiant ,-atque'ex interfc- 
éionum punctis ducaritur plana portionum bafibus :equidiftántia , abfcin-: 
dentur ab ipfis portiones folidz zqualium altitudinum , & vnaquique ma- 
jorerit quacunque zqualium portionum (nam totum fua parte maius eft) 
vnde, & maior ea portione, cuius altitudini, vel cui.portioni nihil additum 

fuit, quz ea eft, cuius axis conuenit cum maiori axe genitricis fe&ionis dati 


iolidi."Si'trgo omnes alix'portiones:&qualiam altitudinum hanc portio- 
nem-excedünt ; erit é contra hscipfía portio cuiusaxis congruit cum maio- 
ri axecgenitricis fectionis datifolidi aliarum portionum aequalium altitudi- 
BUncGMLMIALA. gsWbiups OT onen cb HO nmses. rp 


Ro Sphiroide-autem; fb alcitüdines omnium: predi&tarüm «qualium: 

L^ portionum ( demptxea circa MINIACAM altitudinem, qux iam ea eft 

Circa minorem axem EllipfisSpharoidis genitricis ) equales fecentur eidem 

MINIMAE altitudini, atque per puncta fectiohum, plana folidarum por-: 

., Honümbafibus equidiftantia ducantur; hzc à portionibirs auferent portio- 

- nes folidas equalium altitudinum ; fed vnaquieque ipfarum minor erit 

quacunque aequalium portioium ('e0 quod pars fuo toto fit minor) quapro- 

.. pter&minorea portione ácuius altitudine, vel à qua portione nihil dem- 

., ptumfuir, quz quidem eft ea; cuius axis congruit cum minori axe Ellipfis 
'- datum Sphiroides procreantis: fi igitur omnes portiones equalium altitu- 

- dinum hac portione funt minores, erit ex aduerío hzec eadem portio , cuius 
axis conuenit cum minori axe genitricis Ellipfis dati Spheroidis earundem - 

omnium portionum, zqualium altitudinum, MAXIMA, Quod tandem fu- 

Pererardemonfrandum. /— — LAO OD. 


Vc etiam, prout expofuimus in Scholio poft 5 1. huius, hec tria funt 


Li 


"animaduertenda. Videlicet. - 


T Tagan pottionusxeiudegé Gr recti, vel Conoidis Hy- 

 perbolici, aut cuiufcunque Sphzroidis, MINIMFS eftis eius portionis; 

Cu1Us axis congruat cum axe , & pro Sphyeroide , cum minori axe genitricis 

fectionis datifolidi, &inSphzroide MAXIMFES eius portionis, cuius axis 
congruat cum maiori axe eiufdem oenitricis fe&ionis QURE E 
UE : e m | 2. Inter 


Eee : 
[E AES 
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2.. q'Nter bafesiequalium portionum de eodem Cono re&óo; aut de quocuri- 
&. que Conoide, aut Sphroide MINTM A eft ea illius portionis , cuius axis 
fitfegmentum axis, & pro Spheroide fit fegmentum maioris axis genitricis 
fe&ionis:dati; folidi. 224X/M A4 veró eius, cuius axis fit Íegmetitum mino- 
ris axis eiufdem fectionis genitricis. Li 9IxISL uon Sd DOHD 


3 I altitudines equalium portionum de eodem Cono re&o »fiue de quo- 

- & libet Conoide, aut Spheroide, MAXIALA cft ca illiüs portionis, cuius 

axis congruat cum maiori axe genitricis fectionis dati folidi, & in Spharoi- 

de MINIMA.cius, cuiusaxis cum minori axe eiufdem genitticis lectionis 
conueniat. TUQULACO UT Uu c ue M 

Quz omnia; ex hucufque demonftratis, paucis oftendentür ( vti £a&um 

fuit in przfato Scholio, & fuper eafdem figuras 5 t. h.) confimilibus , ac ibi 

argumentis, veruntamen circa folidas portiones verfantibus, à quibus de- 

nique vniufcuiufque trium proximé pracedentium propofitionum. veritas 

iterum elucefeet, Sed. de hishadenus 555 - 5/5 tne ge 


3$ Lacutt SERENO , Antinfenfi Philofopbo » (mnquibuslibet Conis 
S termmatis AMLAX LMV M y 6r JAPNULMP M triangulum 
per cverticem. duclum. inquirere y liceat molis tanti Geometra : 
| 0f rvefita m[equentibus in/Como. pariter terminato quocunque 
ALAXIMAM , Qr MINIMAM Parabole portionem. a[signare , pro 
cus imdigatione nonnulla circa plana. y mec preter f[ufceptam. materiam , 


nec [city smiucumda. occurrunt. afferenda , 


LEMMA XVI. PROP. XCII. 


 Siduo triangula habuerint latus lateri zequale , atque alterum. 
mg. 4 4 INA I ub pup pecie $$ 3X JC ob :: PIu$e s. - 3 on ro i. 1 
adiacentiiti ansulorüti"in vro triafigulo ; alteri adiacentiünr in 
LI 12V 6 IBuUeigY DOUO P OÍODHN iSo d Cidiois-6i 2 IBHE- 
reliquoséqualem, fitque reliquus angulus 3diacentitiaihi prim, 
malorzeliquo adiacentium in altero & latusilli oppofitum , late 
re hüic oppofito maiué erit, ep onHug Bond! O ÀcuMg Ing 
Jifuo-imerd3o:m opumol & €f inus Snoopy 
ze Int duotriangula A-BOy DEF, qiio-:5: 
Dy rur tera B C;'E T &rittequaliz&t € 
anguli pariter A B C',.D'E-F'iequales; an: ^ € 
catus veróDA CB maior dit'arsilo DEE; ^ 2111 BG 
Dico jS&latus-A'B maiori angulo oppofitüs- 200/53 jJ- 
maius effedarere: D E- óppofitüntminori.- | ^. ESSO 
Fiat angulus BC G-equalisipfi E ED 059. o Eit 
o o EIN Et — ; 


to 


Ait 6t 
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Et quoniam angulus quoque GB C ponitur equalis angulo D E F, &latus. - 
BC lateri E F zquale, erunt intriangulis GC B; D F E reliqua latera G. 
B, DE zqualibus angulis oppofita; inter fe qualia, fed eft latus A B ma- 
iuslatere B G, cum recta C G fecet angulum A CP, ergo latus A B erit. 
quoque maius latere D E. Quod erat probandum; e: | 


 PROBL.XVl PROP. XCIIL 


-: A data circuli peripheria arcum abfcindere ; ita vcrectangulum 


fub eius chorda infagittamfit MIMIMVM. 


C4^*Sto circulus , caius diameter A B , centrum C , & exequi oporteat; 
28 quod-imperatum eitis DD OPE 

Sumantur in peripheria, hinc indeà puncto A; duo trientes AD; AE, 
&iungatur chorda D E fecans diametrum A B in F. Dico arcun DAE 
effe quxfitum; hoc eft re&angulum fub eius chorda D E in fagittam AF 


effe MAXIME M, 


;;: Seda enim femi - peripheria A. K, B, bifariam in K, iunctaque.K C, ac 
fumpto in arcu D. K quolibet pun&o G. quod vel in ipfum K , vel inter 
K, & D vbicunque cadat , demiffaque ex G fuper diametrum A B per-- 
pendiculari 'GH ; que producta occurrat peripheris in I, iungatur GD. 
- Et cum arcus À G fit non minor quadrante A K ; erit duplus G A T 
non minor femi- circulo , atque arcus D À I omnino maior femi- circu- 
lo; vnde iun&ta G D, angulus E.G D erit acutus,'eftque G H B rectus; 
quare duo fimul DGH, G H B:duobus rectis minores erunt;.ex quo 6 
D producta conueniet cum diametro ad partes D, vt in L. Et cum ar- 


«us AKD, ATE fint trientes totius peripherie, erit D B E; quod fupe- 
.xeft de affe, eiufdem peripheris triens, fiue equalis arcu. A. 1E, itaque 


arcus DBI erit maior arcu ATE: fi ergo iungatur A D, erit angulus A- 
D E, fiue AD E'minor angulo I G D; fiue paxallelarum eiuege. EDL, 
| : CAR. — funtque 
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quare & latus A P minus zerit latere PL; & A H có minus EL 5 habe- 45, & 


H; vnde recangulum GH À fub extremis minus ^erít rectangulo DF A. 5c (ep. 
fub medijs , & hoc femper, vbicunque fümptum fit punctum G, vel in- Pappi: * 


&angulum K C A maius rectangulo OP C, fed re&angulum DF A ofté- 

fum eft maius re&angulo K C, À , ergo rectangulum D F.A có amplius 

maius erit retangulo OPA. — | * 

Si denique punétum fumatür in peripheriz fextante D B, veluti in Q, 

demiffa perpendiculari QR, & iuncta, D Q, & produdia, ipfa conueniet 

omnino cum diametro A B ad partes B, vt in $, quoniam angulus E D 

Q eft in portione E A Q femi-circulo maiori , ac proptetea acutus , & - 
angulus D F S re&us eft, &c. Et cum arcus A I E «qualis fit arcui D B 

E, vterque enim eft triens peripheriz, erit arcus A I E maior arcu QB 

E, ac ideo angulus ADE, vel A D F maior angulo Q D E, vel SDE, 

fed in triangulis A F D, S F D latus F D eít commune ,.& anguli ad F 

funt zquales , eó quod fint reti , & angulus A D.F maior eft angulo S. 

DF, vnde latus A F maius eft c latere F S, & adhuc maius latere R S, c 92h. 
habebit ergo FR ad R S. maiorem rationem quàm eadem R F ad F A, & 
componendo FS ad SR, vel DF ad QR, maiorem quàm R A ad AF; : 
vnde rectangulum D F-A fub extremis, tnaius 4 erit re&dangulo Q R A 416 fept. 
-fub medijs.; & hoc femper vbicunque affumptum fit pun&um Q. in fex- P^PP^ 
tante D B, Quare cum rectangulum AFD demonftratum fit maius om- 
nihtts applicatósam tum in triente-À D , tum in fextante D: B, ipfum A 

F D erit MAXIME M , & fumptis duplis, re&angulum fub fagitta A F. in 
chordam D E; erit MAXIM M rectangultim fub qualibet alia fagitta in., 
Íuamchordam, Quod, &c. Quodque alibi aliter enodabimüs. —.- .. — 


T* TIE TIR 


—- D pleniorem autem do&riná , ín proxima fequenti fecunda figura, ma-- | 
x nentibus pofitione ijfdem punctis K, D, E, dicotalium re&angulo-  . - E 
rum id, quod puncto D propinquius eft, femper maius effe remotiori. x 


Nam de ijs, qu: ad arcum quadrantis A K pertingunt, vtputa de re- AS 
&angulis ACK, AFR, AH G,&c. patet ACK propinquius punto D. 7 
maius effe rectangulo A F R, quod ab ipfo D magis remouctur, & AF 
R maius effe AH G, &c. cum, tum altitudines K C, R F, G H, tum ba- 
íes CA, EA, H A continué decrefcant. — 2c : 

.. De ijs veró , qua perueniunt ad arcum K D , videlicet in punáis I, 
L , ita ratiocinabimur, Demittantur ex I, L ad diametrum perpendicu- 
lares IM N, LOP, & iungatur IL, que producta conueniet ad partes 
I. cum diametro ia Q (nam arcus N A L Oe Íemi- peripheria , ex 
: | | | quo 
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quo angulus. NIL eft acutus; atque IM O re&us eft, ideoque duo. fimul 
NIL,IMB.duobus re&isminores .). Ec. cum arcus A E equalis fit arcyi 
,. DE; erit aicus, A P minorarcu D E, & multó minor arcu L BN: vnde, 
AunQaj AL, eritangulus A LP, fiue ALO minorangulo L I N, fiue L1 
M; ftue angulo. Q.L O parallelarum exterio, cftque in triangulis AT O, 
suo: QLO9 Bus OL commune, & anguli ad. O funt quales, cum fint redi, 
49xh.« ergo latus AO erit minus 4latere O Q,.& AM eo minus'O Qs habebit 
. Jgitur OM ad M A maiorem rationem ,, quàm.M O ad O Q; & compo- 
. nendo.O A ad A M maiorem quàm M Q ad QO; vel quàm IM ad LO, 
vnde rectangulum A OL fub. extremis, quod. propinquius cft. punto D, 
p * maius? eritredtangulo A MI fub medijs; quoda puncto D. magisdiftat. 
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3 Dere&angulis denique pertingentibusad pun&ain fextahte:D» Bj. uit 


: rüm ad: S5 T, idem fic demonftrabitur; Dü&is enim $ VY TX diametro 
915: perpendicularibus ;&iünctis:A S5. & ST Hxc ^roóduca:éonueniet cum. - 
XB in Z; quoniam angulus 'E/SY eft in portione "T-A-Y  femi- circulo nia- 

.. dori,nempeacutus, &angulus!S V B ré&tuseft;&c; Fr €uii arcus AE Y 

fit triente niaior; & arcus: Y; BT miinor-E BID ; fiue minor triente, erit an- 
qulus AS Y, fiue AS V máior angulo YS T; fiue VS7 » & in triangulis 

| -ASV, ZSMfunt:anguli-ad:V zquales, eumfintreti, & latis SV-com- 
mune, ergolatus: A V erit ? maius latere V Z , & có maius latere X Z': lia- 

bebit ergo VX ad X Z maiorem rationem quàm ad V A, & componen-: 

dos VZ ad Z X, fiue $ Vi ad. T: X. maiorem: rationem quàm X; À ad A . 

4:6. fepr,-V.: quapropter re&angulüni S V A. fub extrémis; quod propiuseft pun&o 

Pap. D matuserit 4re&tangulo T X.A fub medijs, quod à pun&o D: magis di- 


€ 92. h. 


tat. Qnod exabundanti oftendere propofitum tuit. iim 


X 


; 


m.£ fuperilis oftenfum fuit; faciléconftat , in prima, - 


& 4, figura, 
an p.ratione 


c 


- vt ED ad GI, fedratiore&auguliA: «X 


v 
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da BD eritequalisradio B C, fiue CD, vnde in triangulo equilatero-.C 
D B. augult ad C, B; zquales erunt; & intriangulis CFD, BF D cuins 


anguliad €; B, fint equales; atque etiam equales ad E, cum fint recti; 


& latus DF commune, eritreliquum latus CF, reliquo FB «quale, eftq; 
A C xqualis C B, ergo A E. erit tripla F.B. d. PA eere zi 


Verum. bec omnia confimili ratione perfolus , ac -verificari de vectan- 


gulis in, E! lpfe applicati , Qc. ita fequenti Problematé demonflrabitur . 


^ PROBL XVII PROBXCIV. ^. 


Ad diametrum date femi- Ellipftis re&am applicare ; cuius 


re&angulum in alterum diametri fegmentum fit MAXIMVM.. 


E Ellipfis:A DB, cuiuscentrum C, & diameter A B, ad quam .. 


applicareoporteat D E , ita vt re&angulum AED fit MAXIME M. 
Secetur B C bifariamin E , appliceturque ED, qus erit quafita. dat 
Nam defcripto fupcr-A B femi- circülo A FB, erigatur ex E ipfi AB 

perpendicularis E E. Patet ex prece 

effe MAXIME M in femi- eitculo; &c. cum 
—Sunmatur amplis quodlibet aliud. ^ ^ 
punctum G, prater E; applicenturq;- 
tum in femi- circulo, tumin femi - E]- 
lipfi rete. GH; GT.oErcumfitqua- ^ 
dratum E F ad G H vt rectangülüm ^ — 
A EB ad AGB, vel vt*quadratum -— -- 
ED adGL,erit&linea EF ad GH y: — 


E F ad rectangulum A G H compo-- — 
niturexratione EE, ad GH ,-fiue exili 3LiN 
ratione E. D ad GI, & ex ratione B 95coX 
A ad. A G, atqueredangulumAED- --— 


ad AGIex jídemcomponiturrados - —— 


nibus, vndere&angulum A EPBad. 1. S eel E d EET 
GH eritvcre&tangalum A E D ad A GI, & hoc femper, fed eftre&ansu- 
lum A EF MAXIME M in femi- circulo, ergo, & AED erit MAXIMEM 


in femi - Ellipfi . Applicatum eft ergo; &c. Quod erat faciendum. - d 


So o]. Temotiori, eadem penitus arte nuper adhibita oftendetur, fi ex T. 


id femi- circulo applicetur L/IN; Nam eodem argumento demonftrabitur 


re&taneulum AL.M ad A GI, effevt ALN ad A GH, fed A LN maius 


*oppr- 
. mi conic. 


V odautem corum; qux hinc inde àpundo D applicantur, nempe mem 
redtangulis AT. M, AGI id, quod MAXIMO propius eft maius fit. . 


eft A G H, proutin precedenti ad num. 2. conclufum fuit , ergo &re&an- — — 


gulum A L M maiuscritrectangulo-À G1, & hoc femper verum eft, tum 


152. — i. Vinceh&j^ Viuian - 

deapplicatisad puncta arcus A ID, tum de ij$, que pertingurit ad pün&la 
reliqui arcus D B, hoc eft predictarectangula hinc inde à pun&o D , con- 
tinué decrefcere , quó magis diftantà A4X1M0 re&tangulo AED. 


—— Hinc | foluendum ft obuiam. Problema huiufmodi . 


/ 3 PROBL XVII. PROP. XCV.- 


-Tn dato femi - circulo , vel femi- Ellipfi , hinc inde à M A- 
XIMO rea&angulo nuper inuento , bina zqualia recangula re- 
pénire , Der sd ld 


It datusfemi- circulus, vel femi - Ellipfis, cuius diameter A B, centrum 
e C; & punctum, ad quod peruenit MAXIME M re&angulum , fit D, 
o;. h. a; ( quod habebitur fi. diameter A B fecetur in L, ita vt AL fit tripla LB, - 
cxg,h. Gapplicetur L D) fitque exempli gratia é quolibet punóto E arcus AE 
— . D.applicata EF ad diametrum A B, & Oporteat in reliquo arcuD B pun- 
&um G reperire, itavt ducta GH.ipfi EF parallela, rectangula AF. E, A 
H G inter fe fint equalia .- I fot 
: Ducatur ex, À fe&ionem contingens AT, que ipfisapplicatis equidifta- 
b 4. fcc, Dit atque in angulo afymptotali I A B per punctum E defcribatur .j Hy- 
Coni.  perbole EG. Dico hanc neceffarió in aliquo puncto circuli arcum D B íe- 
care, vtin G, & hoc effe quaefitum , atque vnicum, | | 
c Coro, Etenim demiffa ordinata DL, cum hecafymptoto AI «quidiftet; ipfa 
"ar. primi neceffarió Hyperbolen E G fecabit, cat in |... — - ROT 
duis : - yno tantum punéto, veluti in M, & ob Hy- 
Coni, — perbolen, erit rectangulum A L M 4sequale, 
' .. rectangulo AT E fed eft re&angulum A L 
D maius eodem rectangulo A F E , cum fit. 
MAXIME M , ex hypothefi, ergo idemre&tan- 
. gulum A L D maius erit re&angulo AL M, 
atq; eft AL communis eorum altitudo, qua- 
re L D maior erit LM. Hyperbole igitur E 
G fecatomnino DL inter D, & L, vnde & 
produéta neceffario fecabit peripheriam arcus. 
D B , cum fpatium L. D B fit vndique clau- 
fum, & Hyperbole fit infinite produ&ionis: e 
cb den fecetigiturin G. Dico pun&um G quzfitumfoluere , vt fatis patet , cüm., 
——— . fectangulum GH A., ob Hyperbolen; fit eequaleredangulo EFA. - 


.. Quodaurem in nullo alio puncto, preter in E, & G, huiufmodi Hypet- 
... bolearcui AD, vel arcui D B occurrat, manifeftum eft : nam fi alibi oc- 
— curreret , vt 1n N ; effet ob Hyperbolen , rectangulum pertingens ad N 

. &qualerectangulo A FE, quod eft falfum, quoniam ob circulum , vel El- 
 lipfim, quando punctum N eft inter E, & D, re&angulumad N maiuseft 
quam reetangulum ad E, & fi fuerit inter A, & E, ipfo re&angulo ad E. 
acc t : | c s n - finus 


z£ 
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minus eft * prout in precedenti demonftratum fuit ? idemque fequetur; fi 


* 94.h. 


dicatur Hyperbolen alibi quàm in G areui DB occurrere. Itaque jnuenta — 
funt in femi - circulo, vel femi - Ellipfi vltró citróque à MAXIMO re&angu- — 


lo, duorectangula inter fe qualia. Quod faciendum erat. 


— PROBL XIX. PROP-XCVI - - 


In quocunque Cono terminato , ex infinitis Parabolre portioni- 
bus, quz à planis inter fe 2 quidiftantibus , iuxtà quodlibet Coni 


latus, tanquam regulam ductis, in ipfo Cono procreantur , MA- 


XIMAM affignare.- 


E Conus quicunque terminatus A B C , cuius vertex B, bafis circue 
K.,-lus AC, & quodcunque triangulum per axem du&um fit AB C. 
Patet; fi huiufmodi Conus, & triangulum per axemalio plano fecetur, quo- 
rüm communis fectio D E xquidiftet alterutri laterum trianguli peraxem; 
nempe B C, & communis fe&tio plani fecantis per D.E cum bafi AC, que 
hit FG, fitadbafim A C trianguli per axeni perpendicularis; patet inquam 
fectionem in. Cono genitam G-E] ? (quam voco factam iuxta latus B C, 
quod communi fe&ioni E D squidiffat) femper effe? quandam Parabolz 
portionem: queriturmodó; quz fit MAXIMA harum equidiftantium infi- 
nitarum Parabolz portionum in Cono; iuxta latus B C , tanquam regulam, 
progentarum,. : HA ! Ru 
Secetur diameter À C in D, ita vt A 
D fittriplaad D C, &per D agatur pla- 
num iuxta regulam B C, vti di&um eft, 
fe&tionem faciens Parabolen GEE, Di- 
€o hanc effe MAXIMAM quxfitam. 
Sedo enim Cono , quocunque alio 
plano iuxta eandem regulam BC, quod. t uh 
fecionem faciat Parabolen H IK, cuius —— : 
communis fe&io cumtrianguloperaxem -——— 
fit IL, cum circulo veró it KLH , erit ^— ug ooi 
DE ipfi LI, & FD ipfi KL? parallela, — ^^ 
quare atigulus F D E angulo K L I equa- | 
liscerit, vnde, fi concipianturiungire- —— — — c d 
SGEEB,KI.wnagulbDE;KLIcum - — — — o9: 


41. primi 
huius, 


£ 


— b 16. vnd. 


Elem. 


eio ibid. - 
. É 


fint equiangula ad D , L, habebunt rationem compofitam ex latere ED 


ad IL, fiueex D A ad AL, &ex DE ad L K, fed rectangulum quoque; 
ADF, ad rectangulum ALK habet rationem ex ijfdem rationibus com- 
pofitam, ergo triangulum E D F ad ILH erit vt recangulum ADF ad A 
LK; fed rectangulum AD F maius eft ipfo ALK, cümfit 4 MAXIME M, 


ergo & triangulum EDEF ipfo IL K maius erit, & fumptis duplis * fuperbi- 


partibustertijs erit Parabolze portio GEF maior Parabole portione HI mih 
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e17. pri- 


K, & hoc femper s» Vbicunque equidiftans planum ducatur extra G EF- 


Juxta 


' 
po d 


 tumfuerat. 
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juxta regulam B. C: quare Parabolica portio G EF, aliarum, iuxta. eán«- 
demregulam D C progenitarum; eft MAXIMA. Quod inuenire propofi- - 


: : Inc eft, quod MA4XZMAE Parabolz iuxta quiuis Coni latera genitz, 
habent bafessquales: nam ipfz bafes, vti conftat ex fuperiori con- 

ftructione zquáliter diftant à centro circuli ( qui eft bafis Coni) fiue per 

euadrantem ui ipfius diamctri, ac propterca inter fe funt equales . 


^X T hinc ihde à MAXIMA intientà Parabolica fe&ione; quzrantur bin 


J- &quales, id facilinegotioconfequetür , & confimilibus areumentis; ac 


. fuprademon(trabituri:cas nimirum zquales effe inter fe; quz ductz fintex 


punctisim circuli diametro. A C, hincinde à puncto D qualia re&angula 
pspiuubüs; c Tf 99n cimo 0 In cunei uS 99 LO dogm 

ioSiautem queratur interhas.MAXIMAS Parabolicas feétiones, iuxta in- 
finita Coni latera genitàs ; quz fit MA4X7M A4; queue MINTM AS hocynon- 


nuilis prximiffis  proximo;Problemate venabimur, fed tantummodo. irn Co- 


v^ noScalenos nam in rectos fatisfuperque patet, omnes huiufmodi MAXI- 


MAS. interfe zequales:effes:cüm omnia triangula peraxem Coni recti fint 
ad bafim erecta, «qualia , equicruria, € equaliumlaterum, &c, 5:502 
: : A un oq eS s CQ ENEXLLCUNOP E 


34 


CTHEOR. LXI. PROP. XCVIL —.— 


In plano dati circuli , perpendicularium à pan&o dato , quod 
non fit centrum , fuper re&as eiufdem: circuli peripheriam contin- 
gentes ducibilium , MAXIMA eft ea, inqua centrum, MINIMA 


 Veró , fi pun&um fuerit intra circulum , eft reliquum diametri fe- 
... gmentum; frautem datum pun&tum fuerit in ipfa peripheria, vel 
* extra, tancnon datur MINIMA. | B 


1 


c ^Stocirculus ÁÀ B, cuius centrum C, & datum punctum vbicunque fit 


db D.preterincéntro,& iuncta D C, ac producta vfque ad peripheriam 
in; A, B; punctis, € quibus ductiscontingentibus A E; BE ( qua diametro - 


A B- perpendiculares eunt) & ex quolibet alio peripherizpuné&o F , ducta 


.  keimcontingente.F H ; fuperqua ex dato puncto-D demiffa fit perpendicu- 
7 Bris DH;&c. Dico huiufmodi perpendicularium M 4XIMAM effe D A; 


im 


* 


P. NIMAM :efíe D Bs fivero datum punétum D cadat in ipfam peripheriam; 
vtin D »: vel extra; vt in fecunda fieura, tuncdiconondari MINIMAM. —-— 


Ex 


ExcEue * X 
Pied eigd 


qua eft centrum C, &in prima figura, in qua puri&tum cadit intra, MI- - 


I 
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Ex centro C ad punctum conta&us F ducaturradius CF; patet ipfum. od 
cum contingente F H rectum angulum efficere, fed angulusquoque DHF; : 
re&tus eft ex hypothefi; quare D H ipfi CF eft parallela, vnde perpendi- 
cularis-D H., occurrit tangenti extra pun&um conta&us F . .Iungatur de- e 


EUN fos dic dI 


niji i wc cr n r um : 

- Cumrenimex puncto D in circuli peripheriam cadant re&e D'/A; DF 
ID B, &c. patet;ex elementis; D A , in qua eftcentrum ; MAXIMAM cffe; 
nempe maiorem D EF, fed eft obliqua D F. maior perpendiculari DH, cr- 
go D À eo magismaiorerit DH. Quod D A quoque fit maior.D B, pa- 
tet cum ipfa fit diametri fegmentum; in quo eft centrutn,:& hoc femper 
oftendeturde quibuslibet alijs perpendicularibus ad contingentes; ergo D 
A, in qua centrum reperitur, eft MAX7244 in vtraque figura; etiam T1 da- 


tim panctum cadat in ipfam peripheriam..... b i95399n/1595 


MOIIJUTGd G31t1 dH IISIdtos 3v 160 so 35 d 
. Inprima vero, iameft D B-minor DA; itemeft D B minor D G, eftq; 


Siautem datum punctum incidar.in ipfam peripheriam, vt in B: patet 
perpendicularem ex B , fuper. contingentem ex eodem B ducam , pun- 


euacere , ai aturillud idem - 
.,9i tandem pun&um D cadat extra, vt.in fecunda fizüra: duda ex D. — 


circulum contingente D I , conftat pariter perpendicularem du&tam ex D 


duperipfamDlinpuncmabire,acideoinhocetiamcafunondariMINI- — ——— - 
M4AM,&c. Quodvlimóprobandumerat. 5... ——— E 
C. idsanpesn, TIbsiblbhens vw peg t a 
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4 14. fe- 
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renr, 
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136 — — Vincentij Viuiani | 
CTHEOR. LXIIL PROP. XCVIII. 


Perpendicularium à vertice Coni fcaleni fuper rectas bafis peri-- 
pheriam contingentes ducibilium ; MAXIMA eft , quz füper con- 
tingenté extermino MAXIMI lateris Coni ducitur , fiue eft ipfum 
MAXIMVM Conilatus: & dum veftigium verticis cadit intra ba- 
fim , vel inipfius peripheriam ;; MINIMA ett , qua fuper contin- 
gentem ex termino: MINIMI lateris , fiue eft idem latus MINI- 
MVM: dum autem caditextra, MINIMA eft, qua cadit fuper 
contingentem du&am à pun&o vefugij verticis ad eandem bafis 
peripheriam , fue MINIMA eft ipfa Coni altitudo. 


"qE2Sto Conusfcalenus A B.C, cuiusvertex B, bafis A C , centrum D, & 
altitudo B E baftoccurrens in puncto E. ( quod verticis veftigium vo- 

co, ) quod vel cadat intra bafim, vt in prima figura, vel inipfam peripherià, . 
vt in fecunda , vel extra, vt in tertia, per quàm BE, & per centrum D con- 
cipiatur ductum planum efficiensin Conotriangulum ABC, quod re&um 
erit ^ ad planumcirculi À C, eritque triangulum fcalenum , cuius maius la- 

tus, nempe B A erit ^ MAXIME. M , minus veró BC MINIME M laterum, 

àvertice B ad bafis circumferentiam ducibilium ; 
Preterea ex terminis diametri A, C,.contingant peripheriam re&s A 
F, HC, &du&o per axem quolibet alio pláno efficiente triangulum IBL 
obliqui ad planum bafis A C, ex terminis L, L alterius diámetri I D L, agan- 
tur contingentes IM,L N,& hoc fiat vt contingit; &c. Dico perpendicula- 
rium, quzà vertice D ad ipfascontingentes AP, CH, IM,LN, &c.du- 
€i poffunt; iri figulis cafibus, M AXIM AM effe; qui fuper AF, atque eam 
efte ipfum MAXIMF.M latus B A: in primó autem, & fecundó cafu MINT- 


 -MAM elfe, qux fuper CH; atquehanc effe; ipium MINIME M latus BC: 


in tertio denique fi ex puncto veftigij E ducatur E G. peripheriam bafis 
contingens. Dico earundem perpendicularium MINIMAM effe, qua fu- 
'per EG ducitur; & hanceffeipfamaltitudinem BE. ——— d 
. Btenim, in fingulisfiguris, cumtriangulum A B C fit, ex hypothefi re- 
é&um ad plànumbafis A C, & ad communem eorum fe&ionem À C fitF A 
perpendicularis (nam eft A P contingens circulum, & A D centrum iun- 
gens) etit eadem F A recta ad plánuüm A B C, ac propterea recta erit quo- 
quead A B, quz eft in eodem plano AB C , in quo eft AC, hoc cft BA 
'perpendieulariserit fuper contingentem.A F ; eadem ratione oftendetur B 
.€ perpendicularem effe ad contingentem CH .. E 
Preterea ducta ex E.zecta MEN parallela ad IL, cum anguli DIM, D 
LN fint recti; à contingentibus cum radijs conftituti, erunt quoque reliqui 
parallelarum interni IM E, L NE reci. Iunganturdenique BM, BN. - 


. Etcum B E fit re&a ad planum bafis AC, erit etiam planum trianguli 


£ 18. vnd. 
- Elem. 


MBN, quod per eam ducitur, rectum? ad ipfam bafim, fiue bafis recta ad 
triangulum MBN, eftque IM perpendicularis ad eorum communem fe- 
Shetil : | Tee conem 


N 


De Max. & Min. Lib.II. | dH 

&ionem MN, vt modó oftendimus, ergo, & ad re&tam MB, quz eft in, 

codem trianguli plano perpendicularis erit; fiué B M perpendicularis fuper 
IM: eodemmodo oftendetur BN perpendicularem effe ad L N. 

[AM perpendicularis B A maior cft-B C,cum BÀ fit MAXIME M Coni 
I latus,& B C MINIME M, vt fupra monuimus ; ob eandem rationem eft - 
B A maior B T, fed B I maior eft BM, cum B M fit perpendicularis'ad I 
M; ac ideo MINIMA ad ipfam I M , ergo B A có magis maior erit per- 
pendiculari B;:M.: eodem modo demonftrabitur BA maiorem effe perpen- 
diculari B N, & hoc femper, &c.. quare in fingulis cafibus MAXIME .M 
Coni latus B À eft MAXIMA predi&arum perpendicularium., 


bá 
r 


MINIMFM Conilatus. Ampliüs eft « perpendicularis E C minor « 97.I 
i perpendiculari E M, vnde, & quadratum E C minuseftquadra- - 
to EM, & communi addito quadrato E B, erunt duo fimul quadrata C E, 
E B, fiue vnicum quadratum B C , minus duobus fimul quadratis ME,EB, - 
fiue vnico quadrato B M (ponitur enim B E recta ad bafim, ac ideo cum om- 
nibus E C,E M, &c. retos efficit angulos ) hoc eft reda B C, qux perpen- 
dicularis eft ad contingentem C H, minor erit re&a B M, quaeftperpen- 
dicularis ad contingentem IM; eadem ratione. oftendetur B C minorem, 
cffe perpendiculari B N , vel quacunque alia ex B ad quamlibet contingen- 
tium du&a: quare B C eft ipíarum perpendicularium MINIM 4. - 

. . Iafecunda veró cum altitudo B E congrüat cum perpendiculari B C ad 
contingentém CH, cumque eadem BE fit ! MINIMA ad planumbafis A. j ya. h. 
C, crit etiam perpendicularis BC MINIMA ad idem planum, hoc eft Mr- 
ANIMA quarumlibet perpendicularium. In primo igitur, ac fecundo cafu 
recta B C, que eft MINIMF M Coni latus, perpendicularium ad prxdi- 
C&asconüngenteseft MINIMA. — : TEE fu 


2. CO us ad MINIMAM in prima figura. E(tB C minor BA ;cumez 
| fit 


i YN tertia denique, cum fit re&a B E ad planum bafis perpendicularis, ipfa E : 
: cum contingente E G rectos efficiet «angulos, fed ipfa BE eft 4 MINI- deu 
MA ad ipfumbafis planum, quare, & MINIMA quoque erit predictarum. 4 53.h.- 
* quarumlibet perpendicularium. Quod p oftendere plopandine * o om 
Cod POT 


- Mincentij Viuiani 
e us ESI 
X hac igitur conftat in Cono fcaleno, tum MAXIME M, tum MINI. 
L4 MM latus perpendiculare effe ad rectas ex eorum extremis terminis : 
bafis peripheriam contingentes... o. 8o ; 
Nam fuperiüs primoloco demonftrauimus re&am B A, quz eft a24x1- 
MEM. Conilatus, re&umangulum efficere cum contingente A F, & rectam 


BC, queeftlatus MINIMEM, cum contingente C H rectum pariter àn- 
gulum coníftituere . | 39. e 


COR OET i 
pes quoque in eodem Cono fcaleno, perpendicularem ex vertice du- 
- &am fuperaliam contingentem ad extrema bafis cuiufcunque trian- 
guli per axem non re&i ad bafim Coni , eam effe, quz iungit eundem verti- 
cem cum interfe&tione ipfius tangentis cum ea recta linea, que à veftigio 
verticis ipfi bafi predicti trianguli per axem zquidiftans ducitur . 
Intriangulo enim IBL per axem ducto, fed fuper bafim AICL obli- 
quo , ibi demonftratum füit re&as B M, & B'N perpendiculares effe, 


[o 
2 


- düper contingentes IM, & L N, du&as ex terminis I, & L bafis E T. eiuf- 


dem trianguli, atque iam puncta M, & N funt interfe&iones ipfarum tan- 
gentium cum recta M E N, quz per verticis vefligium E zquidiftans duci- 
tur ad IE bafim trianguli. 1 : | 


—BHEOR: LXIV.- PROP. IC. 


In quocunque Cono fcaleno , Parabole: portiones iuxta quali- 
bet Coni latera genit ; & quarum diametri, in earum triangulis 


peraxem ab ijfdem lateribus proportionaliter diftent , vel quarum 


bafes fint equales , habent altitudines proportionales perpendicu- 
laribus, que ducunturà Coni vertice füper re&as bafis peripheriam - 


contingentes ad puncta , quibus eadem latera occurrunt .- 


r ie Conus fcalenus A B C, cuius vertex B, bafis circulus A C , cen- 


4 T. pritni 
- buius. 


b ui 


trum D, & Cont altitudo fit BE, per quam, & peraxim ductum fit 
planum adbafim ere&um, efficiens in Cono triangulum À B C: & iterum 
fe&tus fit Conus quocunque alio plano per axem efficiente trianeulum fuper 
bafim obliquàm G BH , atque iuxta vtriufque horum triangulorum latera; 
B A, BGtanquam regulas, cócipiantur duci - plana, parabolicas portiones 
efficientia, ita vt communis fectio Parabole genite iuxta latus B A cum; 
triangulo A B C fit reda PT, (quzintriangulo AB C zquidiftabit lateri 
B.Á « eritque Paraboke diameter) & cum bafi A.C fit rea LIM (qu& 


. rede A D C erit perpendicularis, atque eiufdem Parabole bafis) commu- 


nisautem fecto Parabol:e genitz iuxta latus BG cum triangulo G BH , fit 
recta. Q5, (qui parallela erit ipi B G, ac item erit ^diameter Parabole) |. 
"Ug Bc v | cc ee eee OC UH 
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& cam bafi À C erit re&a NSO, (qux ad ream GDH erit perpendi- 
cularis, & ipfiusParabolz bafis ) quz bafes inter feazequales erunt, cum fint 
recte in circulo A C àcentro D xqualiter diftantes, atque huiufmodi Pa- 
rabolürumidiamerri P.I; QS proportionaliter diftentà lateribus, feuab ip- 
farum regulis B.A,-B G, ita vt fit BPiad P.C, vel. AT ad IC; vt B Q:ad 
QH, vel GS ad SH. Dicoaltitudinem Parabolz per PI ad altitudinem 
Parabolz per QS (quz funt Parabolz zqualium bafium ) habere eandem 
rationem, ac perpendicularis ex vertice B fuper-contingentem-ex Á , ter- 
mifb Tateris B. A ;: ad:perfendicularenex B fuper'contingentem ex G, 
termino-latepts BG. Et e conüeríd, &c,.. 5 ce ASA oov 5n ogo m m 
Nam fit AF bafim contingens IRHCI 
ad. Az; fiue:perpéndicülariscadd cà:5. (056 190 otl cono 
diametrum A C./que erit.4 dieogq v. cu ILEDTIOLIIIIUEUA a 
cum A B perpendicularis: fitque DNE OERY : 
G Rcotitiugensad. G, quERPBLIUO3S] AM. CES S o sT1sg 
euin diametró GDHL xectossane:/10 02s! 09 


17 (EET 4 1. Co- 
Upon: foll/98-h. 


Dx 

USY QUNM. CONES 
T ler 
& ce 


s 52. Co- 
| —* voll. ibid. 


ahgülus; PE M ezequalisangulo B i0 6 eios RCCUnCODACDOr Pm RE 
AB, nempe rectus; quare ipfá-P I eritaltitudo Parábolicz portionis, qus Elem. ^ 


Inc eft , quod Parabolarum in Cono genitaram 


ce 3 : 
: 1 


Ls 
v2 


d : H «5M incentij Miuiafi 


ds "PROBE: PROR C. 


in sino "quocunque: oodd fcaleno: : MAXIMAM: -: MAXIMA: 
RVM ; NUS MAXIMARVM MINIMAM. Paraboke PERO 


ans LIES ju Di II 199: ds :O05 
P 3 PAIS ic dard C Hio 5tp55 7 lodos isnui jp) Cio dj 
" A x9-491059 08802790101 e 33 


o AS i m A; B.C Co quinsvesten: ees es ih Astbabumt iis 
: Oportet inter MAXIMAS, Parabolas; "oM AX TMLAMI, d: MINIMAM 

! affignare. BISSRISHOOS 

| SecetugConus plano per axem, & ad báfinvereéto mem duca 
435. f€ ABC, Patétalterum ipfius laterum, vt puta» A: etie: qMAXEMEM; n- 
aber. rum veró3B G MINIME M. Sp «er Sq 

Radius DA ad partes M A4X1M1 lateris fecétur curre in E, ita vt S 

jos V  Efrttripla ad EA ?& per E. iuxta regulampM 24X2MI Yatéris B-À concipias 
c^ 0. PUE HUI planum efficiens Parabolen: pates hnüt effe upuMAX IMAM. xta. 


idemlatus B.A, quam dico effe quoque Mf EMARE Mi AXIMAM ; y ivbis 

cunque cadat punctum, H veftigium verticiseevini iGnglriC Hos: 131 £1 

Nam M AX7MA Parabole, ducta per Eriuxta-latus B.A; ad:quamlibet 

s xam MAXIMAM Parabolen iuxta aliud quedéunque latus; nempe duxtaz». 

b otl BF (cum ipf: » fint c aequalium báfium ) eft homologé ;vbaltitüdo 2vniusad. 


d 15. pri- altitudinem alterius, féd altitudo ad altitudinem eit vt^ iperpendicularis ex 


T B ME contingentem circuli B X Ene adi gie Ag d ee E 
e 99. h. 
IL 


E pini [9 des m E 2. cu Le s ] i ibin FDSE do ip I-Hi bs X ct iv 159 
| Y Bu CR ECCRDBI 
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ee idee. veli intra coe B 6, deli in; dis 
fius peripheria: fe&to radio D.C, qui edt-idodestt obuise d 
ád partem MINIMI lateris.B.C , Coni, yf em Mie de Oe 
BC) bifariam in.G; & per ipfum;ducto 3H is. EO Weg 
&9c.5. Plano: iuxta regulam latetis.B Baeiegi or d:oqwi v2.9 
z: M AXEMA- o Parabola , Dico hane-effs, 4: 
Heg fita MINIMAM. quafitam.. . LO 
- Bteniui M 4X7M A. Parabole . per: AUX-i5 «pp AE 
tà lansB.Cs ad quamcumque aliam-MA- - 1 Tec 
eem XIMAM iuxta quodcunque aliud latus.B - 
iis prin F, efthomologé : vtaltitüdo v vnius ad aL: 
] Coroll titudinepx alterius, cum ipfz fint ! zequa- ves 
2 n. - lium bafium 3.led. altitudo ad altitudinem. us z 
E perpendicularis, ex B. fuperc contingen em T ien ques. elt U 
- roll. 98. h. AUNIMEM lus BC, adperpendigigenn sp Bdupe e contingentem ad F, 
S5 : 3 | Spero 
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& perpendicularis B C minor eft perpendiculari ex B füper.contingentem 


nhum.2. 


busserit MAN LM ARE M MINIMA Quod fecundó erat &c; . 5 5501 


lint; cequadiuot bafium ,fed altitudo ad altitudiniemeft vt 7 pekpendicularis mih. 
ex B fuper contingentem ad I,;que.eft ipfa B H XConi/altitudo:( qüz ad. Eo 
omnes re&as in plano bafis Coni ad punctum H pertingentes eft perpen- 49o.h. 
cicuaris) ad perpendiculutem ex 7B fuper contingentem ad.F, & perpen- «&:deh4 
cum ipfa fit / huiufmodi perpendicularium MZNJALAs quare; & MAXIMA f99.h.ad - 
Parabole iuxta latus. Bl ; EI icem, & conta&tum rete num. 3. 
linee HI, quz àveftigio H ad peripheriam bafis ducitar, mi- ^ ^ 
Amst. orient OACAX ZA Parabolà iuxta datis: B-F,'& hocíemc ^-^ 0 
snp 120 per» vnde»apfa M dAXLM UPardbolé.per[iogtaldas ^ € 7 
-iitqi!d motus D D,erit;amhococafü; MAXIMARVM MIS) 
eonomog cio: cnPM A8 Qiod; vltimó:faciendumceratg:c56::6 56s 
epquobV HOA igubdque;eftó DIVINATIOssc 30:812 48 0812 
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(ADDENDA: TON 


Pag. y tu Coroll l ta T efituendum. ele 

nc eft, quod: applicare ex terminis cquilium Wihetronit in Paraboi 
A E la.vel(inreliquis fectionibus) ex punctis proportionaliter diuiiden- 
tibus ib diametrosad quemlibet: angulum conftitutas; nempe quod bafes 
equalium portionum deeàdem coni-fectioné y vel circulo, omnino- Íemu- 
tuo fecant inter diametros; & quodredte linez ; tum harum applicatarum, 
velbafium portionum puncat media , tum extrema iungentes ; Ee [emi- 
Biamerrorürm terminos-iungenti 'quidiftant .-. i56 t 
| à * Demonfiratum eftenimredas H1; E C; que fané bifes éimatiti portio: 

" numH EI, - AB C; fecarefe mutuó iri M inter diametros E Di b b; s iün- 


-— rice DIOC RI d Gecepoltisedr do oi 


EY re Pis $9: pof : Ae em TERES suse 1 qd E. SM cep Slow) 
$e o E Re. £1 err x 


Pi ^ H. Ó EÉ RE NS Mi TOIH FSioc nis 
valli in LElliptidetoneantmfui de bndanit AB C; H M 1, femi- 
Ellipfi minoribus, idémfeqtitur demaioribus-A H C; H CI, qua-- 
rum bafes:A C H1 fimilem concentricaminteriorem Ellipfim, 
contingunt ; nempehas:quoque intéríe equaleseffe, Nam ipfe portiones 
AHC, HCI funt partes fuperftites de em Elipi ABCH, ed 
Suede eai ABC; HMI- 


CHDE 61. poft Coroll Ir. 
| CORO L TZ T1. 


D' denique in Parabolis. parallelis, lec in fimilibus concentricis Hy- 
perbolis, aut Ellipfibus , vel Circulis ABC, D EF, omnia rectangu- 
Ia fub fegmentis applicatarum, interfe, & predicte contingenti A EC 
zquidiftantium (quorum vnum eft re&angulum GDH, vel "GEH) effe, 


inter fe Be oe cum quedhbes ponen z'quale fit eidem quadrato femi 
tangentis AES 


Ela ——— — — le c LENS 
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g25 BER SACT ENV'S babes Amice Letlor plurima eorum que I4. 
diu occafi ione. Dininationis -in V. Comcor. : excopitauimus 
; dum ex tribus illis. fa fciculis SERENISS. LEOPOLDI 
inuito teflimonio comprobatis y. de quibus latis 1m Proemio 

priorem exinatituiimus y alterum extenuaumus. Ex eorum reliquijs ter- 
tium (altem librum df ormare [latueramus y circa MAX LAM AS pariter y. 

ac MN. IM.AS amagnitudimes rver[antem , atque amplias illas em[dem | 
ZOTyni$ y ue 4 MAXIMIS , Qr MEENLMIS pius mintl[ue rece- 
dint excutientem s. quod raró Bor que , ac tantum nece[sitate cogente.» 
deonffraumus , quodque de smdu[tria omifrmus , tum ne a. [u[ceptao 
materia longius cdrom, tum. cot ipfam expeditius. perfolueremus ;- 
Verum- drdues y ac diuturna eoritudines , quae. mos , buic edition In- 
cumbéntes y exapttarunt y ita ipfimet remoram fecere , , totque & contra» 
funt flimuli ad. boc in -oulgus manandum , ct cetera ad aliud tempus 
proferre cogamur , fi hec tib grata comperiamus ..—. Liceat tamen ex tertio 
libro quafdam. Propofitiones aliunde receptas de[umere , atque Appendicis 
nomine buc apponere , ad 1à praefertim "mpulfi tum quod noftre barum 

Propofr tionum. demonftrationes buic. tertio libro [rmt penitus anutiles , tum. — 
quia pollicitam quorundam fidem , Le : uus d prorfus mon. 

WBHEBEYIAS . | 
Dwo potifsimum ju Problemata , ibis h«c Appendicula dubaw- 
Primum. (coti conflat ex sudden cvariarum Propofitionum. narratio-.— 
Hé js inter. fummum Geometram T'orricellium , preflantiorefque Gal- 

: | 7217 
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— lie, ne dicam Europe AMathematicos interceffere , quales inter hos D, 
Fermat Senator T bolo[anus ,:D. Roberuallius in Parifienft Academia Re- 
. gas AMatbematum Profeffor , ac D. de Verdus ) prefatus Cl. Vm de» 
Fermat ipfi T'orricellio oltm. propofuerat 4. qua. licet. flatum. m ipfius [olu- 
tionem non incidi[Jet , inde mox. animaduertens. Problema. determinatum 
efle y iud demum triplici «via , altera mimirum per locos planos , reliquis 
per folidos. demonfltaum. , mobi[que pofimodum exercitationis. gratia 1n» 
Unc y qui fequitur. 22odum. enodandum. tradidit . | 
Dato triangulo, cuius ynufquifq; angulorum minor fit graduum 
120. pun&um reperire , à quo fi ad angulos tres reda educantur 
ipfarum aggregatum fitt MINIMVM. - , 
 )uod. , cot «vera fatear. , mon mfi iteratis, oppugnationibus. tunc molis 
«umcere datum futt. y: (ed. aggre[sione ommimo | ab alijs di[crepante , ac, 
" decipimur y fatis wcunda., Q9» ad ipfiufmet Problematis. propagatio? 
vem calde accommoda , dum. mon tantur ad. tria data punéta , (qualia 
funt coertices. angulorum. propofiti trianguli?) coerum. etiam. ad quotquot li-.—— 
buerit , ex alio quafito puncto y. MEN AAA A. educlarum aggregatum 
Veperiri: queat , manente tamen. determinata, corum. portione , prout. deter- 
munatum e[l predictum triangulum. | | 
—— "terum. Problema praclari[ simum: Virum y Qj Auorum [plendore , 
gmorum utegritate con[picuum, agno[cit, Auctorem : P. Honoratum Fabbri, 
natione Gallum ; in Iefuitarum celeberrima Societate magm nominis T heo- 
logum y ommigena. bifloriarum y humaniorumque literarum. eruditione. de-. 
oratum , AMathematicum. praflanti[simum y Philofophum. acuti[ simum ; 
qui oom. Lagduni apud Gallos. Philofophiam publice edocens , [ummam^ 
&gregrj acumims famam. [ibi peperit , quod mamifefto teflantur ( ita molis 
 afjerente alibi iam y fed. parum. commendato molili[ simo Adolefcente Lau- 
ventio ZMagalotti tanti Viri amanti[simo , ob(equenti(simo ) quedam 
ipfius PROPOSITIONES. PHI SICAE , CV BREF ISSLMIS 
RAT IONF M AMO ENTIS y tunc ibidem publici wuris facte , 
rout faftus , Deo dante y patebit ex nouis eumdem. geomatricis y ac ph»fi- 
.eomathematicis contemplationibus , quibus Literatorum. Refpublica. ali- 
quando [e locupletaturam expeclat . | - : 
«Hoc igitur. Problema , ango. 1656. idem CL. "Adole[cens. Laurentius 
AMagaloss , ( dum 1n Pifano Lyceo Jurifprudentiam. excoleret.) a predicto 
P. Fabri y tunc Rome immarante veceperat y uolofque per epiflolam  Pi- 
fis » [ub 27. Decembris datam commumcarat. , cui poft triduum ve[eri-.— 
entes y comer falorem. quefiti propofitionem , ita expo[umuss 0 
u€— : -- c guae 
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Duabus datis rectis lineis terminatis , non modó ad re&um , fed 
ad quemlibetanpulum conftitutis , & per vnius ipfarum terminum 
aliaalerripfarum zquidiftanter du&a ; ad contrarias tamen par- 
tes, & ininfinitum produ&a : oportet per extremum terminum al- 
terius, re&am dücere xquidiftanti occurrentem , qux cum bina; 
fimilia triangula ad verticem conftituat, ipforum aggregatum fit 
MIRI d antjras 21991905 Hzussronosilo1 o 9D eRE. 
fimulgue mofiram Problematis enodationem. bis uerbis enunciaumus y. 

Diuidatur fecanda linea, itá vt fegmentum ipfius prope termi- 
natam parallelam , ad fegmentüm reliquum fit in rationediametri |. 
cuiuslibet quadrati ad exceflum diametri fuper latus : nam pá&um ... 
interfe&ioniserit quefitum; 05005550000 | : 


4c demum de inuentione binorum. aequalium ex triangulis aggregatarmm. 
tant. [upra^, quam, infra. pun&lum. JAINN. 17MM] aggregati eundern Cl, Ado. 
le[eentem. commnonefecimus « ed iam AAppendicem. Aggrediamut . —... — 
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on IDEST my pnxsgeieg Due dioe deer 
"5i fuerint dio ordines quotcunque triangulorum equalem al. 
titudinem habentium ; erit aggregatum bafium triangulorum pri- 
mi ordinis , ad aggregatum bafium triangulorum fecundi , vt ag- 
eregatum triangulorum primi , ad aggregatum triangulorum Íe- 
cundi ordinis . : * 
| e vnus ordo triangulorum ABC, C D E, EF G, GHI, alter veró 
triangulorum ordo LMN, NOP, POR, & omnia fint equalis ali- | 
tudinis, vtriufque autem ordinis triangula fint ad eafdem partes, & ipforum: 
bafes in dire&um difponátur , quarum bafium aggregatum ; in primo fit A T, 
& in fecundo fit LR. Dico aggregatum A I, ad aggregatum LR effe vt 
aggregatum triangulorum primi ordinis ad aggregatum tr iangulorü fecüdi, 


Quoniam iun&isredis AH, — — ue e o 
CH,EH:&LQ,NQ:ernt  — B DF H 
triangulum À BC equaletrian- — cu87N 
culo. À H C: (cumfintfuperea-.... v, Li 
demba(i AC, &habeantexhy- || /. V7 
pothefi eandem altitudinem ) & : 4 cd 
CDE«gquie CHE,;acEFG w^ 
quale E.H G ; vadecommuni "|^ 
additoGHI.eruntomniafumnul ,..| — Ww, ue e 
primiordinis equalia vnico A — | |, LT WM c e 
HIriemafédemr ommiafmul | 47 ——-—N p... — K 
-fecuüdi ordinisequaliaeffe Vni... AT p eumpr 
. So, QR; fcd uiangalum AH S3E QR ef vt b Alad LR, cumpo- 
Ur ME. SUE UO INS TIROCIO NERO UID. Ur 
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aggregatum perpendicularium ex G. maius e ictorum ag- 


Da&isenim rectis ex G, F ad omnes àneulos polygoni, vt. in figuris: 
Patet ipfum polyzonum vtrinque diuifum effe in duostriangulorurm ordines. 
sequales altitudiaes habeatium, que funt ipfa polygoni latera; fuper quz ca« 
daat perpendiculares, ( (i aempe hz accipiantur tanquam bàfes ) erit etgo'- 
agaregatum bafiu n triangulorum, quz fimul conueniuntin P; ad aggre« 
* per pri- gatumbaltium cian2ulorum, qux conueniunt in. G  * vt agsregatumtriane 
bend Ap- galoram; primi ordiais ex P; ad agzregatumtriangülortm fecundi ex Gs. 
poc dedhec triangaloram agsregata 1a prima figara funt zqualia (nam ipfa idem 
poly3onum complent) ergo , & agaregata bafium eorundem, hoc eft ag-- 
greguna perpendiculariua ex F, à& G, fupcr polygoni later eduftaruma. 
S NO A Seco ] , AMD M ; 
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funt equalia. In fecunda veró figura, aggregatum triangulorum ex G ma- 
ius eft aggregato triangulorum ex E , vt fatis patet ( cumillud, ipfum poly- 
onum excedat ) quare , € ageregatum bafium triangulorum ex G, (quz 
funt ipfa perpendicularesex G ) maius eftággregato bafium triangulorum 
€x F, (quie funt perpendichlares ex E...) Quapropter; &c, Quod erat, &c. 


: QUA exc Du e oe M rd ee a Tal. X gem nA * ? &4 ; 
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| 1 | Inc &£, quodagsregatumperpetidicularium ex centro dati polygoni 


fuper eius latera:edu&arum, femper eft non maius quolibet ex alio 
puncto perpendicularium aggregato, vbicunque affumptum fit punctum 
hoc, velintra; velin perimetro, velextra perimetrum dati polygoni . 


UCUTHEOR LOPROP ODE 


e In quocatique polygorio regulari , ageregatorum linearum ex - 


* 


punáis vbicunque aflumptis ad ipfius angulo ;edu&arum ; MINI- 


ig 4 cu icu cz 2 es 2 VAL 
i (eer : 


: Hipseso ameecsge m Eosp.g01 
S polygonumregulare ABCDE, cui : 

eductz fint re&tcP A, PB; PC; PD, PE, fumptoq; vbicunque alio 
puncto O, vel intra polygonum A B CDE, velincius perimetro, velex- 
tra, iungantur item OA, OB, OC, OD, OE. Dico aggregatum edu- 
&arum ex centro P , minus effe aggregato du&arum ex O. 

Ex punctisenim A, B, C, D, E, erigan- 
turipis PA, PB, PC, PD, PE perpen- 
diculares LI. IH, HG, GE, FL vtrinqs 
produ&z. Patet has fimul conuenire , & 
polygonum L.I H G F dato fimile confti- | 
tuere circa idem centrum P, ad cuius late- 
ra ex puncto O ducantur perpendiculares 
OR,OQ; ON, OM, OS. : 

Iam per Coroll. precedentis Lemmatis- 
in polygono IH GEL aggregatum per- 
pendicularium, quz ex centro P eft non, 
maius ageregato perpendicularium ;. que- cunt cc 
€x pun&to O vbicung; affumpto, fed aggregatum perpendicularium ex O, 


R;, minor obliqua O A,& OQ minor'O B ; ON minor O C; OM minor 
OD, & OS minor O E) ergoageregatum perpendicularium ex P, hoc eft 
 adangulos dati polygoni AB CD E edu&arum, eft omnino minus agere- 
gato obliquarum ex O, nempe cductarum ad eofdem angulos dati poly- 
gonta punéto O, vbicunque fit ipfum O. Quare aggregatum du&arum ex 
centro ad angulos polygoni regularis MINIMPAM cf. Quoderat,&c. —- 
TO me 4-3 : JIHEO- 


jus centrum P, 3 quo ad angulos 
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.. Siquotcunque re&e lineziterminatz (non minus. veró. quam, 
tres ):cuiuslibet longitudinis , ad vnum idemque punctum occur- 
rant, totidem angulos inter fe equales conftituentes , Gc quatuor 
re&os complentes . "Erit aggregatum harum fimul omnium occur- 
rentium ;. MINIMVM. aggregatorum redtarum , à quibufcunque 


alijsaffumptis pun&is , ad eofdem datarum terminos edutarum .. 


- Int quotcunque rete AB, AC, AD, AE, AF, AG terminate, que. 
ad pun&um A fimul occurrant, conftituantque angulos B AC;,CA 
D,DAE,EAF,FAG, GAB inter fe eqiales, Gc Gmubfampti 
£Hor rectis--dico aggregatum harum omniü minus effe aggregato linea- 
rum, quz ex quolibet alio pundto-I ad eofdem terminos B, C, D, E, F,6, 
educipofant,qualesfast IB, IC ID, IE, IP,IG. ^ 
— Sitenim A G ALAXIMA dü&tatumex A, fuper qua fumatur AP ipfa A 
G nonminor, cui demantur equales AH, AL; AM; AN, A. O5 & cón 
pleatur polygonum H L MN O P, quod erit zquilaterum; & zquiangulü, 
fiue regulare, cum anguliad A. fint equales, eiuíque centrum erit A; deni, 


: [on 


queiunganurIH, IL,IM,INi 10 9EP 4 55 sous 
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 Tamageregatum ductarum AH, AL; AM, AN, AO, AP excentto 
gera, ^ àd angulos polygoni, cum fit* MINIMEM, erit minus aggregato ducta 
Append. rum IH, IL, IM, IN, IO, IP ex pun&o I, fed harum aggregatum mi* 
nus eft aggregato binarum IB, BH; IC, CL; ID; DMs EE, ENS TE, 
FO;IG,GP;namIB; B H maiores funt IH, & IC, CL maiores 1 
L;&c. quare eó magisaggregatum,ex A du&arum, AH, AL, AM, A - 
N. AO, AP minuscritaggregato binarum 1B, BH; IC, CL; ID, D. 
M; IE; EN; IF, FO:IG, GP; demptisergo communibus fegmentis B 
H, CL, DM, EN, FO; GP, erit reliquum aggregatum datarum A B; 
AC, AD, AE, AP, AG minus reliquo aggregato ductarum IB; 1C; 


T ice : : z 3 


€ 
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ID, IE,IF, IGex affumpto puncto Iad datarum terminos B, C, D SE, 
PG; itaque aggregatum ductarum ex A totidem zquales angulos inter 

Íe-efficientes; eft MINIME M. Quod erat, &c. 


LEMMA III. PROP, V. 


. Siin triangulo A BC fuerit vnufquifque angulorum , minor 
grad. 120. & fuper duo latera B A ,. B C defcribantur ad partes 
baíts A C fimiles circuli portiones A EB, C D B capientes an- 

 gulos graduum 126. Dico ipfarum peripherias preterinB, fe 
mutuo fecare intra tianguülum ABC... . 


On enim fe contingunt inB. Nam, fi hoceffet, du&arectaE B G 

| vnamharum portionum contingente in B , ipfa, & alteram quoque 
contingeret : quare angulus G B A à contingente , & fecante confectus, | 
equales effet ei, qui fit in alterna portione A E. B, nempe effet grad. 120, 
& ob eandem rationem angulus G B C effet grad: 120; vnde reliquus A 
B C é quatuor re&tis effet pariter grad: 120; quod eft contra hypothefim ; 
cumfirminor. QuarepcripheriefemntuófécantinB. — 7 ^ 4. 
Non autem altera peripheriarum interfectio cadit extra triangulum, vt. 


in Gin angulo L B Nad verticemipfius AB C. Quoniam, düda GB, 
"effet angulus G B A minor co, qui fiererá reda contiugente per B arcum 
ABG, cum fecante B A,fiue minor facto in alternà portione A E B, qui cft 
grad:r20.itemq; GBC minor effet grad:12 o; vnde reliquus AB C € grad: 
360. maior effet grad: 120.quod item eft cótra hypothefim cum fit minor. 
Non eft in bati AC ,vtin E; o e T e 
Quoniam exconftru&ioneati- — ^ ^ — c E 
eulus A E B effergrad: 120, fiue | e 
maior recto; & CFB pariter ma- 
jor recto: quapropter duo fimul 
deinceps ad F, duos rectos ex- 
cederent ; quod eft fálfum, cum 
duos tantüm rectos adequent. 
Non infra bafim,inter produ- 
&as B A, BC, vtin H. Nam iun- 
cus A H, CH, effent pariter, ex - 
conftru&ione, duo fimul anguli 
ad H, fiue vnicus A H C, maior. 
duobusreais ; quod eft falfum. - 


. Noninaltera linearum CBE, MABN. Nam (i v. gr. peripheria, 
circuli C D B pertingeret ad Linre&a CBL, hecadtriapunda C,B,L, - 
» €idemcirculiperipheriz occurrerer ; quod eft impoffibile. uec ces 
, Nonextra ad partes laterum A B, B C , inter productasO A, B E; vel 
CP;BN.vtinR. Iun&isenimAR, B R,CR;effet angulus AR B in. 
portione faper A B defcripta grad:120; & angulus CR Bii portione, quz 
fupereft ad C D B ad partes R, effet grad:6o. pars nempe A R B maior to- 
to CR B. Abfurdum. : co 0:15 — —  ÉÉNOr 


A t 


Ls 
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Non ia punctis A,C. Nam fi v. gr. in Ciangulus ACB ín portione füper 
AB defcripta ad partes C, effet grad:126; fed minor datus eft; Quare &c, 
Noninipfa A C producta,vt in P. Quoniam; iuncta BP, angülus item 
APBeffetgrad. 120,íed A C B minor datus eft ; quare in triangulo BCP - 


- externus angulus interno, & oppofito minor effet ; quod eft ilfum. 


. Denique, non in altero angulorum OAM, ICP, vcin Q. Erenim iun. 
&is A Q, BQ,effetangulus A Q B minor comprehenfo A C B, fed AQB 
ex conftructione eft gr. 120, ergo ACB effet maiorgr. 1 20. Contra hypor, 

Cum igitur harum peripheriarum interfectio; prxter ad B,non cadat cx- 
tratriangulum A B C , neque fit in eiufdem perimetro; reliquum eft eam 
neceffarió cadere intra ipummet triàgulit ABC. Quad.erat demonftrádü, 


PROBLT PRORTI 


Dato triangulo;cuius vnufquifqs angulorum minor fit gr. 12 o. 
punàum reperire, à quo fi ad angulos tres re&s edücantur , ipfa- 
rumaggregatum fitMENIMVM. — — 


| I E triangulum ABC vt ponitur, & inuenire oporteat pun&tum quale 


* $. App. 


*&e App. 


-cocuntes totidem interfe equales angulo* - 


—. MINIMA quantitas, - | | 
^ — YX25to datalinea'A B, quam fecare oporteat, vt imperatum eft- 


imperatum eft. 
Super latera BA, BC ad partes bafis AC defcribantur circuli portiones 
ADB, CDB capientesanguloser. 1 20. quarum portionum arcus omninà- 
fe mutuó * fecabunt intra triangulum ABC; fitque eorum interíeétio pun- 


&umD..Dicoipfumeffe quefitum. — 
NamiundisDA,DB, DC; eruntanguli 
ADB, CDB graduum 120.vnde reliquus A 
DC, vfque ad 560. item eritgr.120. Cum. 
ergotresrecte DA, DB, DCad puntumD 


efficiátyerit ipfarumaggregatum MINIMAS : A : 
quantitas. Quod inueniendum erat. 


PROBL.IL PROP. VIL. — 


— Datam re&amlineamterminatam ita diuidere,vt fum pta par- 


* 


tium ipfius tertia proportionali , aggregatum extremarum fit - 


4 Brigatur ex A ipfi AB.perpendiculatis, & equalis A Djiundaqi DB, 
fecetur D E equalis D A; & ex E fuper A B perpendicularis demaittatur E. 
C. Dico pundum C quafitum foluere, ——— Ri : 
. Nambifariam fecto angulo ADE per re&à DF.fecáte AB in F, & iun&ta. 
PE:cüfit latus DA equale DE,& DF cómune;& anguli ADE, EDF equa- 


. leseruntbafes FA;FE equales;& reliquusangulus FED reliquo FAD - 


qualis,fiue rectus:quare fi cum cétro F, interuallo FA circulus defcribatur 


1 


AEG, is tranfibit quoque per E, & vtramq; D A, D B continget in A E. 


- lam 
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lam cumin femi-circulo fit AC ad CE, vt CE ad CG, fit; CB equalis 
CE (cum etiam AD fit equalis AB) erit AC ad CB, vt CB ad CG. Vnde 
aggregatum extremarum polt fegmenta AC, CB crit AG ; quod effe Mr- 
NIMFM fic demonftrabitur, ^ - | : E 

Sumpto enim in data re&a A B quocunque alio pun&o H, vel in ipfius. 
párte producta vltra B, vt in prima figura, velin ipfa A B, vt in fecunda 
& ex H ducta H I perpendiculari ad À B, fecante diagonalem D B, inl; 
ductaque AT fecante circuli peripheriam in L, iun&ifque GL,GI:erit 
 angalus A L G re&us, atque externustrianguli LI G quare internus L1 
G acutus etit, ac ideo re&ta IM , quz ex L'erigitur perpendicularis ad I A, 
hoc eft, quz ipfi L G equidi(tat, fecabit A B vltra punctum G, vt in M;ac 
ideocrit A Gminor A M. Etcum inttíatigulorectansulo A 1 M, fitv A 
H ad HI, itaHI ad HM, fitque H I equalis H B; erit AH ad H B; vt 
H Bad H M ergo AM eft aggregatum extremarüm proportionalium poft 
partes AH, H B;fedeft A Gminor A M, vt modóoftendimus : ergoag- 
5regatum A Gminus eft aggregato A M: & hocfemper vbicunque affum- 
prum fuerit pun&um H extra € :quare A G eft MINI MP M dggregatüma 
gum ; & recta A B fecta eft in C, vt imperatum fuit. Quod etat &c. 
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EIE TIATO 


S iuxta quam rationem repertum punctum C diuidat datam. 
XJ AB:idexipfa Fheorematis conftruétione elicietur. Nam cum trian- 
gula D A B, BEF fint (imilia inter fe, erit BD ad D A , iue diameter quà- 
drati ad latus, vt BF ad F E, veladF A; & cum fitBCad CE,vt CÉ ad-— 
€F, fitque BCzqualis CE( cum & B A cqualis fit AD.) eritetian CE? 
fiue CB equalis C P. Quare fi data B A diuidatur, ita vt pars B.E adreli-. 
quam partem E Á , fit vt diamcter cuiufdam quadrati ad cius latus, & ma-. 
lor pars B P fecetur bifariam in C, hoc ipfum pun&um erit quefitum. RI 
Vel. Cumreéte & B, A D fint equales; & perpendiculatiter conftitu-- 
tx, erit A D, fiue DE latus quadrati; & D Bdiameter, & EB exceffus- 
diametri fuper latus, fed eft A Cad C B, vt DE ad EB: ergo quefirum 
unctum C fecat datamzectam A B, ita vt maior pars A.C ad minorem C 
B, fit vtlatus cuiufdam quadratiad exceffum fui diametri fuperlatus; que. - 
. Tatio» vtiam conftat, cadirinterterminosincommenfurabiles. — 
e X LEMMA - 


* 


p Vincenti Viuiani : 
c LRMMAJVPRQP VIL. 


Siintriangulo A B C, cuius bafis AB, ex vertice C duda üt 
CE ipfi B A parallela , velad eafdem; vel ad oppofitas partes, & 
ducatur quzlibet A.D E vtranque BC, C E fecans in D , & E: 
dico aggregatum triangulorum A D B , D C E ad triangulum A 
CB eflevt aggregatum extremarumpoftBD, DC,adBC. — 


| AD F tertia proportionalis poft BD, DC. 
LJ Iamtriangulun D CE ad AD C eft vcED ad DA, velvt CD ad. 
DBvdlvwDEalDOR& |. 0 | 

triangulum AD Cadtria- 
- gulum ABC, et vt DC 
ad C B,ergo ex equalitriá- 
guüDCEadÁBGOent 
vtDFadCb;fedtriangu- |... 
lum ADBadidem AB GC 

eft viBD ad B C, quare, 
duo fimul triangulaDC E, 
A D Bad triangulum A C 
B, erunt vt due fimullinee 
D EF; D B;hoceft vttota,, 
BE,(aggregatumextremarum poft BD, D CJadB C. Quoderat, &c.- 


Duabus datis reis lineis terminatis ad quemlibet angulum. 
'conftitutis , & per vnius terminum data alia alteri datarum zqui- 
diftanter du&a , & in infinitum extenfa : oportet per terminunu 
alterius, re&am diagonalem ducere aliz datarum, & equidiftanti 
 Occurrentem , ita vt, cum ipfa diagonalisbina fimilia triangula 
'ád communem verticem conftituat , horum aggregatum fit MI- 
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. . Diuidatut B Cin E, ita vt BEad E C fit vt latuscuiufdam quadratiad -— 
. exceffum fui diametri fuper latus: dico pun&um E cffe quafitum. z 

. Nam ducta qualibet alia A FG; iunctaque A C: cumaggregatum ex-- 
 tremarum proportionalium poft B E, E C fit MINIMF.M ( per Scholium. 
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* Rigatur B G perpendicularis, & equalis ipfi B C, iungatur G C, & 
4 per P agatur EH zquidiftans BG, &fiatvt B F ad FH, ita FHad.— 
aliam FI, & circa diametrum BI circulus defcribatur re&am G C lecans — — 
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7 Quoniam cumfit vt BF ad FH, ita FH, vel FC adFljerit B I agere. 
satum extremarum BF, FI, poft BF, FC. Itemcumfit BM ad ML, vt 
ML, vel MC ad MI, erit idem BI ageregatum extremarum B.M, MI, 


pott BM, MC; fed aggregatumtriangulorum ad F ad triangulum ABC 


| nuigub D&sggb n2 dfnelegbesibredubbdo y 3 ug. T 
(iuncta: A C) eft. * vtaggregatum extremarumr poft-BE34RO ad B C, & 
aggregatum triangulorum ad M ad idemtriangulum A B C eft vt agerega- 
tumextremarum poft BM, M C ad eandem B C, funtque predicta extre- 
marum aggregata inter fe gquidlia, cuta ytrinque donficiaht eandem BI, 
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dprimatur feruatis fcrsandis 18. Martij 1658. E 
| FVanc. de Bardis Vic.: Gan. Florentia , 


Excellestilbusar Dole i Collellius Aduocatus, & : 
S. Officij Confultor , videat hoc Opus infcriptum DE MAXI- 
MIS; & MINIMIS , &c. & referat die 9. Aprilis 1659. 


AF. Gabriel Pierottus F lorentimus. 5. ofjj 
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-$ic diasars icai: Reueréndits Ps d male de arte fua au- 
diet Mathematicus , dum per retortos linearum tramites itur 

E xad. rectam geometric. veritatis ; bonis-interim letantibus 
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